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Genuinse  Rationes  inveftiganturjacexponuntur.* 
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Audlore   Isaaco   Barrow^ 

Collegii  S  S*  Trinitatk  in  Academia  Cantab»  Praefedo 
Et   SOCIETATJS    REGIJE    Sodale. 


\t.nSiv  eLn.Q  d(pihn^inv ,  o/xwf  tl^yi  ro  l^vnsoi    avTot  «iT^  yiyv§^ 
mVTiS  ifmJ^iJ^oxffiv,     PJato de  RepuK 


Typis  GmUelmi  GoSid  ^  &  proftant  venales  apud 
Robertum  Scott ,  in  vico  llLltlle-©rtla(ll»    1^74» 


J 


spectatissimis  viris 

RobertoRaworth  &  Thom^  Buck 
armiger.is5 

AS5    a    Venerabili   Viro 
HENRICO  LVCAS 

inftitutae  atque  dotatae^  ab 
ipfis  verb  optima  fide^  fummaque  pru- 
dentia   adminiftratae   &   conftitutae   in 

AcADEMIA       CaNTABRIGIENSIs 

Professionis  MATHEMATICiE 

primitias ,  gratitudinis  ac   obfervanti^ 
ergOj  devovet 

Ifanc  Barrow. 


Benevolo   LECTOai. 

Le&ionibm  bis  (qmi  jam  quo- 
dammodo  pofibuma^s  accipis)  fep- 
tem^  unajepofita^  pojiremas  Op- 
ticis  illfs^  qu^  nuper  edit^  pro- 
ftant:,  Comitis  &  quafi  Mantiffas  deHir/a- 
ram  ^  aliasy  opinor^  de  proferendis  in  a^ri- 
cum  ejufmodi  quifqHilits  nihil  cogitaturm. 
Sed  cum  nihilominus  e  re  fua  fore  cenferet 
Libraiius  ab  ijiis  divulfas  has  feorfum  com- 
parere ;  quin  ^  ad  comparandum  huic  OpeU 
U  fpeciem  aliquam  (ut  ea  nempe  rejeda- 
nei  Schcdiafmatis  molem  tranfcenderet) 
aliud  qtiidpiam  fuppeditari  cuperet ;  ejm 
(haud  gravatm  non  dixero)  votis  obfecunr 
dans^adjeci  LeBiones  priores  quinque;  fub- 
fequentibm  iUis  materia  agnatas^  &  quafi 
cobarentes ;  quasfcilicet  ante  aliquot  annos 


L  E  C  T  O  R  E  M, 

nt  radlo  animo  evulgandi^  ita  pocul  ab  ea 
cura  conceferam,  qudd  talem  animum  dece- 
ret '  Enimverocrapius  &  i^^rohiuoTi^p  jlripdd 
furjtj  neqm  firme  quicquam  continenty   ex- 
tra  Tyronom^  quibm  accommodatsfunt^ 
nfjm^  capumve  jacens,  quapropter  barum 
rerumperitos  obtefior^  ut  ab  iis  prorfm  ab- 
jlineant  oculos^  vel  ut  veniam  faltem  pauUo 
liberalius  indulgeant.    alteras   quas  dixi 
feptem  confpe&ui  tuolubentius  exponOy  non- 
nuUafperansin  illishaberiy  qu^nec  eruditi" 
ores  piguerit  infpicere.    ZJltimam  amicus 
(mr  fane  cum  primis  probm^  afi  in  bujuf- 
modi  ^^go/i^  Flagitatorimprobus^  extor- 
fit^  mtcerthy  pro  jure  quod  merito  obtinet 
fuo  ^  exegit.     C^terum  quid  traBent^  d> 
quorfum  tendanty  facile  fingularum  initia 
idtbans  edoceberis ;  ut  non  (it  cur  te  longius 
morer  aut  detineam.      V  a  l  e.  , 


Epistola  ad  LEGTOREM. 

Benigne  Lector.  , 

^  Inime  tihi  dcflinatum  hoc  qmcqmd  eli  opel!£.^ 
^' '  flatim  ipfe^  piodo  dignerk  inj^icere^  muitii  /h 
indicik  deprebendes  3  nec  tamen  utjnris  id 
tuifierety  defuermit  au&ores  .  quihuf  tandem^ 
animo  certe  trepidans  atque  renitens^  idcircQ 
prsfertimohfequutusfum^  quoniam  in  hoc^  quodipjeprimus 
ohierim^  munus  fuccsfjuris  exemplo  pricire  rem  iiterariam  ^ 
fi  minus  effe&u^  faltem  conatu  promovendi ,  non  inhomfia^ 
nec  ab  ofljcio  meo  aliena  videhatur  amhitio .  accejfit  tenuis  jpes 
inefie  hon£frugis  non-nihil^  quod  &  aliquAtenus  tihi  profit^ 
nec  omnino  difpliceat,  Memineris  autem  ohteflor  qui  in  his 
literis  proveUior  es^  quale  fcriptum  attre£fas  ^  non  utique 
iihijbli  elahoratum  ^  non  Jponte  produ&um  ^  non  diuturna. 
meditatione  fuha&os  exhihensferiantis  ingenii  conceptm  5  at 
Le^iiones  Scholafticas ,  primum  officii  necejfitate  exprefjoi  5 
iumjiihindeproperantiuseffufas^  ut  ahjolveretur  penfum^  ac 
hora  deflueret  ^demum  ad  promifcui  literariipopuliinftru&i- 
onem  comparatas^  cujus  intererat  complura  (qualia  tihi  vide- 
huntur)  ievioranon  pratermitii  ^  utfruflrafuturus(fs(id 
quod te monitum  oportuit^ne  mulium  expe&ando  tibipariter 
ohfisy  ac  mihij)  accuratum  hlc  quicquam^  affahre pofitum^  aut 
concinne  digelium  Jperans»  Enimvero^  q7/o  tihifatisface' 
rem^  expediret  fcio  multa  detruncare^  meliora  fiihifituere^ 
fleraque  tranfponere^  omnia  adincudem  limamque  revocare  5 
qu<e  tamen  adniti^  nec  Homachi  mei^  nec  otii  fuit  5  Jed  nec 
facultatis  exequi .  inpuris  itaque  naturalihus  (quod  aiunt) 
^prout  nata  Jitnt  emittere  malui  5  quam  operose  lamhende 
aliaminformam^  necipfam  pladturam  refingere  »quinimo 
poJiqHamedendipropofituminii^feufaflidio  correptus  feu  no-- 
vandi  fkhiturum  ftudiHm  fugitans^  ne  quidem  horum  tnag- 
mm  partem  rekgere  fiiflimi  5  vernm^  qmd  temU^  matres 
:  "  .  fa&i-' 


Epiftola  ad  Lefiorem. 

fa^itant  ^  ame  depulfum  purtum  amicorum  haud- recufan' 
iium  nuiricids  cHr£  commiCt^  prout  ipjis  vijum  ejfet^  educan- 
dum  aut  exponendum .  quorum  unus  (ipjos  enrm  honejium 
duco  nominatim  agnofcerej)  D,  Ifaacus  Newtonus^  loUega 
nofier  (peregregid:  vir  indolis  ac  in^gnis  periuo:  )  exemplar 
reTjifft^  aliqua  corrige^da  monens^  jed  C^  de  fuo  nonnuUa 
penufiggerens^  qu£  nafiris  a'icuhi  cum  laude  innexa  ce^net , 
dlter  (quem  nofir£  gentis  haudimmeritoMerihnnumdix- 
ero^  cum  jua  tum  aliorum  opera  provehendis  hifce  literis  na» 
ium)  D.  Joh.  Colllnfius,  ingente  fuo  cum  labore  editienem 
■procuravit.     Vojjemjamalios  expeUationi  tu^obicesponere^ 
feu  veni£  conciliatrices  cauf^  obtendere  (Jmeam  ingenii  te- 
nuitatem ,  experimentorum  inopiam  ^  alias  intercurrentes 
curas)  nifi  Catonis  Jeniork  mordaculum  illttdin  mtjiihve- 
rerer  recajurum  .*  Refte  (l  Amphidyonum  decreto  con- 
ftr  idus  haec  evulgas.     Hujufmodifaltem  pr^loquium  partim 
£quitas  exegit^  partim  infwtum  proprium  s^o^yn  qu£dam  eli- 
cuit^  ut  excufatior  is^  ac  a  cenfura  muniti^r  prodiret ,  Jin 
acriorfis^  nec  h£c  aure  dextra  admitiere  velis^  pro  tno  (per 
me  licct)  ingeniojacim^  quantumvls  Urenuh  reprehendas. 


Epifiola  •  in  qm  Operfs  bujm  ArgHmen^ 
tumy  d^   fcofm  brevithr 


PErcontaris  (amice  cum  primis  chariflime)  quid  in 
Ledionibusiftis  jam  prselo  fubditis  praeftiterim,  aut 
prseftare  voluerim  .  refponfo  facile  defungi  poflero, 
ea  dicendo  prseftita  videri ,  quse  fingularum  initia 
polliccntur,  e  quibus  infequentium  methodusj  materia, 
lcopusconftare  poterunt  ipsl  delibanti ,  verum  in  fummam, 
opinor,  ifta  contrahi  vis,  &  (ub  unum  afpedum  redigi .  id 
quldem  segrc  poflTum ,  nifi  (  quod  juxta  faftidiofum  ac 
longum  eflet)  complura  Tbeortmata  recitando  5  (t&  ut- 
cunque  morem  tibi  geram ,  rerum  capita  fuccinde  per- 
ftringens.  Generatim  eo  connitor,  ut  illam,  quamira- 
^landam  fufcipio,  Optic£  partem  aliquatenus  promoveamj 
ejus  imprimis  principia  explicando  5  tum  ab  ipfis  VtiUa 
Confe&aria  deducendo  5  demum  pra^cipuos  (quos  animad- 
verteram)  defedus  fupplendoj  nec  non  vttlgitos  errores 
corrigendo .  huc  collimansj  fpeciatim  primo  receptas  hy- 
pothefes  ad  examen  revoco  ^  quatenus  admittenda?  funt 
&  quomodo  redius  intelligendse  edocere  ftudens  5  tum  e 
phyficis  uerifimilibus  caufis  ipfas  eliciens  ac  aftruens .  qua 
in  parte  mihi  fidei  multum  attribui  nolim  5  qus  probabl- 
liora  mihi  vi(a  protulij  oeutiquamverotalia,  quibus  ip(e 
roagnopere  confidam .  valeant  quantum  valere  poflbnt. 
Saltem  hypothefes  ipfas  admitti  peto ,  ceu  experitnti^ 
confentaneas  ,  nec  a  ratione  qaaquam  abhorrenteso 
Hypothefibus    conftitutis,    ab  iis   proxime    geriefaiia 


Epijiola  5  in  qna  Operk  hnjHS  ArgHmentum^^i^c. 

qu^dam  Theorematci  derivo,  partim  ab  aliis  agnita  (quse 

methodi  gratia,  &  propter  aliorum  probationem,  meis  de- 

monftrationibus  firmata  appono)  partim  a  me  obfervata . 

deinad  fpecialia  progredior  ,  id  mihi  negotii  fumensj  ut 

Catopric£^  ac  Dioptrucc  utriufquej  in  ufu  maxime  pofitse 

C  p/an£  fcilicet  &  Sph£rk£  )  potifiima  pertraftem      /« 

Catoptrica  sph^rzca  (fiquidem  plana  jam  olim  vere  fatisj 

ac  fuse  exculta  habetur)  ejufmodi  Theoremata  propono, 

de  quibus  rtflexorum  radiorum  interfeftiones  atque  limi- 

tes  innote/cunt^  unaque  punftorum  tamalonge,  quame 

propinquo  radiantium  imagines,  8c  apparentcs  loci  deter- 

minnntur  ^  refpedu  oculi  nedum  in  radiationis  axe,  fed 

extra  ipfum  ubicunque  conftituii .  quie  certe  vel  nufquam 

(quod  fciam)  aut  magna  cx  parte  perperam  alibi  tra(5ata 

proftant  ;  id  quod^  incidenter  aliorum  refutans  fententias, 

ciim  ratiociniis  perfpicuis,  tum  experimentis  decretoriis 

evidlum  eo .  Dinptricam  porro  tam  pla»am  qjfkm  Sph^- 

ricam^  refradtionis  noviflima  priEftrata  lege  vel  hypothefi 

(quam  iUvJiris  Cartefws  detexitj  at  pleriquej  reor,  melio- 

res  Optjci  jam  amplexantur  3  quam  8c  propter  afiignatas 

alicubi  rationes  veritati  confcnam  judico)  velutafunda- 

mentis  extruo  .  nec  enim  eoium,  qui  principium  iliud  ad- 

miferunt^  ipfum  hadlenus  quifquam  (in  fcriptis  intelligo 

qus  viderim  luci  commendatis)  huc  applicuit.     Hic  au- 

tem  imprimls  puncta  radiantia  longe  diflTita  (feu  quafi 

parallelos  emittentia  radios)  confiderans,  quo  pa61:o  ab 

ipfis  profiuentes  radii  detorquentur  exquiroj  Thtoremata 

quaedam  eliciens,  e  quibus  prsecipua  refraciorHm Jjmpto^ 

mata  liquent,  ipforum  interfed^iones  ac  limites  dignofcun- 

tur  5  apparentia  denique  pundorum  objec^orum  loca  de< 

fignantur  3   tam  oculi  refpeftu  qui  i«  axe,  quamejusqui 

ufpiam  extra  axcm  collocatur  .  tunceadem  attento  quoad 

pan(5la  fenfibiliter  ^  icina,  feu  divergentibus  radiis  allu- 

centia  .  fiib  cxtremumj  quo  paratior  fit  horum  ufus, 

purM^erura 


Epifiola  5  w  qna  Opeiris  hujuf  ArgHmenium^  (^c. 
punftorum  per  omnigenas  lentes  translucentium  imagines 
lingiliatiifH  exhibeo  dcterminatas.  Hiice  qualitercunque 
confedisj  de  magnitudinum  dijudicandis  (ilHs  nempe, 
quae  hujufmodi  confequuntur  inflediones )  apparentiis 
nonnulla  generatim  attingo,  tum  poftea  fpecialiijs  ac 
uberius  planorum  objed-orum  imagines  quales  funt ,  & 
quomodo  dcfignanda?  commonftro  .  ab  inde  receptui 
cano.  Memoratis  autem  hifcc  paffim  alia  Wfff>a  inter- 
fpergo  3  de  quibus  tu  viderisj  nam  ego  malim  leticere. 


a  2  Brc- 


ilK: 


m\ 


A,  iemfi  B. 

dijferentia  iffarum  A,  &  B, 

AmultifHcata,veldff^a  inB, 


Brevitatis  gratil  notae  queedam  adhibentur ,  quaram  hic 
fubjungitur  interpretatio. 

A-t-B.  ^4Jff  ejh  A & B /imHl accepu, 

A  — B. 

A  — :B, 

AxB. 

A 

B  ~" 

A  =  B. 

Ac-B« 

A-3B 

A.BtiCD 

A,B,C,D«4^. 

A.Bc-C.D. 

A.B-3C.D. 


A  divifaper  B,  velappUeata  ai  B. 

A  aqtiatftr  ipfi  B. 

Amajor  eft  qnam  B. 

A  wt«tfK  er/?  ^tfiff!»  B. 

A  adh  eandem  rationem  hahet^  quam  C  adD, 

A,  B,  C,  Dfttat  continHe proportiof2ales. 

AadB  majorem rationem hahety  qnam  Qf.dD, 

A  <?^  B  mlvorem  rationem  bahet^  qnam  C  ad  D, 

-^         _,^c^CadD ««;»/«     ^rf,/««««^»<'N- 
A  q  .  Ouadratam  ex  A. 

VA«  LatHSyvelradixqHadrataipJiHsA, 

A  C  e  C«i«/  ^AT  A. 

yAq-4-Bq.       LatHs  compofitiex  Aq&Bq. 

Reliquas^  fi  qu£  occurrunt^  ahhreviatHras  LeUor  facili  ctnje^fir^ 
eapiet^  prdfertim  in  analjfi  tantillhm  verfatHs, 


Lea. 


Le61:. 


Raefatorio  jam  vinculo  folutus,  &:  fcopulam  prxterve-  Pfjtcffjhat  an~ 
ftus  Rhetoricum,  ad  muneris  mei  proprium  opus  ac»  '^%«""»o'- 
cingor.  Imprirais  autem  novi  quod  inierim  confilii  J.t"'^''  ^''^ 
rationem,paucis  expediam.  Cum  pnus  mltitutum  ur-  ^^j^^ 
gens  adverterim,  occurrere  pleraque  nimiara  attentio- 
nemdefiderantia,  nec  ex  improvifo  aufcukantibus,  in- 
de  fatis  opportuna ;  incommodum  etiam  illud  a  purara  Geometriam 
attreftantibus  haud  po(l'e  dedinari  j  conftitui  ,  derelida  tantifper 
ifta,  protinus  in  araaeniores  (floribus  nempe  Phyficis  depiftos,  (Sc 
fruftibus  confitos  Mechanicis  )  mixtoe  quam  appellicant  Mathefeos 
Campos  deviare  5  Opticxnimirum,Mechanic3e,  Cofmographix,  re- 
liqux  cujufcunqu?^  prout  occafio  feret,  &  commodura  videbitur.  Ne- 
quetamenanimus  erit  ullius  ex  his  longe  diffufa  latifundia  pervagari, 
vel  extremosfinescircumirej  fcdadejus  quafi  metropolim  e  vertigio 
te£ta  procedere  j  primas  tantum  hypothefes  excutere,  przcipuaque 
(quibusillatamvallatheorematum  moles  incumbit)  fundamenta  de- 
nudare  ;  tumverononnulla,  palmariaquidem  illa,  ftacim  emergentia 
corollaria  fubtexere,  Quorum  certe  crv.c-^.<;  jucunda  pr.if  riim,  utilis, 
&  fruftuofa  videri  poteft  j  quum  e  principiis  re<fte  pofitis,  probeque 
perceptis  reliquorum  &  firma  fides,  &  facilis  comprehenfio  fub- 
nafcantur. 

II.  Ab  Optica  fumemus  exordium  ;  fcientia  cum  primis  Nobili ; 
quam  cum  peculiaris  ama? nitas,  tum  ingenscorfimendat  utilitas.  Nam 
Naturaefimuldetegendisarcanis,  ac  explicandis  Phanomenis  minime 
vos  latet  quantopere  conducat  •  neque  miniis  ad  Ailronom.icas  rationes 
quam  plane  neceffaria  fit  5  u-t  Perfpe«flivam,  Picluram,  &  his  agnatas 
■alias  eximias  Artes  taceam,qux  totae  quanta-  quantx  funt  ab  ea  pendenr, 
lac  prineipia  fwa  mutuantur.  Ut  &  prrTteream  qualia,  certe  vix  pretio 
.  '  B  £10 


T:  E      E    C     I^     E 

fuo  x flimandaj  ad  vitjc  communis  ufum  benefida  fubminiflret  •  visus 
imperfedionibus  &vitijstam  prompta,  quarn  certa,  minimi  fumptus, 
&:  nuliius  periculi  remedia  conferendo.^  Neque,  quum  curiofi/fimus 
iftefenfus  nofter  ita  varias  indies,  ita  miras  rerum  fpecies  exhibeat 
nobis  j  iion  admodum  obleftare  nos,  hon  eximia  voluptate  mentes 
noftras  afficere  poflit,  unde  talis  emergat  apparentiarum  diverfitas,  & 
quisfitillasattingendi  modus  nedum  accurate,  certoque  cognokere, 
fed  utcunque  verifimiliter  arbitrari ;  praefertim  quum  in  nulla  parte 
noftri,  nec  in  tota  fortaflis  rerum  compage,  neceflitatibus,  comrao- 
dis,  &  voluptatibus  noftris  profpicientis  melioria  naturae  feu  fines 
agendi,  feii.raodos  plenius  queamus  perfpicerej  nufquam  adeo  di^ 
flindius  aut  apertius  opificis  Trccya-o?»  eluceat  artificium.  Verum 
clogia  pertexere  non  vacat,  aut  convenit  nobis.  Rem  potius  ipfam 
aggrediamur. 

III.  Qupe circa  vifum  occupatur  difcipiina  communiter  in  tria  mem- 
bra  difpertitur ;  primum,  quod  vifus  diredlis  radiis  objeda  cernentis 
afFv^diones  confiderat  (hoc  fpeciatim  Optice  nominatur ;  )  alterum, 
quodc  radiorumab  opaciscorporibus  repercuflu  oriundas  fpeculatur 
apparentias  (cui  Catoptricx  nomen  inditura  ;  )  tertium  denique,  quod 
ideo  Dioptrica  vocitatur,  quia  caufas  invefligat,  aut  exponit  eorura 
quaearadiisapparent  perdiverfamediatranflucentibus,  <Sceorum  oc- 
curfu  demutatis  Quam  diflributionemutnonimprobamus,  ita  nobis 
liaud  obfervandam  proponimus  •  nedum  quia  multa  pariter  his  com- 
munia  funt,  at  pr;ccipue  quia  vifio  quaevis,  ut  libet  fimplcx  ac  diredaj 
licuti  revera  non  abfque  nonnulla  radiorum  infle£lione  peragitur,  ita 
nec  ea  feclusa  penitus  inteiligi  potefl:  aut  explicari.  Igitur  hujufmodi 
methodo  potius  infiflendum  cenfemus ;  ut  nempe  primo  vifionis  cau- 
fas  (qux  fcilicet  illara  extrinfecus  efficiunt,  aut  afficiuntj  examine- 
mus.  tumutvidendimodum  fhoceflquo  pafto  fenfushic  nofterido- 
neis  organis  infbru<n:us  iftis  concurrenribus  caufis ,  objedorum  illa^', 
quas  experimur,  difFerentias  apprehendit  j  adnitamur  expooere  ;  de- 
hincy  ut  Phxnomena  quxdani'  feleftiora  fufcipiamus  elucidanda  ; 
poflremdque  forfan,  ut  de  vifus  remediis  ac  fubfidiis  aliquid  fub- 
jungamus, . 

IV.  Vifioniscaufasexterna^quod  attinct,  nemini  jam  dubium  efl:, 
exiftimo,  non  ulUl  f quanquam  tmpedoclij  PU^oui,  Eficlldi^  veteribus 
aliisid  placitum  eratj  ab  oculo  radiorum  emifTione,  verum  ab  objedis 
defixiente  re  quapiatn,  oculofque  percelknte  virum  effici ;  quod  & 

Pc^ocriro 


L    E    C    T.     I. 

Bemocrho  jam  olim,  ejiirque  feqnaci  (dicara  an  iimio  ?  j  fuboluerat 
Epicftro.  Quod  fane  malim  adfumere,  vel  fupponere,  quam  poO:  tot 
alios  operofo  nifu  comprobare.  Certe  fquo  brevifTime  cangara  hanc 
quseftionem)  fic  in  alia  qualibet  evenit  fenfione,  (quidni  pariter  in  vi- 
h\  ?)  non  ut  fenfus  in  obje^fla  feratur,  kd  ut  ipfa  fe  (enfibus  impriiiiant  - 
immediatonempecontafiu,  vel  mediitujufdam  feu  proje*fli,  feu  com- 
moti  interventu.  Tum  ratio  vetat,  ut  ex  ocello  quicquam  in  immenfam 
adeo  circumquaque  diftantiam  credamus  emanare ;  ncque  cjuod  (ic 
emanet  in  eo  quidpiam  aptum  natum  deprehendimus.  Fotus  enim- 
vero  pellucidis  humoribus  aut  membranulis  conftat  opacis,  ad  tranf- 
raittendam  lucem,  vel  adeam  excipiendara,  aptiffime,  fedad  progig- 
nendaraafevelejaculandam  haudquaquam  comparatis.  Quod  Ci  bj- 
cera  ipfe  profunderet,  infitifque  radiis  attingeretobjefta,  quidni  den- 
liffimis  in  tenebris  hoc  prxfertim  faceret,  &  feles  vel  (Hifloricis  li 
placet  j  T/i-f  nV  fieremus  Omnes  ?  Qjar,  dico,  lucis  externse  tam  indif- 
penfabilisad  vifum  nece/Iitas  effet  ?  a-uvajjyHecf  equidem  Platonica-a 
Sonum  audio,  vim  non  capio.  Demum  ab  obje£lis,  etiam  a  tergo  iitis, 
circumfufas  fpecies  quas  vocant,  ad  oculos  deportari,  fuique  percep- 
donem  efficere,  cum  a  fpeculis,  tum  ab  aliis  innuraeris  perquum  ob- 
viis  experimentis  corapertum  habetur ;  illarum  igiturefficaciac  quidni 
commodiffime  vifionem  adfcribamus  ?  fatis  h.TC  iliam  quam  adfumimus 
vulgarem  jam  hypothefin  adftruunt,  quam&  totus  dicendorum  tcnor 
iuculente  confirmabit. 

V.  Ciim  veromukavifura  afficiantdiverfimode,  puta  lux,  lumen, 
dies,  crepufculura  ,  colores ,  remm  imagines,  phafmata ;  nec  tamen 
abfqueluce.  (Pricfente  nimirura  aut  prxvia  j  quidvis  horura  aliquid 
peragat,  perfpicuumeftlucishic  praecipuas  partes,  primariam  effica- 
ciam  fore.  Quinimoremfedulopenfitantes,  eo  deveniemus,  opinorj 
ut  varias  his  omnibus  adnexas  apparentias  non  aliunde  quam  ex  diverfil- 
modalucisunius  operatione  putemus  proficifci.  Cum  nempe  luxfic 
illud  qaicquid  iit  quod  a  corpore  lucido  Cqualeftclla,  ignis,  flamma;) 
f?roveniens  imraediate  vifum  afficit,  lumen  nil  videtur  aliud  quam  lux 
in  corpufcula  qusdara  opaca  f  feu  lucem  non  penitus  excipientia^ 
•raf  'zkAixovr}  interfperfa  irapingens,  nec  non  ab  iis  in  omnes  undiquc 
partes  refiliens  5  quse  fcilicet  in  oculum  itineri  fuo  expofitum  turaultu- 
arie  delapfa  confufam  quandam  apparentiam  excitat  j  quam,  fi  fortior 
fit,  eique  prorogandae  hicens  prsfto  fit,  appellamus  diera  ;  at  fi  de- 
bilior  fuerit ,  ejufque  fons  abfcefferit,  crepufcuium  dicimus.  Etiam 
color.nil  ferme  videtur  ab'ud,  quam  lux  a  corporibus  quibus  occurrit 
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raajufcuiis,  3c  aliquatenus  ftabilem  fuarum  partium  fitum  retinentibus 
fpro  variaparticularum,  e  quibus  illa  componuntur,.  figura,  dirpofiti- 
one,  textura,  hoc  vel  illo  modo;  detorta  vel  utcunque  repercufla  • 
nimirum  ut  ejufmodi  corporibus  illapia  ius  vel  motu  fuo,  vel  agendi 
virtute,  velipfaquantitateiuafquoad  raritatem  intelligo,  veldenfita- 
tem  j  radiorum  copiam,  aut  pa.uciraiemj  talis  evadat,  &  pra  modi 
difcrimine  difpares  procreet  apparentias,  a  quibus  eam  variis  colorum 
nominibus  inlignimus  Imagines  autera  nil  plane  funt  aliud,  quum 
lux  ab  objedis  ita  reflexa,  velrefrafta,  ut  rurfus  in  unum  locum,  ta- 
lemque  recolligatur  fitum,  qualem  tunc  obtinuit,  quum  ab  originali 
proflueret  objedo  ;  diredoque  verfus  oculum  itinere  procederet  j  'quo 
fit:  ut  fimiliter  obje«^a ,  fed  tanquam  alibi  collocata  rcpraefentent» 
Phafmata  denique  font  imaginum  quafi  colores,  pro  lucis  diverlk  rae=  • 
dia  trajicientis  alia  ac  aliaquo^d  motum,  vim,  quantitatera..a6reclione. 
diverfa  variati  Crafiiufcule  jam  ifta  proponimus;  quorura^forfan  ali-. 
qua  faltem  in  dicendorum  progrefTu  magis  eiucefcent, , 

VI.  Cum  itaque  lux  in  vifione  peragenda^  diverfifque  procreandis 

apparentiis  ita  quafi  paginam  utramque  faciat  •  Et  revera  prxter  illam 

nii  aliud  fenfum  ingredi,  vel  commovere  videatur  -  de  illa  prirao  diffi- 

ciendum  venit.     Et  ejufcequidera  de  natura  a  Phyficis  magnopere 

defceptatur  •  an  puta  fit  corporea  quardara  fubflantia,  an  qualitas  •  an 

aftio  tantum,  aut  raotus  quidara  ;  de  produdlione  quoque  confequen- 

ter  ejufdem,  &  propagatione  difquiritur,  utrura  continuo  per  medium 

tranfitu,  vel  raedii  duntaxat  impulfu,  vel  fua  ipfius  muitiplicatione 

quadam  huc  propagetur ;  quaies  ego  qusftiones  curiofe  non  eventilabo. 

Quod  iflara  faitem  fententiam  attinet,  quae  lucera  accidentiura  clafli 

accenfet  •  quando  veris  corporeis  effeftibus  ^quales  funt  refta  progredi, 

repercuti,  refringi,  caiorera  excitare,  fenfura  aflScerej  verae  fubiifljen- 

tes  caufae,  veri  iocaies  motus  affignari  debeant  j  neque  quomodo  merse 

quaiitati,  vei  accidenti  cuipiam  ifta  competant  intelligere  mihi  datura 

lic ;  quinetiam  quo  fefe  pafto  muitiplicare  vaiear,  id  genus  eritium, 

qua  ratione  vim  ullam  exerere,  cum  c  cordatioribus  &:  rerum  intima 

perfcrutantibusPhiiofophishaudpauci  fe  parum  capere  profiteantur; 

eam  haud  dubitem  hic  mifTam  facere.     Verum  an  corporeac  quxdam 

krm}\<ticu,  de  lucidi  corporis  vifceribus  emanahtes,  totumque  nobis<Sc 

ipfi  inter}e<fl:um  fpatium  quam  perniciflime  tranfcurrentes  lucem.  con- 

ffituant;  veianiila  potius  nihii  fit  aiiud  quam  ipfius  lucentis  aftio, 

contigua  fibi  corpora  prementis  ac  impcllentis ,  iifque  mediantibus 

aiia  quae  adjacent  5  tura.&  horuminterceHu  rurfusalia  proxime  fuc- 
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cedentia;  nec  non  fta  perpetna  deinceps  ad  nos  dedu5a  feriej  vixau- 
firacerte  mihidijudicandum  accipere;  adebparibus  utraque  pars  ar- 
gumentis  niti  videcur,  acquis  utraque  difficultatibus  urgeri.  Quin  eo 
fere  propendeo,  ut  cenfeam  utroque  fubinde  modo  lucem  procreari, 
tam  per  effluvia  corporea,  quam  per  continuum  impulfum  j  fatiufque 
fore  nonnullos  ejus  effeftus  huic,  alios  iili  tribuere.  Sane  ciim  ad 
quantum  intervallum  undiquaque  protenfum  cxiguae  lampadis  flam- 
mulafevivideconfpiciendamprsebeat,  adeo  quidem  ur  integnira  ejus 
radiatione  circumpolitum  medium  perfundi  complenque-  videatur, 
animadverto ;  quomodo  tantillum  corpu§  tali  tamdiu  fuppeditandx 
profluviorum  copix  par  fit ;  quomodo  dum  ea  profundit  non  ipfum 
plufquam  exhauriatur,  &  confeftim  evanefcat ,  haud  facile  capio. 
Cumverb  rurfus  iucis  infleiHiiones,  illafque  qui  confequuntur  effeftus 
eogito,  vix  animo  meo  nudus  impulfus  facit  fatis.  Itaque  mentis  anxi- 
us  hacreo.  Veruntamen  quia  de  natura  lucss  aliquid  prafflernam  expe- 
dit,  iis  quas  mox  tradam  hypothefibus  nonnihil  explicandis  congruum  • 
hoc  fc  raodo,  vel  non  abfimili  rem  habere  concipio. 

VII.  Ponocorpusomnelucidum,  uttale,  congeriem  effequandam 
corpufculorum  ultra  pene  quam  cogitari  poteft  minutorum  &  exilium; 
horum  autem  unumquodque  vehementiflimo  motu  percitum,  aliqua 
ffecunduralegem  iftam  naturse  fatis  receptam  &  exploratam)  reda 
tendere  5  tum  medium  circuraflare,  fluidum  quoque  (cujus  nenipe 
partes  nullo  coUigatx  nexu  quaquaverfum  libere  feruntur)  e  corpori- 
bus  aggregatum,  exiliflimisquidcm  (Sciliis,  afl  priorura  refpe<flu  bene 
crafTis  &  folidis  •  itatamenut  hoc  meatus  habeat,  &  interfritia  tenui- 
oribus  iiiis  admittendis  opportuna  5  quin  &  horum  craffioram  corpuf- 
cuiorura  occurfu  progreflum  impediri  multorura  ex  iilis,  qua?  m  jucidi 
fuperficie  verfantur,  autabea  ruunt  corp.ufculis  5  ut  necefie  fit  iis  fic  : 
inhibitis,  atque  repulfis  introrfum  fe  recipere,  quo  fit  ut  dj^ta  conge- 
ries  (aiiis  etiam  in  eara  aliunde  confluentibus  ejufdem  naturoe  corpufcu-'  - 
lis)  aiiquatenus  intra  faos  canceilos  reflringatur,  nec  toto  flatim  in  au-  - 
ras  expanfa  diffipetur.  Intei-im  vero  complura  per  diclof  canales  re-:- 
perta  via  curfum  ilium  refta  continuare,  raateriara  inibi  deprehenfani  , 
haud  itafoniter  oblif^entem  in  fugam  agentia,&ante  fe  frotrudentia  - 
quorum  veftigiis  alia  de  lucido  corpore  fimilker  prodeuncia  prorfus  ■. 
infiflent,  longuraque  fimul  omnia  lucis  rivulum  efficient,  indeflexa:  . 
ferie  procurrentera .     Qoin  &  jflorura  forte  nonnuila  meraoratas  me- 
dii  crafliores  particulas  iinprtu  terire  tam  praevaiido,  nonnunquam  ut 
ipfas  quoque  cedere  cogant,  <S:fecum  confpirantss  in  dire<5lura  adja' 
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r  centia,  eorpora  proncUere  •  quae  &  pari  modo  proximc  fucceJentibus 
viminferent,  &  ita  continuo,  fic  ut  iimul  &  femel  indefinire  protenfa 
talium  corpufculorum  feries  promoveatur,  &  antrorfum  connitatur  ; 
qaalis  utrolibet  modo  produfta  lucis  propago  radius  confuevit  appella- 
ri.  Ita  quidem  rem  exiftimo  (impliciter  obtingere ,  donec  medium 
permanet  homogeneum,  hoc  eft  ejufdem  ferme  magnicudinis,  folidi- 
utis,  acfigurxpartibusconftans,  «Scnmiiibusinterllitiis  pervium  ;  at 
fi  medium  occurrat  aliter  affeftum,  e  diverlis  quippe  fecundum  quan- 
titatem  aut  figuram  particulis  compaftum,  ponfque  lasioribus,  ^aut 
flriclioribus  pertufum,  cujufque  proinde  materia  vel  promptius  cedar, 
autcontumacius  obluftetur,  oportebit  illius  feu  curfas,  feu  impuKus 
vim,  effe^flumque  demutari ;  quin  &  Ci  novi  medii  fuperficies  ita  tran- 
feunti  lucis  amni  fe  obliquam  objiciat,  ejus  quoquc  direcl:ionem  infrin- 
gi  j  vel  «tW.Aeto-i^  contingere,  quam  ArijisteUs  vocat,  eo  nomine 
(quasnuncdiftinguerefolemus)  refleftionem  fimul  ac  refradionem 
compicdens.  En^mvero  materix  impingens  ita  compad.T,  ut  venienti 
tranii  um  perncger,aut  prementisrimpetum  inconcufla fufl:ineat,ali6  tota 
quofacillime  poterit  &dirediffime,  regredietur  &  refiliet  ^  aliovim 
fuam  quam  retinei:  omnera  derivabit  5  id  quod  lucis  refieftio  dicitur 
(Kujufmodi  verbcorpusiucemnon  fufcipiens  eatenus  opacum,  (Hoc 
eft  terrenum ,  ut  Grammatici  volunt,  ab  Ope  vocabulo  prifco  tellurem 
defignante)  appellatur;  quatenus  autem  iibimet  incurrentem  alio 
projicit,  illuffratum  dici  j  quatenus  objedi  fpeciem  redhibet  afpicienti, 
fpeculum.^  Quod  fi  vero  materia  luci  progredienti  fic  obviam  fa£la 
i  tranfitum  utcunque  prscbeat,  ejufve  conatum  excipiat,  lentius  tamen 
aut  paratiias  prsE  illa,  per  quam  priiis  decurrebar,  tum  virtutis  fus 
quantitate  aliquantum  hinc  variata  fimul  a  redo  quod  affeClabat  itinere 
defie*51etur  ;  eo  nimirum  ordine  moddque  quera  poflhac  conabimur 
clicere.  Quilis  effedus  refraRionis  noraine  venire  folet  (^fubnotetur 
autem,  hoc  modo  lucem  introraictens  medium  eatenus  perfpicuum, 
diaphanum  5  tranfparens,  pellucidum  appellari.j  Ita  lucis  naturam, 
originem,  propagationem,  ac  progrefium  oAo^jf  ta";  f  omiflis  qu^c  adjun- 
gi  poflent  plerifque  minus  ad  noftrum  propoiatum  fpedantibus  j  expo- 
no  ;  nec  aliud  fere  pr.Tter  harc  requiro  declarandis  hypothefibus,  quos 
communiter  adfumunt  Optici ;  qurcque  neceffaribdebenthuic  extru- 
endxScientixprxf^erni.  Comprobandis  autem  iis,  qune  dixi  nonin- 
cumbam  ,  ciim  &  f  quod  inflituto  noflro  fatis  eft)  taliadari  poflc  non 
rainiisipfaluceclarumvideatur,  imo  revera  dari  complura  dedarent 
experimenta.  Opticas  verbquas  innui  hyporhefes  pr^cipuas  fubjunge* 
-mus>-.d?  nonnihiUttentabimus  explicare>. 

VIII. 
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ylll.  I .  Radii  lucis  (hoc  eft  lucidi  tranfitus  aat  irnpulfus  quales  de- 
fcriplimus  tramites  j  in  eodem  exiflentcs  firailari  medio  dire^i  funt. 
Hoc  c  diilis  abunde  patet.  Quin  inde  Corollarii  vice  deducitur  radios 
quoad  rem  ipfam,  Piiy/iceque  loquendo  figura  prifmaticos  efle,  vel 
cylrndricos.  Nempe  corpufculum  illud  quodpiara  in  lucidi  fu^erficie 
pofitum,  a  quo  radius  originem  fuamducit,  dum  a  prirao  fuo  loco  ceu 
bafe  defertur  aut  tota  fua  fuperficie  contiguum  fibi  corpus  reiU  propel- 
lit,  figurae  fuae  f  vel  impulfi  faltem  corporis  BgurxJ  congruum  defig- 
nat,  fuper  hac  vel  illa  bafe  conflitutum,  folidum  longum,  exile,  teres, 
qualecylindrus,  aut  prifma.  Proinde  quando  Matheraatice  rem  tra- 
(l^tamus,  iftos  radios  pro  reiiis  lineis  habere  poflumus  5  tum  quia  reve- 
-rafuntadeotenues&reilij  tum  quia  plerumque  pro'cylindricis  ejuf- 
raodi  feu  prifmaticis  figuris  ipfarura  axes  ita  fumi  poffunt,  ut  nihil  inde 
ratiocinio  Mathematico  derogetur. 

IX.  2.  Ab  omnicorporis  lucidi  fvel iliuflrati j  punflo  ad quodvis 
medii  f  non  obflaculis  intercifi  j  puni^um  kicis  aliquis  radius  dirigitur. 
H2EC  apud  Opticos  tritifliraa  fuppofitio  quo  vel  intelligi  vel  admitti 
pofiit,  omnino  duphcem  limitationera  exigere  videtur,  e  fupra  dii^ig 
utramque deducibilem.  Unam,  utoranis  punili  noraine  nedum  non 
prxcifcpunkl^umquodcunqueMathematicum,  ac  nec  omnem  particu- 
lam  concipiamus  realem  &  Phyficam  j  verum  faltem  admodum  exi- 
guam,  qualique  ferme  minorera  vel  animo  defignare  nequeamus ;  al- 
terara  ut  non  in  iinoquoque  flriiie  dii^o  temporis  inflanti,  nec  in  omni 
reali  temporss  portiuncula  cogitemus  hoc  contingere,  fed  ut  nullum  • 
temporis  intervalkim  fentiri  poflit  ita  curtum,  aut  raomentaneum,  quin 
intra  ipfum  a  quavis  kicidi  defignabili  parte  defignatam  ad  medii  partem 
radius  aliquisexporrigatur.  Enimvero  eum  radiorum  idx  quas  af-: 
fignavimus  radices,  kicidum  componentia  corpufcula,  fint  illorum, 
quorum  nos  utcunque  quantitates  fenfu  vel  animo  pertingere  valemus, 
corporum  refpcv^Iu  tanquara  infinite  parva,  nec  non  infinita  quafi  per- 
nicitatedonata,  non  difficiie  concipi  potefl  in  omni  delignabili,  vei 
imagfnabili  lucentis  fpatiolo  prorfus  innumerabilem  eorum  multitudi-, 
tudinem  exiflere,  quorum  fere  fingula  diverfasin  plagas  tendunt ;  m 
nuUafitdefignabilis  plaga,  quam  nonuna  qu>irpiam  appetat,  aliquam 
fakem,  utlibet  imperceptibilis  &:.angufli,  temporis  moram  interpo- 
nendo.  In  eo  fiquidem  tempufculo  lucidi  partcs  fingulas  -innumera 
fucceflive  talia  corpufcula  fubingrediuntur  juxta  deferuntque,  de  qui- 
bus  mirura  fuerit  ni  quoddam  unum  ad  defignatum  medii  fpatium  ten- 
dat,  fibitranfmittendo  meatuuraaliquen).(quos  6c  pari  ratione  tan- 
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quam  infinltos  fupponere  fas  eft)  icioneum  reperiens.  Ica  vulgare  pro- 
nunciatum  interpreror  -  id  quod  aliasrigide  fumptura  haud  verum  dw^ 
co.  Necenimidera  corpus  eodem  temporis  punfto  diverfas  in  partes 
~  concendere,  vel  adniti  j  fed  neceandemprarcifemedii  partem  e  diver» 
fis  locis  accedentes  corporum  raotus  excipere  quifquam  conceperir 
opinor,  aut  ego  conceflerim  j  non  certe  magis  quam  idem  corpus  una 
plures  locos  occupare,  vel  eundera  locum  plura  nraul  corpora  fufcipe- 
re ;  ad  iilum  raodum  intelleifla  dicia  fuppofitio  totain  una  cum  radiis 
lucidisnaLuram,  omnem,  utmihi  vicjetur,  Phyficam  perraifcebit.  In 
noflro  rem  explicandi  modo  nihil  durius  obverfaii  video,  qium  ut  hinc 
divinx  potentiae,  fapientia-que  vis  magis  elucefcat,  in  luce  iic  efforman- 
da,.  tam  ejus  effedricibus  particulis  admirabilem  exiiiratera,  incoin- 
prehenl)bilemque  velocitatem  impertiendo,  qu^  prorfus  ei  necefTarise 
tuerunt,  ut  fenfionem  efficeret,  &  reliquatam  utilia  ei  deflinata  mu- 
,  nia  obiret.  Sanc  lucis  corpufculum  unum  ab  arenuia  quavis  iitorea 
plufquam  ea  fortaifis  proportione  fuperatur,  qua  tora  quanta  quanta 
efl  mundana  moles  arenulam  iftam  excedit  j  id  quod  non  ita  cenfe- 
bit  abfonum,  quifquis  ad  complures  fatis  obvias  apparendas  men- 
tem  adverterit. 

Subnotandum  efl  porro  duas  has  fundamentales  hypothefes,  ilc  ac- 
ceptas,  innuraeris  admodum  famih'aribus  experiraentis  confirmari. 
Quovib  enim  in  loco  ubicunque  collocati  objefti  lucentis  vel  iUuflrati 
quxcunque  defignabilii  particula  confpicitur  oculo,  repraefentatur  in 
fpeculo,  modo  nihil  objiciatur  ab  eo  reda  delabentes  radios  interclu- 
dens  ;  eadem  vero  flatim  oculo  fubducitur,  &  penitus  obumbratur 
fi  quid  opaci  corporis  dire^lura  intercipiens  radiorum  iter  obtendatur. 
Etiam  foramen  utcunque  tantillum  fufficit  trajiciendis  radiis  quibus  tota 
quantiis  objedi  facies  obverfa  depingatur.  Et  porro  quam  nuUa  poflit 
apprehendi  tam  exigua  lucidi  pars,  a  qua  non  lux  ad  oculum  defluit, 
perfpiciliorum  ufus  apertifTime  monflrat.  At  pergo. 

X.  3.  Lucis  radius  quilibet  alteri  medio  perpendiculariter  inclir- 
rens,  aut  refta  progreditur,  fiquidem  cedente  medio  procedere  valet, 
aut  in  partes  direfte  contrarius  (hocefthife,  vel  in  fuam  retro  femi- 
tara;  repellitur.  Experiemia  firmatur  ha:c  hypothefis ;  &  rationi 
quoqueconfentaneaeft  i  necenimulla  potefl  excogitari  caufa,  curin 
unas  potiiis  quam  in  alias  partes  defleclatur  •  igitur  in  nuilas.  Quiniroo 
ii  verum  fit  om.ne  patiens,  aut  perculTum  vim  inferenti  politiva  quadaia 
vi  repugnare,  perfpicuum  videtur  eo  refiflentiam  dirigi,  unde  vis  ingru- 
,€bat  •  ejufque  confequenter  effe^lum  abfolute  loquendo,  lantum  illic 

deprehendi. 


L   E   C  T.    I. 

deprehend!,  Quod  fane  mihi  tam  verum  apparet,  ut  non  dubitem 
hanc  ipfam  hypothefin  ad  omnimodos  incurfus  extendere  •  feu  genera- 
timeftari,  quod  pulfus  omnis  &  motus,  utcuncjue  raedio  culibetim- 
pingens ,  direvte  (per  fe  nimirum,  proprie,  diftinfteque  rera  &[[{'' 
niand6)contrnuaturj  aut  prorfum  aut  retrorfum.  Scilicet,  exempli 
cau{a,  fi  duo  baculi  A  B  YZ,  C  D  YZ  in  idem  medium  E  F  (illud 
perpendicuhriter,  hocobliquej  uniformi  quadampreflionevelimpe- 
tu  adigantur,  exiflimo  medii  cellione  vel  reliftentia  totam  f  qua  bacu- 
lusobliquusfertur,  autmediumirapellitj  vim  iequere^fla  femita  an- 
trorfum  verfus  I  K,  vel  retro  verfus  C  D  derivari,  ac  perpendicularis 
ipfius  impetus  in  GH  progreditur,  aut  regreditur  in  A  B.  Quod 
enim  nonnulli  putant  medii  fuperficiem  baculi  pej:pendicularis  tenden- 
tiaemagisopponi,  quam  obliqui,  proindeque  perpendicularis  impul- 
fumredlacontinuari,  fedobliquum  alio  detorqueri  j  vel  aiGiertionem 
ipfara  non  agnofco,  vel  non  admitto  confequentiara.  Enimvero  fi  per 
iilud  opponi  nil  aliud  volunt  quam  realitcr  objici,  feu  obftare  reda 
pergenti,  non  minus  eo  modo  fuperficies  EF  opponitur  baculo  C  D,  r-. 
quam  ipfi  A  B  j  reclum  enim  ejus  progrefTum  pariter  intercipit,  im-  ^^' 
pedit,  demutat.  Veriim  fi  quam  aliam  nefcio  quam  imaginariam  op- 
pofitionem  iiitelligunt,  nihil  video  quod  huc  faciat  inde  confeilarii 
Profa5l6remabftrav^e,  necut  accidentarium  quid-immifceamus,  ex- 
pendendo,  nihil  attinet  ullam  medii  partem  confiderare  praeter  illam, 
ad  quam  corpus  progrediens  aut  propellens  ei  ocairrit  j  hscc  enim  fola 
refiftendo  quicquara  efficit,  aut  cedendo.  Quare  per  rei^am  D  Z  pro- 
gredienti  impulfui  folum  pun«iium  Z  opponitur^  perinde'que  fueric 
qualem  reliqua  medii  fuperficies  obtinere  fitum  concipiatur.  Punctum 
autem  Z  sque  pulfui  venienti  a  D  per  re^^am  D  Z,  atque  tendenti  per 
re»!:"lam  Z  K  verfus  K  contrariatur,  ac  ei  qui  a  B  per  B  Z  procedens  iter-' 
affeilat  per  Z  H  verfusH.  Ide^mquedereliquis-mediipunilis  intelligi' 
par  efi:,  quibus  uterque  baculus  ipfum  contingity  aut  ei  apph"catur.' 
Itaque  revera  par  utriufque  pulfus  quoad  oppofitionem  efi  ratio  ;  fimi- 
lifque  proinde  utrcbique  refultabit  efJeitus  ;  puiram^ienipe  re;:to  tra- 
mite  vel  tranfraittere,  velrejicere.  Vcrum  longe  fecus  eveniet,  fiba- 
culumalterum  obliquum,  feuPDYQ,  cum  ipfo  ABYZ  confera- 
mus  -  Etenim  fuperficies  EF  bacuii  ABYZ  motui,  vel  impulfui 
magis  opponitur,  aut  obfiflit,  qttkm  motui  vel  impulfui  baculi  pDf  Q^ 
Qi^oniam  iili  toti  cum  tota  fiii  paneYZ,  husc  'vero  rantumex  parteY 
rejlititur  :  equadifcrepantianeceffariodifpar  efPidius  confequetnr,  ut 
ni^irum  puifus  aut  motus  direitio  mutetur.  Qtiod  difcrimen  eclu- 
bentius  adnoto,  quoniara  hoc  arbitrormado  ('vei  adfimliij)  iucisra- 

C  dia-^ 


L     E    C    T.    I. 

•  Hios  diverfo  medio  oblique  incidentes,  velut  experimur,  infledi  5  fal- 
tem  eo  fpe£lantia  lucis  prxcipua  fymptomata,  tribus  porro  fubjiciendis 
hypothelibus  comprehenfa,  vix  alia  ratione  commodius  explicari. 

XI.  ^.  Omnis  radii  lucidi  infletHiio  (hoc  fubinde  generali  nomine, 
compendii  caufa,  tamrtfraftionem,  quam  refledionem  compledor) 
fit  in  fuperficie  ad  medii  infledentis  fuperficiem  perpendiculari,  fen 
refta.  Hujufce  fuppofitionis  haud  ullam  facile  fatis  commodam  & 
claram  rationem  reperias  apud  Opticos  j  petitione  principii,  vel  in- 
comprehenfibili  quadam  obfcuritate  laborat  quicquid  terme  eo  fpeftans 
afferunt  ^  neque  valde  miror  radium  lucis  femper  ut  reftam  concipien- 
tibus  individuam  lineam  id  eis  accidilfe  ;  quo  polito  vix  probam  ullam 
ejufce  rei  caufam  affignari  pofle  credo.  Cadat  enim  radius  linearis 
A  B  in  fpeculi  Cinllantixgratia)  plani  fuperficiem  ad  pundum  B  ;  per 
quod  utcunqueducantur  dux  reftx  C  D,  E  F  ;  cum  igitur  tqS:x  A  B, 
C  Dfint  inunoquodam  piano,  quidni  refleftio  radii  peragatur  in  iflo 
plano  ^  vSimili  ratione  quoniam  redx  AB,  EF  funt  in  uno  plano, 
quidni  radius  in  hoc  etiara  refleitionem  patiatur  ?  eodemque  plane 
raodo  quid  obfi:at  quo  minus  in  fingulis  omnibus,  hoc  efi:  inflnitis 
planis,  fpeculi  fuperficiem  fecantibus,  &  per  reilam  A  B  ceu  com- 
munem  feilionemtraduciis  perflciatur  rcflei^io,  idemque  proindera- 
dius  unus  in  partes  undique  cuniias  reflexus difpergatur  (  cur  hoc  fieii 
non  pofiit,  utique  non  capio.  Quod  refpondetur  enim,  pofito  plano 
ABC  adfpeculi  fuperficiem  recto  magis  illud  planum,  quam  cactera 
quarvis  fpeculi  fuperficiei  contrarium  efle,  proinde  refiftentiam  in 
eo  maximam contingere,  proptereaque  radium  in  eo  potifiimum  in- 
B^di,  parum  fatistacit  ^  quoniam,  ut  fuperius  infinuatum ,  extra 
pun^um  ipfum  B,  cui  radius  impingit,  alia  nulla  fpecularis  fuperficici 
pars  merito  venitconfideranda  quid  enim  (ut  hoc  adjiciam  praedidlis) 
an  in  univerfam  qua  longe  lateque  diftenditur,  ipfius  fpeculi  fuperfi- 
ciem  agit  hiclinearis  radius,  &  ab  ea  vicifiim  patitur  ;  an  in  ejus  defi- 
nitam  ah*quam  part-em  agit,  patiturque  ab  hac  i  quis  in  totam  agere, 
vel  a  tota  pati  concedct  r"  Etcur  iduni  parti  deputandum  prx  aliis  ? 
ubiierminusfigetur  r"  quoufque  procedet  operatio  ?  quinimo  potius, 
quia  radii  per  reotam  A  B  procurrentis  impulfui  tantum  id  fpeculi  quod 
eftinrecla  -.  3  verfus  G  protrada  refiilit,  ideo  pulfus  in  ipfam  A  B 
rejicietur^  Et  nulla  fuccurrit  caufa  foi:tica,  propter  quam  aliorfum 
defleiiat^,  nihil  datur,  quod  ejus  tendentiam  alio  determinet.  Igitur 
utaliis,  quse  puto  varia:  allignantur,  hujus  eflefli  caufis  excutiendis 
abftinesm,  indegenuinaraejufcer,iticnem  (ut  C-c  genera:im  omniura 
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quae  circa  radionim  infle£lionem  primitiis  obveniunt)  exiflimo  peten- 
dam,  q'^od  lucis  radius  non  mera  fic  linea,  verum  dimenrionibus  om- 
nimodis  prxditum  corpus ;  utpote  (juxta  qux  prsemonuimus)  cylin- 
dricum  aut  prifmaticum,  pro  figura  corpuliruli,  a  quo  oritur,  Sup- 
ponatur  ,  aliquatenus  illuflrandi  propoliti  ergo ,  Parallelepipedum 
ABCDEFGH  lucisradium  obliqu^  fpeculo  incurrentem  reprae-  Fig,  3 
fentare  j  cujus  latus  BFapplicetur  Ipeculo,  dum  interea  reliquum 
ejus  fuprafpeculi  planum  ekvatur.  Impedietur  ergb  Parallelogramum 
A  B  F  E,  ne  re\^a  procedat  ^  inde  continget  redam  B  F  aliquo  fupra 
diftum  planum  reiilire.  Veruminallas  faltem  partes  fiet  hac  refle- 
dio,  fecundum  quas  reftus  radii  progrefliis,  quoad  ejus  fieri  potefl, 
quam  minime  pervertetur.  Cum  enim  is  reiiiffimum  curfum  afl^eif  er, 
eum  Cexindole  certa,  perpetuaque  lege  naturas)  li  perfe6le  nequit, 
at  tamen  ut  proxime  confequetur.  Itaque  cum  inter  plana  latera 
ABDC,  EFHG  iibiraet  oppofita curfus  ejus  antea  dirigeretur,  & 
©bjeda  fuperficies  nihil  jam  obftet,  quo  minus  inter  eadem  plana,  ta- 
metii  furfum  excuffus,  progrediatur,  admodum  liquet  eriamnum  inter 
illa  femitam  ejus  contineri.  locumque  feu  plagam  reflcxionis  eatenus- 
haud  perperam  determinari.  Caeteriim  eft  planum  A  B  D  G,  eique 
©ppolitum  E  F  G  H  fpeculi  plano  reilum  •  quia  Parallelepipedum 
re6lum  ponitur,  &ided  lateralisrei^a  BF  in  fpeculi  plano  exiflens, 
planisABDC,  EFHGreda  QuocircaritotumhocParalleledipedum 
©b  exilitatem  fuam,  autMathematicac  computationis  gratia,  pro-reila 
quafi  linea  cenfeatur,  eritpariter  &reflexus  radius  etiamlinearcviia  j 
nec  non  uterque  continebitur  in  fuperficie  ad  fpeculi  planum  re6la. 
Non  diiHmili  ratiocinio,  fi  radius  cylindri  rei^i  figura  praeditus  admit- 
tatur  (qualis  nimirum  a  corpore  procurrente,  vel  impulfo  producetur, 
1*4  fi  Sphjcricum  fuerit)  etiam  radius  in  fuperficie  plano  fpeculi  rei^a 
reflefiionem  oflendetur  fubire.  Speculi  quippe  plano  reilus  incidat 
cylindrus  ABDG;  cujus  bafes  AMCN,  B^DP,  axis  XZ,  Fig.  4. 
ka  fcilicet,  ut  bafis  B  O  D  P  fpeculi  planum  contingat  in  Bj  reli- 
quum  ejus  eorpus  (prout  in  figura  depifium  exhibetur)  oblique  fur- 
gens  fupra  planum  emineat.  Bafis  autcm  diametri  B  D,  P  O  fefe  nor- 
maliter fecent ;  ac  per  ipfam  P  O,  &  axem  du^tum  planum  efficiat  in 
cylindro  Parallelogrammum  POMN.  Si  jam  per  hujufce  latera 
MO,  NPduflaconcipianturdao  plana  axi  paraliela,  cylindrumque 
contingentia,  iiquebit(ex  antediitis  caufis  pariter  applicatisj  totius 
cylindriduituminter  haec  duo  plana  comprehendi,  radiique  refle>:U- 
oneminter  ipfadefiniri.  Sunt  autem  hxc  plana  fpeculi  plano  reila. 
Sit  enim  reda  GBH  communis  feitio  circuli  B  O  D,  P,  planique- 
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fpeculari5  •  hxc  iitique  circulum  contingct ;  (quia  (■^tcuVi  planum,  ex 
hypotheil,  non  alibi  prxterquan^  ad  B  circulo  occurrit,  adeoque  nec 
re«itaGH)  quare  reftne  G  H,  OPfunt  parallelae.  ErgoPO  eft  ad 
fpeculi  planum  parallela.  Huic  vero  perpendicularia  funt  plana  prae- 
dida  cylindrum  contingentia  per  M  O,  NP  duita  j  axi  paraliela. 
Quapropter  eadem  fpeculi  plano  reiJa  erunt.  Hinc,  ut  antea,  fitotus 
radius  habeatur  inftar  reilae  linese,  continget  ejus  reflei^io  velut  in  fu- 
perficie  ad  fpecalum  planum  redta  5  quippe  cum  ejus  latitudo  tota  com- 
prehendatur  intcr  ejufmodi  duo  plana  •  quae  proinde  ii  nulla  fuppona- 
tur,  in  unum  illa  coalefcent.  Accommodari  poffent  hxc  cuicunque 
radii  figurx  tali-.  qualem  fupra  dercripfiraus,  utcunque  nonnulla  de- 
mutando  ;  fed  &  eadem  pari  ratione  radiorum  refradionibus  adapten- 
tur.  Atrlur.ibusparco. 
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Vlir,  quam  nuper  aperuimus,  &  aliquatenus  ingrefTi  fumus, 
inhaerentes  eo  jara  dev^nimus,  ut  nobis  incumbat  proximc 
celebres  illas  hypothefes  (an  Theoremata  malitis  appellare)  radiorura 
inflexorum  itincri  penitus  determinando  (iraaginumque  proinde  locis, 
figuris,  quantitatibus  inveftigandis,  nec  non  apparentiarum  quarum- 
cunque  caufis  explicandis)  neceffarias,  experientiae  quidem  bene  con- 
fonas  illas ,  etiam  aliquo  rationis  fuffragio  communire ;   prarftratis 
utique  fundamentis,  ac  luppoficionibus  infiftendo.     Cum  itaque  lucis 
radio  corpus  adfignatum  iit  figura  prifmaticum,  aut  cylindricum  •  Et 
hoc  quidem  reilum  (utpote  prae  reliquis  fimplex,  &  naturae  totas  fuas 
in  agendo  vires  exerenti  pracfertim  conveniens  ^  )  ciim  &  exinde  pro- 
grcflus  ejus  eatenus  fuerit  definitus,  ut  intra  fuperficies  duas  planas  iii- 
,Beiknti  medio  perpendicularesincludatur  ^  quas  quidemabhinc  (quan- 
do  nullus  tranfverfae  dimenfionis  illius,  vel  intervalli  fuperficies  iflas 
dirimentis  ad  rem  noflram,  illam  faltem  quam  nunc  attingimus  fpe- 
«itanseffeclus,  autufusfit)  brevitatis  &  perfpicuitatis  caufa,  velutsu- 
nam  habere  poffumus ;  adeoque  jam  radium  ut  duabus  folummodo  di- 
menfionibus  pra^ditum,  &  ad  inflar  ParaUelogrammi  cujufdam  re£i~ 
anguli,  in  planp  ad  medii  infle^entis  fuperficiem  reSo  jacentis,  ^on- 
fiderantes,  reliquam  itineris  quod  perfequitur  determinationcm,  ■ulti- 
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mam  illam  &:  rompletam,  invef^fgabimus ,  ac  exponemaif;  cujufce 
quidem  eirca  reflc*ftionem  inquilltionis  confe^flaria  refukabit  h.^c  pro- 
poiidOj  paffim  ab  Opticis  recepta  :^ 

I I.  J,  RacHmhieUtns^  c^refiexfis  adifpeculi,  velopacl  refie^entH 
fuperficiem  an^ttlos  confiltmnt  ttqHales.  Hujus  eftati  declarationem 
fic  exequimiir.  Parallelogramum  rev^angulum  A  B  C  D  uicis  rt^pr^c- 
fentetradium  oblique  plaiio  fpeculo  EF  incidentem.  (Reila  fcilicec 
E  F  fit  communis  feitio  plani  ad  fpeculura  re:  i,  in  quo  dici um  Paral- 
lelogrammism  exiftir,  &  in  quo,  fecundum  prsmiffa,  refle^^io  per- 
agicur,  cumplano  fpeculi.)  Cum  itaqucPara!lelogramraipun<ftumB 
fpeculo  primum'impingens  opaco  ac  impervio,  rec^a  progredi  nequear, 
coneturoportet(utprarftruximus) -retr-o  verfus  A  peripfam  re^tam 
B  A  refilire.  Cum  autem  interea  re^ac  B  D  fupra  fpeculum  eminen- 
tis  alter  terminus  D,  nuilo  pracpedirus  obftaculo  pari  vehementia  cur- 
fum  quoque  fuum  adnitatur  promovere  per  re«itam  C  D  H  •  palam 
videtur  utnufque  conatibus  adverfis  non  aliter  taciliiis  aut  propius  fa- 
tisfieri  poife,  quam  fi  utrumque  circa  pun^um  Z  rcv^x  B  D  medium 
rotationera  concipiat.  Sic  enim  utruraque  parirer  &  quam  minimum 
aredo  quem  afteitent  curfu  defleitentj  fiquidem  tQ^\x  BA,  DC 
circulum  B  C  D  f^  tangunt,  centro  Z  per  B  &  D  defcriptum.  Cum 
aut^m  hujufmodi  motum  circularem  obeundo  punftum  B  defcripferit 
arcum  B  C,  &  punftum  D  arcum  D  J^,  hoc  eft  quando  recfla  B  D  ob- 
tinuerit  fitum^'^,  etiam  ipfum  pun£lum  D  fpeculo  impingec  ad^T' ; 
reditumque  proinde  per  arcura  ^  D,  fcilicet  ipfius  quoque  jam  inter- 
cifo  curfu,  molietur  j  Sed  &  nunc  temporis  ipfum  pun^^um  B  ad  C  po- 
fitum  per  arcum  C  D  tendit  5  quorura  certe  motuum  adverfantium  al- 
ter  alterius  effeflum  impediet ;  itaque  proximo  faltem,  quoad  fieri 
poterit,  mrumque  progreilus  arripient ;  praximi  vero  fant  qui  per 
tangentes  Ca^  J^»  .  qui&fibi  nihil  repugnatit,  at  potiiis  omninb  fe- 
cum  confpirant ;  itaque  punftum  B  per  re<ftam  ^* ,  punddmque  D  per 
reitam  S^x-  procurrent,  adeo  ut  tocus  radius  A  B  D  C  ]am  acquirat 
fitumtt^*^»;  &  per  hanc  orbitara  re:la  motum  fuum  profequaitur. 
Liquet  autem  angulos  ABF,  »c^E  aequari.  Kam  acquantur  anguli 
Z  B  J^,  Z  =/•  B  ;  quapropter  adjunitis  hinc  inde  reitis  ZBA,  ^*K  toti 
A  B  F, » «T  E  parcs  erunt.  Unde  patet  e  duobus  quoque  redis  reiiduos 

A  B  E,  «-  «^  F  arquari  j  quod  propoficum  fuit  oftendere.  f  !g- 

I I I.  Ica  de  pnemiffis  fuppofitionibus  noftris  fundamentalem  hanc 
Caropcrics  legera  k\x  regulam  elicimus,  quam  verifimilicer  ais  c^n- 
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cipne  penes  vos  efto  judicium.  Non  diffitebor  autem  aut  penitus  di/Ii- 
raulabo  non  efle  nihil  quod  his  objici  pofTit,  8c  dubitandi  caufara  inji- 
cere.  Curenim,  percontetur  aliquis,  quando  folum  punflum  B  vet- 
fus  A  renitatur,  &  totum  linex  B  D  quod  fupereft  partes  appetat 
contrarias,  non  circa  pun^Sum  quodpiam  aliud  in  ipfa  B  D,  pundo  B 
propinquius,  ut  puta  circa  X,  potiiis  ifla  gyraiio  concipiatur  peragen- 
da  i  Refpondeo  quam  breviflime  (quoniam  incitato  curfu  tendens  ul- 
teriiis  a-gre  renaoras  fert )  id  in  natura  conflanter  accidere,,  quum  mo- 
tus  re6lus  in  circularem  degenerat,  ut  extreraae  fibimet  adverfae  mobi- 
lium  partes  omnem  motum  dirigant  ac  raoderentur,  reliquis  ad  illa- 
rum  du*ftum  componentibus  fe,  motijfque  fuos  attemperantibus ;  ne- 
que  non  his  quos  ob  extremarum  contranifmum,  atque  confli:;ium 
amittere  necefle  habent  in  illas  transfundentibus ;  q-uo'  fit  ut  mediis 
hinc  indequamtardiifime  dimotis  extremx  velocius  revolvantur,  Jta- 
qne  cum  extrema  puni^a  B,  D  partes  in  contrarium  arqua  vi  nitanturj. 
neque  nifi  circa  medium  punitum  Z  rotatio  peragatur,  quod  efFe^iant 
alTequi  poflint,  id  ftatim  fiet,  &  reliquae  partes  haud  gfavatim  obfe- 
quentur.  Ne  dicam  in  re^a  B  D  nuUum  aliud  pun(5lum  exiftere,  cui 
prx  aliis  jure  prserogativa  competic,  ut  circa  ipfura  mobile  libretur. 
At  pluribus  abfl:inens  ad  r^fra^itionis  pra-cipuam  legem  haud  abfimili 
difcurfu  proliciendara  atque  dedarandam  accedo.  Kanc  nempe : 

IV.  6.  Radii  lucis  alteri  cuipiam  diflimili  perfpicuo  (nimirum  ho* 
mogeneo  quoad  fe)  incidentes  ita  refringuntnr,  ut  perpetuo  reili  fi- 
Hus  inclinationum,  quas  habent  incidentes,,  proportionales  fintreiftis- 
(inubus  inclinationum,  quasobtinent  refraiii.  Huic  elucidando,  fla^ 
biliendo'que  decreto  j  Parallelogramraum  A  B  D  C  lucis  radium  re- 
praefentans  impingat  planx  fuperficiei  E  F  pellucidi  medii  (vel  fitre<^a 
E  F  fe6iio  communis,  ut  in  cafu  prsecedente,  quod  &  abhinc  femper 
intelligatur)  progreflum  ejus  aliquatenus  retundentis.  Iraque  raedium 
iilhoc  fubingrediens  punctura  B  procedere,  tardiiis  quidem,  attenta- 
bit  per  re3am  B  G,  feu  peripfam  A  B  protradam,  interea  vero  pun- 
dum  D  in  primo  durans  medio  raotum  fuum  priorem  adurgebit  in  re- 
6ta  C  D  H  Hos  autem  conatus,  alias  irritos  futuros  (nec  enim  utrum- 
quepotefi:  rectum  motum  illud  tardiiis,  hoc  velodiis  incedendo  confer- 
vare)quam  p.roximc  confequentur,  modo  circa  pundum  aliquod  in 
re6\a  D  B  produ^^a  fitum,  puta  quale  Z,  rotentur  ;  ita  fcilicet  ut  dum 
pundum  D  in  medio  rariori  (rarius  appello  quod  miniis  refifl:it,  aut 
retardat;  ut  &  denlius  quod  motum  magis  reprimic,  &  tardiorem 
seddit)  velociiis  latum  defcribit  areura  majorem  Djnj  pundura  B 

tardiiis 
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tardiusin  medio  contumaciore  delatum  minorem  arcumB^  delineet' 
quibus  peraftis  recT:a  B  D  tenebit  /itum  C^,  Cum  vero  jam  punitnm 
D  denfms  quoque  niedium  interet  ad  <^  ;  proindeque  paricer  &  ipfum 
retardetur  ■  motus  ifti  circulares  protinus  extinguantur  oportet  (nec 
enimjam  punif^um  D  velocius  fereturquam  B  ;  nec  ideo  majoremut 
priiis  fimul  arcum  defcribet.)  Itaque  prius  iter,  quam  poterunt  proxi- 
me,  deferentia  tendent  utruraque  per  horum  arcuum  tangences  c^",, 
Cfit,.  radiufque  totus  ABCD  hoc  modo  detortus,  &  (itum  aCS^v, 
nadus  per  hanc  poftea  femitam  recT:a  decnrret  AJnotandum  eH:  au- 
tcm  qu:tcunque  iit  reftx  A  B  ad  redam  E  F  indinatio  arcus  D  j^,  B  C 
(vel  femidiametros  Z  D,  Z  B)  eandem  femper  habere  proportionem 
interfe;  taleranempe,  qualera  in  denfitate,  feu  reliilentia  peculiare 
difcrimen  exigit.  Etenim  fupponatur  in  quovis  fuperficiei  peliucidic  Fig.  7« 
loco  pofitum  nobile  pun.5lum  B  j  cura  raedium  hoc  ex  hypothefi  fic 
homogeneum  (hoceftubique  pariter  obfiflens)  nuUa  poteil:,  opinor 
afiignari  ratio  cur  hoc  mobile  non  in  quafvis  parces  azqua  veiocitate  de- 
ferripodic;  nimirum  a-que  celeriter  ad  CXtendet,  (impetum  modo 
ceperit  iflhac  dirigentem)  per  re<^am  O  B  Q_,  ac  in  N  per  reclara 
A  B  N.  Adeoque  radii  iucidi  A  B,  O  B  utcunque  diif^renter  inciinati  Fi  j.  S-» 
parem  omnino  refillentiara  invenient ;  punclum,  inquam ,  B,  feu  verfus 
Q.,  feu  verfus  N  nitatur,  squalicer,  eodemque  modo  retardabitur. 
Quinetiara  cum  punftum  D  in  primo  raedio  femper  eadera,  quxcunquc 
fuerit  ejus  pofitio,  celeritate  proraoveatur,  futis  apparec  raotus  iilos, 
aut  motuum  femitas  eodem  tempore  decurfas,  arcus  nempe  circulares 
D  (T',  B  C  feraper  eandem  inter  fe  proportionem  fervare  ;  nimirum  il- 
lara,  quara  habent  feraidiametri  Z  D,  Z  B,  vel  Z  c^,  Z  B  5  quoe  idcir- 
co  proportio ,  principaliter  ac  primario ,  radiorum  refra^liones,  ad 
eadera  duo  media  fatSlas,  determinat  atque  metitur.  Hanc  autem  ean- 
dem  efle  patet  cum  illa,  quam  habent  recti  finus  angulorum  ipfis  Z  S'^ 
ZB  in  triangulo  Zc^B  oppofitorum  .  ipforum  icilicet  ZBJ^  fvel 
ZB,  E^&Z^^^B.  Ell:  autem  angulus  Z  B  E  complementum  anguli 
A  B  E,  (hoc  efl  angulus  inclinationis  re<^pc  A  B  ad  E  F)  &  angulus 
Z  <f  B  eft  complementum  anguli  F  ^  «-^  vei  inclinatio  xsCix  ^  >'-  ad  ean- 
demEF.  Igicurabunde  liquec  propoiitum.  Pacet  vero,  quod  in  hoc 
cafu,  angUiUs  E  B  Z  major  efl  angulo  B  ^  Z  ;  vel,  du;ftis  B  M,  <MSl 
ad  E  F  perpendicularibus ,  quod  angulus  M  B  G  major  efi:  angulo 
N«^»;  adeo'que  quod  hic  refradio  verfus  perpendicularem,  quod  ai- 
unc  contingit.  Ac  ita  quidem  quando  radius  radius  in  raediura  tranfit, 
ipfiraagisobfiftens,  feudenfius.  Acfiraedio  incurrit  facilioremtran- 
iitum  prcifbenti,  feu  r.iriori,  plane  fimiii  mado,  fed  inverfe  fe  res  habec. 

Quod 
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Quod  (licet  brevius)  conficeretur  negotium  adfumendo  ficut  eadera 
Ihel^i^  Athenoi^  ac  Athenis  7hehasei\v'u^  ita  ladiusn  de  raro  tranfe- 
untera  in  denfius,  pe'rque  denfius  veftigia  fua  replicantem  in  rarum 
nil  aliud  quam  eandem  femitam  reperere  j  ut  nempe  fi  radius  A  B  D  G 
dc  raro  tranfiens  in  denfius  refringatur  in  *  C  k  /  .  quod  etiam  hic  ra- 
riius aC kJ"  e denfiori recidsns  in rarum viciffim in  AB D C  refringe- 
tur ;  quia  tamen  afliimptum  illud  non  nemini  demonflrationis  &  ip- 
fum  indigere  videatur  ;  Et  univerfim,extrem6que  rigore  fumptum  for- 
fan  haudadeoverumlk  .  majoris  ctiam  evidentix  caufa^  prefertimq. 
demumquoniamhuiccafuinonnulla  quodaramodo  peculiaria  funtno- 
tatu  non  indigna  ^  quin  addo  quia  praeftare  videtur  effeftum  unum- 
quemque  propriis  e  caufis  deduci)  feparatim  oflendemus.  Rurfum 
igitur  radius  A  B  D  C,  qua  prius  figura  donatus  rarioris  medii  fuper- 
fiiem  E  F  incurrat.  Ciim  igitur  punftum  B  velocius  procedere  jam  va- 
leat  quam  antea  (medio  fcilicet  iilapfum  promptius  cedenti)  hoc  efl 
quam  pun£lum  D,  necefTarib  commutabitur  reftus  utriufque,  quem 
afFedanr,  raotus  in  ei  proximum  circularem,  circa  pun<ftum  aiiquod 
in  refta  B  D,  puta  circa  Z  5  ita  ut  Z  D,  Z  B  talem  inter  fe  proportio- 
ncm  obfervent,  qualem  fingularis  exigit  horum  in  refiflentia  mediorura 
diverfitas ;  utiqueflcut  in  quae  prxeefrerunt  j  cura  vero  pundumB 
ita  circumduftum  defcripferic  arcum  B  (T,  &  punftum  D  arcum  D  j^ . 
pundo  D  ad  </^  tunc  medium  rarius  ingredienti,  ceffabit  ifla  raotuura 
inxqualitas  ;  adeoque  fimul  neceffario  definet  rotatus  circa  punftam 
Z  i  ambdque  pundla  B,  D  per  diftorura  arcuum  tangentes  ^  *  J"  x  (re- 
£ix  Z  C  perpendiculares)  quod  proximura  efl  iter  arripient.  Rurfus 
autemj  pariter  acincafuprafcedente,  re£lae  Z  D,  Z  B  (velZ  <r,Z  B) 
proportionem  exhibent,.  quac  refraftiones  hujufmodi  dimetitur  •  ha- 
"bent  autem  Z  J\,  Z  B  feipfas,  ut  recti  finus  angulorum  Z  B  <^,  Z  «J^  F  ; 
hoc  efl  ut  finus  indinationis  rcvlx  A  B  ad.finum  inclinationis  reilas  J^x- . 

F 
per- 


quod  propofitum  fuit  oflendere.  Liquet  autem  quod  hic  ang.  Z/^ 
major  eft  angulo  Z  13  «^,  adeoque  quod  refrailusdiyergita  pe 
pendiculari.. 


V.  Advertendum  eft  porro  quoad  prforem  hypothefin,  feu  cafbm 
radii  de  medio  rariori  contendentis  in  denfius,  eum  fem.per,  qualifcunqj 
fit  ejus  obiiquiuas,  medium  denfius  fubire  j  &;  per  ipfuni  inced^re ; 
Eiodo commonftrato.  [Simpiiciter  autem  hoc,  ^.^abftraiie  debet  in- 
Eelligi,  nec  ut  aecidentarium  quicquam  interveniat,  qualia  funt,  opaci- 
tas  perfpicuitati  iramifta,  figura  diaphanum  terminans,  ejus  craflities 
Jnsequalis^  aliud  quid  poft  pofitum  diaphani  refiftentiam  promovens . 

cujufraodi 
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cujufmodi  quippe  de  caufis  diaphanum  fubinde  forfan  evafurum  efl 
opacura,  6c  inltar  opaci  radios  valebic  repercmere  j  ceu  quando  lapis 
in  aquam  impingit  oblique  5  cum  hydrargyro  fubftrado  vitrum  mu- 
nitur.  Dumlapisf.^.  oblique  impingic  fuperficiei  EF  (^cui  parallela 
O  QJ  per  lineam  A  B  j  tota  linea  B  Qjid  fundum  O  Q^protenfa 
venientirepugnabit,  auxiliiquoquenonnihilconferente  fundo  O  Q^; 
ncquemirumfuerit,  fimajor  hic  renitentia  deprehendatur,  quam  ubi 
radius  alter  M  B  P  perpendiculariiis  incurrit,  quando  major  lit  B  Q^, 
quamBPj  At  nos  feclufis  iftis  medium  velut  interminatum,  in  om- 
nes  partcs  aequaliter  refiflens,  abfolute  perfpicuura,  &  radios  ex  fe 
non  refpuens  accipimus ;  quibus  fuppofitis  perpetuo    quod  dixi,  ra= 
dius,  obliquitate  quapiam  incidentis  nil  vetante,  raedium  denfius  pe- 
netrabit.  Veriim  in  altero  cafu,  cumdc  raedio  denfiori  lux  rarius  ir>     . 
currit,  non  feraperea  raediumhoc  permeabit.     Nam  fi  magna  fatis  ' 
fuerit  obliquitas  ;  fubinde  radius  inflexus  fiipra  fuperficiem  E  F  at- 
tolletur,  angulufque  (quidicitur)  refraftus,  aut  infiexus  reclum  ex- 
fuperabit ;  quinimo  fieri  potefl:  ut  ipfum  exacquet,  Sit  in  exemplum 
primo  indinatio  graduum  45-,  vel  femirefta  5   Et  Z  B  ad  Z  D  fe  habe- 
at  ut  quadrati  diameter  ad  fuum  latus   qux  ferme  proportio  radiorum 
ex  aqua  in  aerem  tranfeuntium,  experientia  conteftante,  rationem  FiV.  j^; 
metitur)  radius  velut  in  ipfam  E  F  reiringetur,  aut  eam  ftringens  pro- 
cedet.  Efl  enim  Z  ^  (aequalis  ipfiZD)  jamad  EF  perpendicuiaris, 
adeoque  ^  »  arcum  ^  D  contingens  ipfi  E  F  congruet.    Unde  patet 
obiter,  id  quod  fuperius  infinuatum,  non  univerfim  conflare,  quod 
radius  a  quo  loco  medii  unius  in  aliud  proceflit,  ad  eundem  retrogra- 
dusaccedet.  Hoc  enim  faitem  in  cafu  radius  AB  refringicur  in  ^  « fu« 
perficiei  raedia  dirimenti  parallelam  ;  veruntamen  qui  per  «  C  progre- 
ditur  minjme  recedet  ad  B  A,  nec  ullam,  ut  manifef!:um  e/l,  omnino 
refradionem  patietur.  S^d  hic  cafus  tantum  unus,  &  quafi  pro  nullo 
cenferi  potefl.  Quod  fi,  fervata  qnoad  denfitatem  eadem  proportione, 
radius  AB  paullo  magis  ad  reclam  EF  inclinetur,  ejus.  Fv.efraftus  ^^&*  ^i* 
fupra  jpfam  E  F  affurget ;  pundum  quippe  D  reflam  E  F  nunquam 
pertinget ;  &  punitum  B   decurfa  rarius  intra  mediura  peripheria 
B^indenfum  remeabit ;  inquo  proinde  rurfus,  circulatione  fua  di' 
mifla,  per  tangentes  C  a^S^^c  ferentur  ;  adeo  quidem  ut  radius  ABCD 
jam  reflefii  videatur,  quatenus  medium  denfius  haud  penetrac  totus, 
vel  egreditur. 

Vl.  Nec  inepte  guidem  (etfi  quodammodo,  velutfque  primario,  Ciz 
refrai^tio)  reflewtionis  nomen  adfcifcit  hacc  avtio^  quatenus  &  ipfa 

D  refleCiionis 
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reflef^ionis  leges  examufnm  obfervat.     Nam  qiionlam  ifofcelis  trfan^ 
guliZB^  angiiliZBC,  ZcB  funt aequales,  etiam  anguli  (dere(5tis 
refidui)  ABE,  «-CF  pares  erunt  j  quod  refieilioni  proprium  eft. 
,  Itaque  non  abs  reito  pronunciant  hoc  Dioptrici ;  neque  ramen  caufam, 

1$  •r°f-  4»  fortaffis  ab  iis  praetermifTamj  tacerevolui,  nonnihil  abimmediatae  re- 
fledionis  caufa  diverfam ;  ne  quifquara  hxfitet,  aut  hoc  adfuraenti 
graveturconcedere. 

VII.  Hsecautemdoi^rinacum  multis  experimentis  utcunquecom- 
probari  queat,  unum  faltem  breviter  attingam  fatis  illuflre,  neminifq; 
non  examini  patens.  Eflo  triangulum  A  B  C  fet^tio  prifmatis  triangu- 
*^r  ^'3-  liaris  aequilateri  (nimirum  vitrei,  feu  cryftallini)  bafi  parallela  5  in  hu- 
|us  autem  bafe  fumatur  pun^lum  quodpiam  F,  &  fit  angulus  C  F  G 
circiter  graduura  50.  (unde  juxta  do6trinam  hic  infinuatam,  &  poftea 
dariusexprimendam,  radius  GF  velut  extreraus  eriteorum,  qui  re- 
B:x  B  G  €  vitri  partibus  illabentes  refrailionera  patientur ;  eo  fcilicet 
obliquior  quilibet  refledetur.)  Sit  igitur  (quoniara  utraraque  quafi 
patitur  infledionem  j  ejus  refrai^usF  M,  reflexus  F  E  ;  item  F  G  re- 
-  fringatur in G O,  &FE  in  ER.  Porrbjamin  GO  flatuatur  oculi 
centrum  O  ;  &  ab  eo  prodeat  radius  O  CL,  qui  refringatur  in  QP  ; 
ipforum  O  G,  O  Q^refra<fli  G  F,  QJ*  (uti  fecundura  principia  no- 
ftra  poflhac  conflabit)  progredientes  divergent  ;  eritque  propterea 
ang.  Q^PC  c~GFC;  quare radius Q,P  medium  BC  penetrabit,, 
ac  refringetur,  putainPN  ;  liquebit  autem  e  dicendis  refraftos  FM, 
F  N  a  fe  divergere ;  Hinc  jam  radiis  M  F,  N  P  interpofitum  obje£lum 
radiis  O  G,  O  Q  interjeftum  apparebit,  velut  ad  /^ ",  fitu  neutiquam 
iramutatum.  Rurfus  autera  ab  oculi  difto  centro  prodeat  alter  radius 
O  K,  cujus  refra^usfit  KI ;  hic  itaque  rurfum  a  GFdiverget,  ac 
ihde erit ang.  K IF -^  ang. G F C  ;  adeo'que  K  I  rainime  penetrabit 
mcdiura  B  C,  at  refleftetur,  puta  in  I  H  ;  tum  I  H  refringatur  in  H  S. 
Ergb  jam  radiis  E  R,  H  S  interjacens  obje£lura  puta  R  S  radiis  O  G, 
OKinterjeftum  cernetur,  velutad  f(7-,  llm  partium  everfo.  Confe- 
^uunturhsrcdo^nirinamnoflram,  &  experientise  liquidb  confentanea 
deprehendentur,  quin  &  obfervatu  dignum  erit,  e  duplici  refraftione 
fpeftatum  objedum  MN  Iridis  coloribus  tinftum  adparere  (rubro 
fcilicet  ad/^,  cacruleo  adv,  croceo  medium  occupante)  objecli  vero 
RSeduplici  refraf^ione,  fed  reflevHione  tamen  intercedente,  appre- 
fienf]  imaginem  f  0-  colore  nihil  ab  ipfo  obje^fto  diflerre.  Quod  ex  eo 
lane  videtur  evenire,  quoniam  ang.  FEB  angulo  FGC  arquatur ; 
adeoqueradiusKOnon  aliter  evitro  exit^  quam  RE  ingrisfius  e.O: ; 

feu 
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ku.  quicquid  retraftio  ad  E  effecitj  id  refra^flio  ad  K  retexit,  radium  iii 
flatum  reftituens,  ei  quem  ab  origine  habuit  non  difparem.  Veriim 
hic  non  eft  hujus  loci  penitius  excutere,  Saltem  obfervari  meretur  hoc 
prsecipuum,  ut  arbitror,  in  prifmate  Pharnomenon, 

VIII.  Hxc,  inquam,  cum  ab  experientia  confirmentui',  neque  tamen 
ei  magis,  quam  ratiociniis  noflris  confentiant,  caufis  tamen  adfcribun- 
tur  (a  quibufdam)  nedum  diverfis,  at  prorfus  adverfis.  Quod  enim 
vitrum  e.  g.  radios  intra  corpus  fuum  receptos,  ejufque  pofticae  fuper- 
ficiei  obliquius  incidentes  retrocedere  cogat,  hujufmodi  rationem  exhi- 
bent :  atunt  vitrum  radios  facilius  adraittere,  vei  tranfmittere  quara 
aerem  ;  quin  addunt  aerem  vi  refiet^lendi  prsvalida  pollere ;  quodque 
proinde  qui  pofi:  vitrum  adventanti  radio  fit  obvius  aer  cum  reverbe- 
rat.  Quie  ratio  mihi  non  adblanditui'.  Nam  imprimis  rei  naturae  mi- 
nus  confentanea  videtur.  Quum  enim  aeris  corpus  ex  sthere  puro 
maximampartem,  ecorpufculisterrenis,  &eshalitibus  aqueis  con- 
flare  totum  videatur ;  ex  his  partibus  xther ,  opinor,  non  minus 
prompte  quam  vitrum  radios  tranfmitti  j  aqua  vero  faitem  (ex  iilo- 
rum,  quibuTcum  difputamus,  fententia)  tantillodifficilius;  adeoquc 
neutiquam  harum  alterutri  dida  refleftio  jure  videtur  attribuenda  . 
terreftres  autem  particulae  (quae  pr^e  reliquis  etiam  pauciores  videntur, 
&  rariusjnterfperfe,  praLfertim  in  aere  fudo  fjmmifque  montiumex- 
celforum  jugis)  funt  opacae,  nec  liKem  admittunt,  aft  eam  in  omni- 
cunquepariter  incidentia  rejiciunt  j  adeo  ut  nec  ad  has  quam  reipici-  :..-*- 
mus  lucis  infle<ftio  proprie  fpeiierj  ergo  nihil  fubelfe  vidctur  caufa?,cur 
aer  (prse  vitro)  ingruenti  luci  potentius  obfiftat.  Addo ;  ii  talis  aeri  vis 
refiexiva  competat,  &verafit,  quam  hi  Philofophi  memorato  Pha:- 
nomenocaufamadlignant,  confequi  videtur,  ut  nulIapropeHorizon- 
tem  Stella  confpici  pofilt  (admilfo  faicem  hoc,  non  inverecundo  reor, 
utplerifqueviHimerit,  poftulato  ;  quod  purus/Ether,  naturale  lucis 
vehiculum,  aereae  regioni  fuprajeftus  haud  minus  facile  quam  vitrum 
aut  aqua  radios  intromittet.)  Sitenim  C  terraEcentriim,  O  oculus, 
S  vifibile  pun&ira  longinquum,  ceuflella,  fitum  in  Horizonte  ;  per  Fig*  I4« 
pundtaveroCjOjS  trajeftumconcipiatur  planum  faciens  in  terrx  fu- 
perficiexirculum  OP  j  in  atmofpharr^,  vel  aeris  circumfufi,  extima 
fuperficie  circumfcrentiara  Z  N  M  ;  rtaque  cum  radius  quilibet,  uc 
S  M,  vel  S  N  (Horizontalis  puta,  vel  eo  ("uperior)  in  fuperficiem  M  Z 
cadens  ei  incidatperquam  oblique  (nifi  filtem  atmofphxrx  Semidi- 
ameter  CZ  prxtelluris  Semidiametro  C  O  dicatur  enorniiter,  &  in- 
Qiedibiliter.magna)  cum  &  acr  idcirco,  juxta  fententiam  quam  ex- 

D  2  .  pendimus. 
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pendimus,  luccm  admittere  non  debeat ;  omnino  di£li  radii  S  M,  S  N, 
&  confimiles  refle£lentur,  &  extra  atmofphxram  procul  abeuntes 
oculum  non  pertingent.  Quinirab  fatis  conftare  videtur  exhinc,  quod 
radii  quales  S  N  ut  vifum  afficere  queant,  aut  accedere,  verfus  per- 
pendicularem  N  C  refringi  debent ;  id  quod  adverfariae  Hypothefi 
pariter  adverfatur.  Verum  hxc  obiter,  ac  in  trancurfu  dida  funto. 

IX.  Porro,  fubnotandum  eft,  quoad  binos  eafus  fupra  traftatos, 
£um  duomedia,diverfiniodacomparando  duasfe  reprefentent  propor- 
tiones,  altera,  tejcminorum  fitum  tranfponendo,  alterius  inverfa,  re- 
fraftionum  ideo  mcnfuras  fquoad  haec)  iifdem  terrainis  defignabiles 
ordine permutari.  Ut fiin  prtmo cafu  finus  reftus  anguli  incidentisfe 
habeat  ad  rinum  reftum  anguli  refrafti,  ficut  A  ad  B,  in  fecundo  finus 
incidentis  ad  fmum  refradi  fe  inverfe  habebit  ut  B  ad  A  ;  nimirum 
in  prarcedentibus  figuris,  quanto  Z  D  raajor  eft  quam  Z  B,  in  prima 
Hypothefi  ^  tanto  conftat  Z  D  minorera  eflfe  quam  Z  B^  in  fecunda  • 
m^diis  fcilicet  iifdem  permanentibus. 

X.  Denique,  cum  medii  cui  radius  impingit  fuperficiem  ha£^enus 
adfumpferimus  planam,  advertcndum  fupereft,  quamvis  illa  curva  fit, 
eodem  tamen  abfque  fenfibili  dilcrimine  k(k  modo  rem  habere,  ac  li 
planocurvamfuperficiemifthic,  ubi  radius  occurrit,  contingenti  im- 
pingeret.  Incidat  nemperadius  ABCD  in  curvam  lineam  Q^K, 

15.         quam  ad  incidentiae  pundum  B  tangat  re«^a  E  F.  Prorfus eodem  mo- 

do  refringetur  ifte  radiusadcurvam  QBR,  quo  ad  redara  E  F,  nifi 

quod  ifthic  arcus  D  ^  in  rariori  medio  decurfus  tangentem  aliquoufque 

practergreditur.    Id  quod   eximiam  radii  fubtilitatem  confiderando,. 

quamque  perexiguo  diftet  intervallo  puntlum  /  a  curvae  vertice  B, 

nuUam  omnino  fenfibilem  (imo  nec  imaginabilem)  inducet  ditferen- 

£iam.  Quanjllusenimiftecirculus  eftedebet,  inquochorda  BJ",  ra- 

diilatitudinepaullomajor,  arcum  fubtendet  aliqua  cum  ejus  fenfibilr 

parte  comparabilera  ?  poteft  igitur  angulus  Z  B  c^  aequalis  fupponi 

angulo  Z  B  F  ;  quo  concelTo  reliqua  flucnt  eodem  tenore,  quo  prx- 

cedentia.  Quin  una  rationem  exhibuimus  fappofitioni?,  qua;  pafiim. 

ab  Opticis  accipitur  •    ita  tamen  precario,   non  ut  fubinde  nullum 

in  audientibus  fcrupulura  relin.juatj    nec  ut  femper  adfenfu  firmo 

eoncidatur. 

>-I    Ira  priraari^s  iftas  circa  radiorum  infledlionem  Hypothefes 

(vel  Axioffiiiia  niaJtis,aut  Theoreraata; quibus  omnis  incumbic  Optica 

^  cuiufcunque 
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cujufcunque  generis  fcientia,  qualitercunque  declarare  ftuduimus   6c 
€  principiis  admodum  affinibus  elicere ;  modo,  meafententia  faltem 
omniumquilegentifevelcogitanti  fuggeflbrunt,  Ijmillimo  veri    cum' 
que  tam  rationibus  Mechanicis,  quam  experimentis  Phyljcis    &  rum 
ipfarerumnaturacongruenri/Iimo,  Neque  nuUa  mihi  tunc  oborieba 
tur  voluptas,  cum  podquam  inter  alios  iHa  lucis  fymptomata  exoli" 
candimodoshicipfe  femec  ingeflerar,  eum  examini  fubiiciens   Geo' 
metrix  legibus  (aliquanto  fane  prxter  expeftationem)  ade6quadran' 
tem  coniperiflem.    Mes  tameneumtam  fufe  diducendi  pepercifTem 
oper^,  h  qu3^  doaiffimus  Maig.anm  hifce  conformia,  luculentiu. 
quidemopinor&accuratius,  pertratoit,  priufquam  h^c  a^srederer 
contigiffet  infpexiiTe  5  penes  quem  extare  multa  nil  dubitem  fnec  enirn 
eumadhuccunofiusevolvi)fupplendis  his,  &  confirmandis  accommo- 
data.  Porrofuitetiamanimus,  alias,  qus  plurims  traduntur  horum 
rationes  percenfere,  ac  perflringere  (quarum  raihi  nonnuib  craffa 
petitione  laborare  ;  multum  alis  a  re  propofira  abludere  .  qusdam 
animumfubtilitatepotiusconfundere,  quam  vi  conftringere  videban 
tur)verum  etiam  huic  exponendae  nimilquam  immoratus,  haftenus  in- 
imuatis  contentus    omnes  tranfiliara  ;  illius  faltem  eruditiffimi  viri 
neiastueritnonaftipularipenitus,  &  acquiefcere  decreto  .  ««qui  De 
**umunicum&OptimumNaturaeArchiteftum,  hanc  (ait)leeemra 
^'diis  diverfa  raedia  permeantibus  prxfcripnffe  5  ut  oranes  omnino 
radiiveri,  &  apparentes  eandem  femper  inter  fe  fervent  anaiopiam. 
His,  inquara    dimiffi;,  fuccedit  ut  e  prsflru£lis  emanantfa  quSdam 
Porilmata  fubnectamus,  ^ 
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L  TTYpothefes  Opticx  primarias,  &  fundamentales  quafi  leges 
Jrlexpofuimus  hadenus,  &  excuffimus  quomodocunque  :  be- 
quitur  jamut  ex  iis  emergentia  quatdam  (ad  apparentiarum  caufas  tam 
vere  quam  expedite  difcernendas  conducentia)  fubjungamus  corollaria  ; 
decafterisqu3Efacilioravidentur,  autufum  prae  fe  terunt  potiffimum 
feligentes.  Radios  autem  jam  confideramus,  ut  unica  dimenfione  prac- 
ditos  (fiquidem  reliquy,  quibus  Phyfice  gaudent,  parum  faciunt  ad 
eomputationes  hic  inflitutas)  ut  lineas,  inquam  ceu  vulgb  fit,  reftas 
concipimus  a  lucido  quolibet  aut  afpedabili  punifto  dimanantes.  Quin 
&cum,  hocadmiffo,  finguli  cujufque  radii  infle<5lio  in  fuperficie  per- 
agatur  ad  planum  infledens  refta  (uti  conftat  e  prsemiflis)  cum  &  no- 
bis  prsefertim  mox  inflitutum  fit  fingulorum  pundlorum  radiationes 
confequentia  fymptomata  fic  expendere,  ut  locos  ipforum  apparen- 
tes  determinemus ,  oculi  refpeftu  centrum  habentis  in  ejufmodi 
plano  ufpiam  conflitutum  ;  pro  planis  ubique  redas  lineas,  pro  Sphs- 
ricis  fupcrficiebus  peripherias  circulares,  pro  reliquis  lineas  refpeilive 
congruas,  brevitaticonfuIentes&  perfpicuitati,  fubflitueraus.  Porro 
ciim  quo  prxcife  modo  peragatur  vifioj  quibufque  prardita  fit  affedi- 
onibus  adhuc  expo(itum  non  fit  j  Er  de  iila  tamen  fubinde  craffius  ali- 
quid  ac  generalius  dicendis  intexere  fortaffis  ex  ufu  fuerit,  illa  faltem 
pervuigata,  poft  hac  curiofius  expendenda,  jam  «ssrgoASTr?/»**  adfume- 
mus  5  nempe :  Vifibile  pun<n:um  in  illo  radio  fitum  apparere,  qui  pro- 
cedens  ab  ipfo  (diredc  vel  inflexe)  centrum  oculi  permeat  j  proinde'qj 
fitum  objeftorum  c  radiorum  ita  tranfeuntium  politione  judicaii.  Ma- 
jora,  minora,  vel  squalia  videri  objefta,  prout  ipfornm  extrema  pun- 
Oa  radiis  cernuntur  angulos  ad  oculi  cenirum  refpeclive  majores,  mi- 
nores,aur  s-Quaksconflituentibus  5  diftindam  unius  cujufque  punifti 
vifionem  radiis  effici  modo  naturah',  hoc  efi:,  divergenter,  oculo  illa- 
bentibus ;  Et  fiqua  funt  his  agnata  pariter  obvia,  feu  manifefta. 
Qninetiam,  verborum  parci,  vocabulis  paffim  receptis  &  ufitatis  defi- 
TdQLdh   am   explicandis   abftinentes,    ipforum  fupponiraus  intelle- 

dum* 
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ftum.    His  utcunque  raajoris  evidentiac  caii(a,  prpelibatisj  ad  corolla- 
ria  qux  diximus  expromenda  nos  conferemus  e  veftigio. 
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II.  Imprimisautem  (poflhac  quidem  in  decurfu,  quoad  plures  fibi 
parallelos,  aut  ab  eodem  punfto  divergentes  (vel  in  idem  convergen- 
ces)  &  huic  vel  illi  fingulari,  quas  traftanda  veniet,  fuperficiei  inciden- 
tes  (radioSi  fingularia  quotvis  inflexos  defignandi  compendia,  radia- 
tionibus  organice  examinandis  profutura,  tradituri)  generales  nunc 
aliquos  incidenti  cuivis  propofito  competentem  infiexum  affignandi 
raodos  proponeraus  •  quorum  adhiberi  poffit,  qui  rei  natx  videbitur 
accommodatior.  Pro  refleftione.  Incidat  radius  A  B  ad  B  ^  Et  per 
B  ducatur  QJB  reHedenti  perpendicularis ;  &  fiat  ang.  a  B  (i.-=  ang. 
AB  Q^,  vel  per  B  dutlaut  EFrefleftentem  tangens  j  &  fiat  ang. 
a  B  F  —  ang.  A  B  E  ;  liquetque  fadlum  effe,  modo  utrovis,  quod  Fig-  '^'^- 
requirebatur,  Pro  refradione  vero  5  ducatur  C^B  refringenti  per-  Fig.  1 7,  i  S, 
pendicularis,  &  fuper  diametrura  (in  hac  libere  fumptam)  Q_B  de-  ly. 
fcribatur  iemicirculus,  incidentem  A  B  fecans  in  R  5  tum  adjunfta 
QR,  fa6lc>quel.  R  : :  QJl.  T  (terrainis  autera  I,  R  hic  &  dehinc 
perpetuoproportiorefradiones  meticns  indignitatur)  circuloQJlB 
adaptetur  QJ  ipfara  T  exxquans  ;  erit  connexa  S  B  protra^ta  nempe) 
incidentis  A  B  refracla,  i  Vel :  per  incidentis  punftum  B  ducatur  E  F 
refringentem  contingens ;  &  in  hac  utcunque  furapta  B  K  fit  circuli 
diameter,  incidentem  AB  fecantis  ad.R.;  &  fiatl  .R  : :  BR  .T. 
&  adaptetur  B  S  =  T  ;  erit  S  B  ct  ipfius  A  B  refradius :  Vel  deraura  : 
In  ipfa  A  B  furapta  utcunque  diaraetro  R  B,  fuper  hac  defcriptus  cir- 
culus  fecet  perpendicularem  Q_B  ad  Q_;  vel  tangentem  EF  in  K- 
fiatque  I .  R  : :  B  K .  T .  &  adaptetur  Q^S  —  T ;  erit  rurfus  SBa.  inci- 
dentis  A  B  refradus .  quorum  ratio  e  pofitis  infleflionum  legibus  ad- 
modura  eil  manifefia .  verba  piget  impendere. 

III.  Radii  cujufvis  incidentis  inflexus  inflexi  vicifiim  incidens 
evadet. 

Uoc  plerrque,  diverfe  paullo  prolatum,  accipiunt,  aut  pofiulant.  /?;;;.?.^.Ttt.>4. 
eprxmiftis  autera  faciilirae  colligitur.  Idque  potius  methodi  gratia  Herig.auop. 
(iicut  &  nonnulla  qax  fequentur)  quara  quia  res  meretur,  oftende-  ^'^'"""-  ^ 
mus.  Pro  refiec1:ione  ^  Radius  A  B  fpeculo  E  F  irapingens  refleaatur  Fig.  i .  i  ^. 
inB«-;  dico  radium  B  ci  perrautatim  in  BA  refledi.  Namquoniam 
A  B  incrdens  refleftitur  in  B  ct,  erit  ang.  *  B  F  a? qualis  angulo  ABE. 
Pofitojam  ^Bincidere,  etiara  angulus  quem  facit  ejusreflexus  cum 
BE  a:quabitur  angulo  *  B  F  ;   pruinde  nonalius  eric  ab  ipfo  A  B  E 
quareJB  Aipfiuso,  Brcutxui  cric.  Pro 
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Pro  refra(^ione  vero :  Incidat  radius  A  B  medio  E  F  in  B  ;  Sc  ifthic 
refringatur  in  B«6..  dico  permutatim  radium  «-  B  regredientem  in  B  A 
refringi.  Nam  per  occurfum  B  ducatur  GLB  P  media  dirimenti  E  F 
perpendicularis ;  &  in  hac  utcunque  fumpto  punfto  P  ducatur  PG 
ad  A  B  prorra^tam  perpendicularis,  ut  &  P  H  ad  B  «5  &  produca- 
turotBS.  Eft  ergo  PG  finus  rcdus  anguH  incidentiae  ABQ^ad 
radium  BP-  &PH  finus  anguli  refra«Sti  (^B S  ad eundem  radium 
B  P.  Ciim  itaque  ratio  P  G  ad  P  H  refraftionem  metiatur  e  fuperiori 
medio  fatftam  in  inferius ;  etiam  vici/Iim  redarum  P  H,  P  G  propor- 
tio  refra<ltionera  determinabit  ab  inferiori  raedio  faftam  in  fuperius, 
Unde  fi  radius  ^^  B  fm  ponatur  incidens ;  ciim  (int  P  H,  P  G  re<fti  fi- 
nus  anguli  incidentis  P  B  H,  &  anguli  P  B  G^  liquidum  eft  ipfam  H  B 
in  B  Aiefringi. 

>IV,  Angulo  incidentire  majori  major  compeiit  angulus  inflexus. 
(Angulum  inflexum  vocito,  qui  a  perpendiculari  continetur  &  in- 
flexo ;  is  proinde  refpeftive  dicitur  angulus  reflexus,  vel  refra(5tus. 
Angulus  autem  infledionis  (hoc  eft  reflediionis  refpeftive,  vel  refrafti- 
onis)  appellatur  is,  qui  comprehenditur  ab  incidente  &  inflexo ;  inci- 
dentix  vero,  ne  quis  fecus  accipi"^t,  apud  nos  angulus  efl,  quem  con- 
dnent  incidens  &  perpendiculaiis.)  QiLod  propolitum  fpeclat  effatum, 
id  e  pofitis  principiis  manifefte  confedlatur.  Etenim  in  refiedione 
ipfi  anguli  reflexi  angulis  incidentiae  proportionales  funt ;  in  refra6li- 
•  one  faltem  reili  finus  angulorumrefraftorum  finubusangulorum  in- 
cidentiae  proportionantur.  Unde  liquido  conftat  propofitum  :  quorfum 
verba,  quorfura  Schemata  muliiplicem  ? 

V.  Cum  incidentes  ad  fuperficiem  mediam  fefe  decufiant,  fidem 
fefe  infieC:nonem  paffi  decuflabunt,  eodera  ordine  fervato  quem  direde 
progedientes  habuifient  Cutique  fic  ut  perpendiculari  poft  infledionem 
propior  incedat  qui  propior  antea  fuit.) 
in3:c  propofitio  rcvera  non  diflert  a  pra?cedente ;  quo  demirer 
Heri^.  £>iop.^.  eam  a  non  nemine  principia  noftra  ufurpante  aliunde  corapro- 
bari. 

Vi.  Angulo  incidentije  majori  major  convenit  angulus  infle«ftionis. 
Quoad  retiedionem,res  extra  dubium  evidens  eft  5  angulus  cnim  refle- 
6ionis  incidentiae  majori  conveniens  eum  plane  continet»  qui  minori 
incidentiae  refpondet,  Pro  refradione  vero :  fit  re«fta  Q_B  P  refrin- 
genti  perpendicularis  ^  incidant  autem  radii  A  S  G,  D  B  H  (fcilicet  AB 

obliquius 
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oWiqmus- quam  D  B J  Horum  vero  refra«5li  fint  B«,  Bjnj  dico  an-  Figi  ^ic 

gulum  C  B  ct  majorera  efle  angulo  H  B  «^.  Nam  ad  B  P.in  perpendicu- 

lariiiberefumptamdiametrum  confticuatur  femicirculus  BGPj  cui 

occurrant  ipfae  A  B,  D  B  protradiae  ad  G,  H  •  nec  non  ipfae  B  «    B  <^ 

pundis  ct,  /.   Fiat  autem  angulus  G  B  K  ^cqualis  angulo  H  B  J^,  vel 

arcus  G  K  arcui  H  <r  .  conne«^tatur  etiam  reiia  /  G,  fecans  ipfam  P  K 

in  X .  ducatnurque  denuo  fubtenfx  G  A  H  «J^.  Jam  ob  angulos  P  G  ^, 

P  H  <^  pares  Carcui  quippe  P  ^  infiftentes  ambos j  &  angulos  G  P  K, 

H  P  J"  ex    conflruftione  quoque    pares,   erunt  triangula  G  P  X,  ^'S»  ^  ?-  = 

H  P  d\  inter  fe  fimilia.     Quapropter  erit  PG.PX::PHP/.efl 

autem  e  lege  refrav^ionum  PH.PJN-PG.Pa.  quare  P  G .  P  X : : 

P  G .  P  «  ;  unde  P  X  r=  P  «• .  e(l  autem  P  X  minor  quam  P  K  (quia 

totafubtenfa  G  (J^  intra  circulum  jacet.j  Quare  Pa  minor  eft  quam 

PK  i  adedque  P  K  fecabit  angulum  G  P  «  .  quamobrem  arcus  G  «.  raa- 

jor  erit  arcu  G  K,  hoc  efl:  arcu  H  cT^ .  <5c  idcirco  raajor  erit  angulus 

G  B  ct  angulo  H  B  cT  :  Q  .  E .  D . 

Procedit  h.TC  demonflratio  quoad  cafum,  ubi  I  c~°  R  (vel  cum  ra- 
dius  c  raedio  rariori  denfius  ingrcditur^  at  exinde  quoad  alterum  quo= 
que  cafum  facile  deducitur  condufio.  Nam  fi  viciflim  «  B,  J^  B  con- 
cipiamur  incidentes,  erunt  ipfse  B  A,  B  D  earum  refraftae  5  ac  etiam- 
num  anguli «  B  G,  J^  B  H  erunt  anguli  refrad^i. 

Hujufce  Theorematis  apud   Herigomtim  habetur  alia  deraonflra^  ^^-^  , 
tio.    Confcr  fodes,  &  utramvis  eiige,     N03    quam  res  obtulit 
pofuimus. 

VII.  Iniftorefra6lioniscafu,quumIminor  eftquam  R,  fi  anguli  ^, 
incidentiae,  puta  anguli  D  B  Q^,  re61us  finus  P  H,  ad  finura  totum  fe    'S-  -  3  • 
habeat  ut  I  ad  R  $  nullus  incidente  D  B  obliquior  radius  medium  E  F 
refradus  ingredietur,  aut  penetrabit. 

Nam  penetret  f  fi  fieri  potcft j  obliquioris  alicujus  A  B  G  refradus 
B<i.  Erit  ergo  PG.Pct::  (l  .R::)  ^PH.PB.  eft  autem  PG  *  i^yi^^^- 
major   quam  P  H .  ergo  P  a  major  erit  quam  P  B .  quod  plane 
fieri  nequit.    Ergo  AB  non  refringetur  in  medium  ipfiE  F  fub« 
jeftum. 

VIII.  Angutus  incidentis  raajor  ad  angulum  fuum  refraftum^  ma- 
jorera  habet  rationem,  quam  angulus  incidenti?e  rainor  ad  f efra- 
dumfuum. 

Fritfcilicet  (in  figuranumeri  Sexti,  cujushuc  apparatus-transfe-  Fig.  2t,i2, 
ratur)  ang.  G  B  P ,  *  B  P .  ^  ang.  H  B  P .  «P  B  P.    Nara  triangula 

E  GP«, 
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G  P  «,  H  P  J\  Ita  difponantur,  ut  latera  P  G,  P  H  fibi congruant  f un- 
ciemajor  angulus  G  P  <t  minorem  H  P«^  comprehendet)  tum  centro  P 
per  J"  defcribatur  circulus  E  <^  F  ipfas  P  G,  P  *  fecans  pun£lis  F,  E;  item 
connexa  E  H,  centro  H  per  J)  tranfeat  circulus  H  M  N  ipfas  H  P,  H  E 
fecans  pun^flis  N,  M ;  denuo  connexa  E  cT  cum  P  G  conveniat  ia  L. 
Eilque  jam  ang,  aP  J\.  ang.  ^  P  H : :  fedor  E  P  «5^ .  feaor  ^  P  F  cr 
triang.  E  P  J^ .  triang.  «/PLciEJ^.cTL  ::  triang.  E  H  cT .  <y  H  L  cr" 
feaor  MHJ^.  fe^or  J^HN  ::  ang.  EHt^.  ang.  cTRP.  eft  igi- 
tur  ang.  aP  S^.  ang.  «^  P  H  cr"  ang.  E  H  c^  .  ang.  (^  H  P  .  ergoque 
compofite  ang.  ct  P  G .  ang.  cT  P  H  cr"  ang.  E  H  P  .  ang.  (^  H  P  .  per- 
mutandoque  ang.  a  P  G .  ang.  E  H  P  CT"  ang.  e^  P  H .  ang.  c/l  H  P .  eft 
auteraHP.PE::HP.Pj^  : :  I .  R: :  GP.  Pa  .  adeoque  EHad 
cL  G  parallela  ;  vel  ang.  E  H  P  ==  ang.  <*  G  P .  ergo  erit  ang.  «.  P  G . 
ang. «. G P tr- ang. JN P H .  ang.  cTHP.  hoc  eft  ang.^^BG,  *  BP 
cr~ang.  J^  B  H .  ang.  c/^  B  P.  vel  componendo^  ang.  G  B  P .  ang.  *  B  P 
nr  ang  H  B  P .  ang.  «^  B  P.  Quod  erat  demonftrandum. 

CoroL  I. Ang.aBG.  ang,  rtBPcr-ang. ci>B  H.ang. c/lBP. 
2 .  Ang.  *  B  G .  ang.  P  B  G  c- ang.  J\  B  H  .  P  B  H. 

Opportunum  eft  hoc  Theorema  conciliandis  cum  experientia  pro- 
pofitis  refradionum  legibus.  Ut  demirari  fubeat  nuperrimum  Cpticx 
.  fcriptorem,  virum  alioqai  difFufe  doctum,  hujufraodi  ratiocinio  leges 
iftas  impugnaffe  :  "  In  majoribus  tamen  anguh's  inclinationis  (ipiif- 
"'  firaa  funt  ejus  verba)  falfum  tff^  conftat  (^principium  nempe  no- 
*'ftrura  ;  J  in his  enim  angulus  refractionis  raajor  eft  fubtriplo an- 
*'guli  inclinationis ;  quod  mihi  aliifque  ex  luculentis  experimentis 
^-  compertum  eft.  Hafc,  inquam,  ille  Ta-JJoiirei.  Quafi  vero  dixiflec ; 
numeri  (5  &  4  fimul  accepti  non  conficiunt  lo,  quia  numerum  eftici- 
unt  majorem  quam  8.  plane  fimilis  eft  difcurfus  j  non  ovum  ovo  fi- 
mih"us.  Nam  in  refractionibus  ex.  gr.  ad  vitrum  factis  fi  ponatur  ad 
quamvis  inclinationem  f  puta  graduum  1 5-  )  quod  fit  angulus  refra- 
aionis  fubtriplus  anguli  inclinationis  (quem  ille  vocat,  incidentis  nos 
angulum  appellare  folemus)  neceftario,  ficuti  modo  d^monftratum 
eft,  e  principio  noftro  confequetur,  quod  ad  ah"am  quaracunque  ma- 
joreminclinationem  refractionis  angulus  major  erit  fubtriplo  anguli 
inclinationis ;  nominatim  accepta  graduum  30  inclinatione  juxta  di- 
ftum  principiura  inftitutus  calculus  angulum  praibebit  refractum 
19.24';  angulumque proinde refractionis  10.  56',  qui  30  graduum 
trientem  exuperat.    Q^are  ciira  Clariftimus  vir  Hypothefin  hanc  (a 
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Cttrtejto  quidem  primo  repertara,  fed  ab  aliis  plerifque  recentioribus 
opticis  Merfemo^  Herlgonio,  Hohhlo^  Malgnano^  quin  &  ipfo  ejus 
confodale  dodiflimo  Ricciolo  fufceptam  &  approbatam  ;  cjuam  &  cer- 
te  hujus  Scientiae  non  parura  interell:  veram  deprehendi)  labefaftatura 
iret  •  eam  potius  imprudens  experientiiE  Suffragio  communivit.  Qui- 
nimofiquidindthuicprincipio  vitii,  illud  potiiis  erit,  quod  in  maxi- 
mis  inclinationibus  refra<^ionis  angulos  exhibet  apparentibus  ali= 
quuntillo  majores  •,  quae  taraen  difcrepantia  num  ipfius  legis  hujuSj  an 
cxperimentorum  detedui,  vel  accidentariis  quibufdam  intervenienti* 
bus  caufis  adfcribi  debeat,  haud  facile  pronunciaverim.  Nec  enim 
fortaflis  cognata  refledionis  lex,  a  nemine  non  adm.ifla,  experimen-= 
tis  oranibus  prxcife  refponderet.  Nobis  fufficiet  quod  in  reiiquis  in- 
clinationibus,  mediis  praefertim,  dida  kx  experientiae,  quam  prsefe- 
runt  authores,  perquam  confentanea  reperitur  •  addo,  quod  ab  ea  de- 
duftaeconclufionescum  experientia  mire  confpirant  |  nec  ab  eaquod 
animadvertere  potuerim,unquam  difcordant.  Eara  proinde  fciim  alia 
probabili3  haudfuppetat,Geometricis,  ratiociniis  praefternendaj  non 
verebimurubivisut  ratam  fumere,  ac  adhiberej  fatis  certi  (apudnos 
faltem)  in  elicitis  ab  ea  condufionibus  haud  oranino  quicquata  nota° 
bilis  erroris  emerfurura. 

IX.  Obiter  hic  &  OT!jt>t/?a77)t&V  problemation  quoddam  interferam  pjg  ^,;, 
('quia  Schemanum.  d.fuperiuseigratis  inferviet,  ejufque  conftruftio 
efuperiore  conftru^^ionederivatur.)  Perdatum  in  retringente  pun- 

ftum  (B)  incidentem  ducere  ^  cui  datus  conveniat  angulus  refradionis. 
Ducatur.B  P  refringenti  perpendicularis  (  hancautem  duci  pofle  fup- 
ponimus,  aut  poftulamus)  &  ad  diametrum  B  P  conflruatur  femicir- 
culus  j  6c  lit  utcunque  P  G .  P  a  : :  I .  R  (pro  P  G  vero  prxftat  ipfam 
diametrum  P  B  accipere)  fumaturque  Arcus  G  K  fubtendcns  angulum 
parem  dato.  Fiat  autem  P  X  =  P  * .  &  per  G,  X  dufla  re£la  circulo 
occurrat  in  <^.  demum  accipiatur  Arcus  /'  H  ~  G  K,  erit  duclae  B  H 
refradlus  B  ^  (uti  praecedentem  difcurfum  invertendo  non  difficile  col- 
iigitur)  adeoque  liquet  faftum  effe  quod  erat  propofitum.  Hocprxter 
ordinem  j  ergo  perfunftorie. 

X.  Cujufcunque generis lineze  RBS incidatradius  MNO  ad  N,  Fig. 24,25, 
fitque  did*e  lineae  perpendicularis  recta  N  C ;  &  in  hac  utcunque 
fumptopuncto  C,  per  hoc  tranfeatincidenti  parallela  C  B ;   quacum 
conveniat  ipfius  M  O  inflexus  G N  K ;  erit  in  reflectione  K  N  =:  K  C; 
inrefractiQne  verQ  K  H.  KC ; :  I . R .  (vel  item,  Ci  m  ipfo  inflexo 

E  s  fumatur 


28  L    E    G    T.     III. 

fumatiw  utcunque  punctum  K ;  &  ab  eo  ducta  K  L  ad  perpendicularera 
C  N  parallela  cum  incidente  conveniet  ad  L,  erit  illic  K  N  =  N  L  'i& 
hicKN.NL::I.Rj 

Nam  I .  in  reflectione ;  quoniam  ang.  O  N  C  =  K  N  C  (ex  lege 
reflectionis.)  Et  ang.  O  N  C  =  K  C  N  (ex  Hypothefi  quod  O  N, 
C  B  paralleL-E  funt)  erit  ang.  K  C  N  rr  ang.  K  N  C .  adeoque  K  N 

rr.KC  =  NL:Q^E.D. 

2  In refractione ;  ducantur  C E  ad  N  O,  &  C  Fad  N  K  perpcn- 
^culares  (unde  liquet  puncta  E,«F  exiflere  in  circulo  fuper  diaraetrum 
C  N  defcripto)  quare ,  connexa  E  F  ^  erunt  anguli  C  E  F  =  ang. 
F  N  C  (eidem  infiftentes  peripherise  F  C)  aequales.  Item  propterea 
efl  ang.  E  C  F  =r  ang.  F  N  E  =  ang,  N  K  C  .  quare  triangula  E  C  F, 
N  K  C  funt  aequiangula  fibi  mutuo  .  quamobrem  eft  C  E .  C  F : : 
K  N  .  K  C .  atqui  (juxta  legera  refractionis  )  eft  C  E .  C  F : :  I .  R . 
qua  propter  erit,  KN  ..  KC  ::  I  .  R  :  vel  KN.N  L::I.R: 
Q^E.D. 

XI.  Quod  Ci  per  N  ducatur  tangens  U  T ;  erit  (in  rcflectione)  eti- 
amKTr=KN;  &NT  angulura  M.NK  bifecabit.  In  refracti- 
one  vero  erit  KT  ad  K  N,  ut  co-finus  anguli  refracti,  ad  cofinum  an- 

_        guli  incidentiae.  Quae  faltem  ad  noto,  ceu  Lemmatica. 

XII.  Exhis  facile  deducantur  Conicarnm  Sectionum  circa  radiorum 
inflcctionem  fatis  jam  pervulgatae  proprietates  •  at  quae  fortafse  per 
nimias  ambages. 

I .  Demonftratae  proftant.  Ut  in  parabola  (puta  R  B  S,  cujus  axis 
B  C)  incJdat  M  N  O  axi  B  C  parallelus  j  ejufque  reflexus  fit  N  K  ; 
crit  igitur  (ex  oftenfis)  K  N  =  K  C  .  at  fi  punctum  K  ponatur  umbi- 
licus  parabclae ;  erit  etiam  inde  (juxta  notiflimam  hujufce  curvae' pro- 
prietatem  )  K  N  =  K  C .  quare  paralleli  radii  reflcxus  neceflario 
f  er  urabilicura  tranfibit  •  qui  propterea  non  immerito  quoque  focns 
appellatur. 
?ig  2  5.  2.  litmlneUiffe^  cujusaxisBD,  foci  H,  K,  fi  ad  quodvis  curvas 

punctum  N  a  focis  ducantur  rectae  H  N,  K  N  j  fatis  celebre  efl,  quod 
perpendicularis  C  N  angulum  H  N  K  bifecabit.  Unde  N  H  .  N  K  : : 
HC.CK.&comp0nendoNH  +  NK.NK::HK  CK.veliiD. 
NK::HK.CK.  vel  permutando  HD.  H  K::NK  CK.  quare 
ii  talis^fuerit  ellipfis,  ut  fit  B  D  .  H  K : :  I .  R  .  etiara  erit  N  K .  C  K : : 
I .  R  verum  fi  incidcns  M  N  ad  B  D  parallelus  refringatur  m  N  K ; 
erit  (juxia  mox  ofl:enfa)  etiam  N  K  .  C  K : :  I .  R.  patet  itaque  quod 
ipfius  M  N  refractus  pet  focum  K  tranfibit.  Quid  plura .? 

sNon 
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g .  Non  abfimiliter  in  Hyperhola^  (cujus  itidem  axis  B  D,  foci  H,  K;         ;^ 
reliquifque  velut  antea  prsfparatis)  oftendetur  fore  perpetuo  N  K  .  '' 

C.K : :  B  D .  H  K  .  unde  {\  fuerit  (ex  Hjpsrbo!^  conftructione)-  B  D .  Fig.  2  7, 
aK::I.R.  eri£etiamNK.CK::I.R.  quod  fi  radius  MN  ad 
C  B  parallelus  refringatur  in  N  K ;  hoc  idem  accidet:,  ut  nempe  fic 
N  K .  C  K : :  I.  R.  quare  radii  M  N  refractus  per  HjperhoU  focupji 
tranfibit. 

4 .  Quod  vero  ab  EUipfts  aut  Hjperhola  cujufvis  focorum  alterutro 
quilibet  curvx  incidens  radieus  in  alterum  reflectatur,  admodum  facile 
dilucefcit.  Nara  in  ellipfe,  perpendicularis  N  C,  in  HyperboU,  tan- 
gens  NT  bifecat  angulura  HNK.  unde  patet  propofitum,  H:ec 
extra  noilras  oleas  polita  curfira  &  leviflime  perftringO;  nec  tamcn 
ut  eo  multa  putera  defiderari. 

Revertamur  in  orbitani ;  &  quidem  derelictis  his  generaliflimis 
ac  abftractiffimis,  lemmatum  vicem  obituris,  ad  particularia  defcenda- 
raus.  Adplanasverofuperficies  (vel  earum  loco  propter  infinuacam 
antehac  caufamjubrogatas  lineas  rectas)  inflexis  obtingentia  radiis  pri- 
mo  conteraplemur.  Etiam  quoad  has  Catoptricis  primura,  utpote  fa? 
cillimiSjbrevifrime.defungemui:. 

XIIL   I .  Parallelorum fibi  radiomm  ( A  B,  M  N) rectae  (EF) in-  p-^  ^  o 
cidentium  reflexi  ( l>  *,  N  f*)  funt  etiam  fibi  paralleli.  ^  '^^' 

Nam  quoniam  A  B,  M  N  ex  hypothefi  funt  paralleli,  erunt  anguli 
.A B  E3,  M N  E  pares.  Ergo  funt  anguli  *BF,  ^NF  etiam  pates, 
Quar e  rects  *  B,  f-t  N  funt  parallels .  1 

XIV.  2 .  Sit  recta  A  B  Z  rectje  refiectenti  E  F  perpendicularis.  cum 
hac  v.^ro  promanantis  ab  A  cujufvis  radii  A  N  reflexus  «.  N  conveniat 
in  Z ;  dico  fore  B  Z  =  A  B.  Nam  ang.  A  N  B  =  ang.  ct  N  F  == 
Z,N  B  -  quare liquet  triangula  B N  A  B  N  Z  fibi  mutuo  xquiiatera 
fare;  &  effe  A  B  =  BZ:  Q^E.D. 

XV.  3»  HinCjOmnes  ab  uno  puncto,divergentium  tanquam  ab  altero  Fig.  19- 
quodamuno  prodeuntes. 

Quoad  punctura  longe  di/fitum  (fuo  parailelos  ad  fenfum  radios  eja- 
culante)  patete  penultima.  Quoad  punctum  e  fenfibiiiter  finita  ii' 
ftantia  radians,  ex  ultima  patet,  quod  omnium  ab  A  divergentium  rx- 
diorum  reflexi  protracti  concurruntin  Z^  adec>que  videbuntur  ab^o 
promanare. 

XVL 
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XVL  Hinc  punaum  Z  erit  ipfius  A  (refpeau  oculi  uspiam  confti- 
tuti)  imago  perteftiffima.  Siquidem  imaginis  vocabulo  nil  aliud  in- 
telligo,  qvam  locum  a  quo  plures  radii  (quot  fcilicet  tjfficiendo  vifui 
fufficiunr )  fimiliter  divergere ,  feu  dimanare  videntur,  atque  cum  a 
primariis  obje£lis  diffunduntur.  Proinde  cujufvis  hoc  modo  radiantis 
objecti  locus  apparens^  vel  imago  facilime  determinatur. 

XVII.  Exhinc  etiam  eadem  opera,  vifus  imaginera  adfpectantis  axis, 
feureflexus  principalis  (iftenimirumquiper  oculi  centrum  (puta  O) 
tranfit,)  &  reflectionis  (quod  vocant)  punctum  determinantur.  Gon- 
nexa  nempe  recta  O  Z  erit  axis  ifte  j  nec  non  ejus  cum  E  F  interfectio 
Nj  punctum  refiectionis. 

XVIII  Quoad  hoc  refiectionis  punctum  unicam  fubjfciemus  anno- 
tatiunculam.  Radiante  puncto  A,  &  oculi  centro  O  fixis  manentibus 
recta  Catoptrica  E  F  ponatur  recta?  cuidam  O  P  parallela,  kd  alioquin 
firu  indeterramata  j   erunt  omnia  reflectionis  puncta  in  HyperhoU 
Sit,  inquam,  A  P  ad  O  P  perpendicularis,  &  bifecentur  A  P  m  X  at* 
que  POinY ;  &  perXducatur  XG  ad  PO  parallela,  item  perY 
ducaturYHadAP  parallela-,  &  XG,  YH  concurrant  in  C- lum 
Afymptotis  C  G,  C  H  per  ipfumO  defcripta  concipiatur  Hyperkle 
ROSj  hscper  omnia reflectionum dictarum puncta tranfibit    Nam 
utcunqueductaEFadPOparallela  HyperboU  KO  Soccurrat*adN 
&ducanturrectsAN,  ON;  dicoangulnm  ANE  angulo  ONF 
lequari.    Secet  enimAPipfam  EFinB  ;  &  ducatur  OCIad  AB 
parailela.     Er,  ex  ffjf^TboU  natura,  cft  C  D .  C  Y  •  •  YO   D  N 
quare  dividendo  erit  Y  D  .  C  Y : :  Y  O— D  N   D  N  •  hoc  eft  O  Q ' 
CY::NQ  DN.  &  permutatim  O  Q^  N  Q^: :  CV  DN    itrai 
rurfus  ob  C  D  .  C  Y : :  Y  O .  D  N .  erit  componendo  C  D  -+-*C  Y 
CY::YO-t-DN.DN.    hoc   eftAB.CY::BN    DN     vel 
permutandoAB.BN::CY.DN.  quare  eft  OQ.NQ^^AB 
B  N  .  ergo  rectangula  triangula,  O  QJsl,  A  B  N  fimiha  funt .  &  patet 
angulum  O  N  Q  angulo  A  N  B  ^quari :  Q^E .  D .  V 

MererifaltemveI//7/7^^i<,/rfgratia  videbatur  h^c  ejufce  proprietas 
adnotari .  quin  &  Analogiae  caufa  verfus  ea  qux  fequentur.  Neque 
rranfe     "^^'^^^"~   ^^  ^^^"*  quicquam  pr^terea.  Ad  refractiones 

Lect, 
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I.  A  D  ea  jam  accedimus  qux  radiisobveniunt  ad  planara  fuperfici- 
/\em,  vel  ad  reftam  lineam,  retradis.  Qaod  argumentum  eo 
diligencius  profequemur,  quia  nondum  pro  merico  fuo  videcur  facis  ex- 
culcura  ;  uc  &  quoniam  in  eo  traftando  mechodum  praeftituemus  no- 
bis,  Sc  quafi  normam  in  fequencibus  obfervandam.  Ad  rem, 

IL  Parallelorum  reftae  line^e  (EF)  incidencium  radiorum  fAB,  jq^.  ^i 
MN)retraai(B*,N  f*)  func  etiam  iibi  paralleli.     Nam  quoniam  ^ 

A  B,  M  N  func,  ex  hypothefi,  paralleli,  eriuit  anguli  A  B  E,  M  N  E 
pares.  rcaque  refractos  habent  angulos  pares  j  horumque  coraple- 
menta(fcilicet  an^uli «  B  F,  f*  N  Fj  aequantur,  quare  liquet  refra<^os 
B  fit,  N  />i  fibi  parailelos  efle. 

III.  Hinc  infinice  diftantls,  hoceH:  parallelos  radios  emittentis(in- 
finitam  ad  fenfum  diiiantiam  intelligo,  qualis  efl:  quoad  hoc  fteilae  ca- 
jufpiam)  punfti  locus  apparens^  aut  imago  per  hujufmodi  reFra^f^io-  - 
nem  eHeda  infinice  quoque  diflat  •  quippe  cum  haec  eciam  per  radios  - 
parallelos  adfpecfcecur.  Icaque  ficus  ejus  refpe<S^u  visiis  ubivis  poficifa- 
ciie  determinacur.  Sit  ocuii  puca  centrum  O  ;  &  A  pun^lum  radians  ; 
immenfe  diflitum ;  connexaque  A  O  refringentem  E  F  jfecet  in  G  ; 
iitqueradii  AGrefraclus  G«5;  perO  vero  ducatur  OBZ,  ad  «G  Fig.  3 
parallela  ;  in  hac  ad  infinitum  proLenfa  (velut  ad  Z)  apparebit  pun- 

ftum  A.   Cum  enim  radii  A  G,  A  B  fint  (ad  fenfum) :  paralleli,  eti- 
am  ipforum  refracti  erunt  paralleli.  Quare  cum  G  *  fit  refractus  ipfius 
AG,  eritBO,  ad  Ga  parallela,  etiam.radii  A  B  refractus.  Ergo 
punctum  A  in  rectaO  B  protenfa  apparebir.  Qiioad  hujufmodi  radf-— 
ationem  nil  fuccurrit  aliud  ;  itaque  de  propinquo  radiantis  puncti  fyra- ^ 
ptomata  contempleraur. 

IV.  Sitrecta  A  B  rectae  refringenti  E  F  perpendicularis ;  in  qua  j:|«  n^ 
fit  punctum  radians  A^  ab  E  F  haud  ad  fenfum  longe  remotum  j  ab  hoc 
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autem  procedentis  cujufvis  radii  (ceu  A  N)  refractus  N  a  cum  fpfa  A  B 
Lecl.-ynum.^.  (protractus  utique,  vel  retractus)  conveniat  in  K;  dico  fore  NK . 
N  A  : :  J  .  K  .  (  Neque  non  inverfe ,    li  fuerit  N  K .  N  A : ;  I .  K  - 
erit  K  N  « ipfius  N  AreFractus.) 

Hoc  e  fuperius  oflenfis  immediate  confectatur.  Et  hinc  etiam  fatis 
^.pparer,  quoniam  (id  quod  bene  notetur,  ut  pafSra  in  fequentibus  af- 
fumendum)  angulus  N  A  B,  xquatur  angulo  incidentix ;  (quippe  cum 
is  complementum  fit  anguli  A  N  B  ;  )  &  angulus  N  K  B  (comple- 
mentum  videlicet  anguli  K  N  B)  zequatur  angulo  refracto.  Q\xm  ita- 
^ig.  34j  3  5",  que  iit  hinc  linus  anguli  N  A  B  (vel  anguh'  deinceps  N  AK)  ad  'ii- 
nura  anguli  N  K  A,  ut  I  ad  R  ;  etiam  in  triangulo  N  A  K  latus  N  K  ad 
latus  N  A  fefe  habebit  ut  1  ad  R.  Quod  E .  D .  Quinetiam  i\  latera 
N  K,  N  A  fe  habeant  ut  I  ad  R  j  etiam  dictorum  angulorum  linus  ita 
fe  habebunt  ^  unde  conftabit  ipfara  K  N  a  ad  A  N  pertinere. 

V.  Hinc  particularis  emergit  expeditiffimus  modus  hujufmodi  quot- 
cunque  refractos  delignandi.  Nempe  per  radians  punctum  A  ducatur 
A  B  refringenti  E  F  perpendicularis ;  &  fiat  A  B  .  Z  B  : :  R .  I .  tum 
per  Z  ducatur  recta  G  H  ad  EF  parallela.  Proponatur  jam  quilibet 
incidens  A  N,  cui  conveniens  defignandus  efl  refractus.  Eum  fic  de- 
defignaveris .  Protrahatur  N  A  (fiopusj  ut  cura  G  H  conveniat  in 
S  j  &  centro  N  per  S  defcribatur  circulus  ipfam  A  B  fecans  in  K  (fe- 
cabit  utique  fi  reiractus  aliquis  ad  incidentem  A  N  pertineat)  erit  con- 
nexa  KN,  protractaque  radio  AN  debitus  refractus.     Etenim  ef! 

KN.AN::SN.AN::ZB.AB::I.R::KN.AN.  unde 
liquet  (e  prxcedente)  propofitura. 

VI.  Exhinc  etiara  hujufmodi  refractionis  proecipua  fymptomata 
perfacili  colliguritur  Negotio  •  quaefeorfim  acceptis,  &  quae  fe- 
cum  mutuo  collatis  accidunt  refractis ;  hoc  imprimis :  In  primo  cafu 
(quum  nempe  refractio  fit  e  rariori  in  denfius,  feu  quum  I  c~R  ) 
concurfus  refractorum  cum  recta  A  B  (quam  fubinde  radiationis  hujus 
axem  appellare  licebit)  fupra  punctum  Z  exiflit.  Nam  connexa  NZ  j 
quoniam  ang  N  Z  S  recto  BZ S  major  efl:,  erit  N  S  (vel  N K)  c" 
N  Z ;  adeoque  B  K  cr~  B  Z.  Jtem,  \x\  fecundo  cafu  (quum  media 
contrarie  fe  habent)  dictus  concurfus  infra  punctum  Z  exiftit.  Ete- 
nim  rurfus  connexa  N  Z ;  efl  ang.  N  S  Z  recto  A  Z  S  (interno)  raa- 
jor,  adeo'que  N  Z  CT"  N  S,  vel  N  K  ;  &  ideb  B  Z  c-  B  K. 

VII.  HincliquetpunctumZeffe  limitemultravel  citraquem  (re- 
^^Z    55«       fpective^  «mnes  refracti  cum  axe  AB  concurrunt,  Qiiinimo  quod 

ipfius 
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ipfins  perpendlcularis  A  B  ('quafi j  refraiflus  in  ipfum  pun^um  Z  tcr- 
minatur.  Porro : 

VIII.  LemtKai  fit  AB  ad  EF  normalis,  &  a  duobus   in  AB  -'  • 
fumptis  utcunque  pun6^is  A,  I  (quorum  A  proprius  ipii  B)  ad  duo 

punda  qu^e  vis  M,  N  in  ipfa  E  F  acceptis  (quorum  verb  M  lit  ip(i  B 
vicinius)  connediantur  redae  A  M,AN  j  &  I M,  I N  ;  dico  fore  A  N  . 
,AMc-lN.IM. 

r^  am  centro  N  per  A  defcribatur  circulus  P  A  O  R  (rctf^as  I M, 
I N  interfecans  pun6tis  O,  R)  &  per  R  ducatur  R.  T  ad  E  F  parallela, 
fecans  I  M  in  S.  Et  ob  angulum  N  R  T  obtufum,  patet  reftam  R  T 
extra  circulum  totam  excidere .  unde  SM  c"  (OMc7~)  AM. 
adeoque  A  N  .  A  M  cr  A  N  :  S  M : :  R  N  .  S  M  : :  I  N  .  I  M .  li- 
quet  igitur  efle  A  N  .  A  M  c""  IM  .  I M  :  Quod  E  .  D .    Hinc 

J-iduorum  radiorum  AM,  A  N  (quorum  hic  obliquior)  refra6li 
M  rt,  N  «.  cum  axe  A  Bconveniant  punctis  I,  K,  erit  in  primo  cafu  I B 
•^KB;  in  fecundo  I B  c"  K  B .  Etenim connexa  I  j  eft  inprimo 
caru,:v  K.MI::!-,  A.MAc^NI.MI.  adeo'que  N  K  cr"  I* 
tinde  B  K  c"  B I .  aft  in  fecundo,  N  K .  M I : :  N  A .  M  A  -^  N  I . 
MI  quare  NK"*3Nli  &indeBK-^BL  pi 

IX.  Coroll,  Refra6torum  in  primo  cafu  concurfus  extra  angulum 
A  B  N  verfantur  ;  in  fecundo,  intra  eundem.  Sed  hsc  eadem  in  decur- 
fu  iiquidius,  ac  multifariam  conftabunt. 

X.  Porrojbinaquoad  hoscafusT^^(?n?zw^f^  fubjiciemus,  ufushaud 
contemnendi. 

I .  Si  fiat  (in  primo  cafu)  Y  B .  A  B : :  I .  V  ^q  — Rq  •  fic  autem  cu-  Fig  3  5?. 
|ufvis  incidentis  A  N  reiradus  K  N  «t ;  &  conne£latur  Y  N  :  erit  K  B . 
yN::VIq~-Rq.R. 

hamobYBq.ABq::  (^)Iqlq  —  Rq.  erit  per  converfi-  (^n  n^foth. 
onemr-ationisYBq.YBq  — ABq::  Iq  .  Rq:  :^jKNq.  ^Nq  {b{  e^hit^u?. 
&  permutando  Y  B  q  .  K  N  q : :  Y  B  q  —  A  B  q  .  A  N  q  componen- 
ddqueYBq-F  KNq.KNq::YBq-HBNq.ANq.  (nempe 
YBq  —  A^q-f-ANq— YBqH-BNqj  quoniara  ANq  — 
'A  B  q  r=  B  b  q  )  Quare  rurfus  permutando  eft  YBq-i-KNq. 
yBq.H-BNq::KNq.ANq.  dividendoque  K  N  q  —  B  N  q . 
YBq-4-BNq::KNq~  ANq.ANq,-  hoceft  KBq,  YNq 
::lc|  — Rq.Rq:Q^E.D. 

F  XI.  C9nl, 
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XI.  Corol,  u  Hincfiduo  refraai  M  «^  N  «e  cnm  Axe  ABconve- 

niant  in  I,  K  ^  &  a  punfto  Y  ad  incidentias  ducantur  reftx  Y  M,  Y  N; 

Fig.  40.       erit  KB.  IB  ::  YN.YM.  Nam  KBq.YNq::  Iq—  Rq. 

R  q  : :  1  B  q .  Y  M  q  .  quare  permutatim  KBq.  IBq;:  YNq. 

YMq. 

XIL  2 .  Hinc  etiam  fi  refra£ti  M  I,  N  K  eonveniant  in  X  •  &  de- 
mittatur  X  P  ad  A  B  paraliela  •,  &  huic  protradae  M  Y,  N  Y  occur- 
rantin  R,Si  erit  NS^MR..  Nam  XP  .  S  N  ::.  K  B.  Y  N  : : 
IB.YM::  XP .  RM.  cumitaque  iit  XP.  S  N  : :  X  P  .  R  M ; 
eritSN^RM. 

XIII.  2.  In  fecundo  cafu  ;  fit  cujufvis  incidentis  A  N  refra^us^ 
KN«.<ScfiatYBq.KBq::Rq  .  Rq  - 1  q  j&  conneaatur  Y  N  ; 
erit  ABq.YNq::Rq--Iq.iq. 

Namquia  K  B  q  =  K  N  q— B  N  q^K  N  q— Y  N  q  -l- Y  Bq;  erit 
(hypothefm  perfequendo)  Y  B  q  .  K  N  q  -r-  Y  B  q  —  Y  N  q  : :  R  q  . 
Rq  —  Iq::  ANq.ANq  —  KNq.  & per rationis converfionem 
Ficr  Ai'  Y  Bq.YNq  —  KNq  ::  ANq.  KNq.  (ef]:  autem  YB  q  =: 
^'  ^  '  YNq  —  BNq—YNq  —  ANq-i-AB  q^ergo  Y  N  q  -  A  N  q 
-1-  A  B  q  .  Y  N  q  —  K  N  q  : :  A  N  q  .  K  N  q  ( hoc  e/1,  anteceden- 
tes & confequentes adjungendo)  ::YNq-i-ABq.  YNq.  quare 
dividendo ANq  —  KNq.KNq::ABq.YNq  hoceft^q  — 
Iq.Iq::ABq.YNq:Q^E.D. 

XlV.Cfirc/,\  .Hinc  rurfus,(]  duo  refrai^i  Ma,Nafecent  axem  pun^lis 
I,  K ;  ipfos  autemfedecuflent  pundlo  X ;  &  fiat  Y  P .  X  P  : :  R .  V 
R  q  -  I  q .  &  per  Y  ducantur  M  Y  R,  N  Y  S  .  erit  N  S  r=  M  R. 
NamSB.KB  ::  YP.XP  :r  R.  '/Rq  -  Iq.  quare   AB. 
Fi2    A^  SN^^VRq  — Iq-IJtemRB.IB::YP.XP  ::  R.v'Rq  — 

^'  ^"        Iq.  quareAB.RM::  VRq-Iq.I.  ergoAB.  SN  ::  AB. 
R  M  .  quare  S  N  —  R  M  . 
2.  HincSB.RB::KB.IB. 

XV.  Porrb,  notandum  eftquo  radii  ab  A  raanantes  axi  viciniores 
funt  corefraciosipforurafpiffiuiincedere;  feu  minora  fore  concur- 
fuum  interflitia  -  ut  nempe  il  in  refringente  E  F  fumantur  aequalia 
intervalia  MN,  NO;  &  radiorum  punftis  M,  N,  O  incidentium 
refra^i  M  *,  N  <*,  O  «cura  axe  concurrant  pun^^is  I;  K,  L  ;  erit  in- 

tervallums 
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tervallum  I  K  minus  ipfo  K  L  .  feu  generalius  efferendo,  libere  fuiti- 
ptis  ipfis  M  N,  N  O  j  eritl  K.  KL-^M N  .  N  O  .  hoc  vero  non 
aliter,  opinor,  elegantius  quam  ex  adjundis  uno,  vel  altero  Theore-  ^. 
niate  conftabit.  ^^^'4?»' 

XVL  In  primo  cafu  ;  fit  (ut  antehac)  Z  B .  A  B : :  I .  R  ;  fuper- 
que  diamerro  Z  B  conflituatur  femicirculus  j  cui  a  pundo  B  adapte- 
tur  B  D  =r  B  A .  &  per  punda  Z,  D  dufta  xcda.  refringenti  occur- 
ratinYj  tura  ad  femiaxes  B  Z,  BY  (centronempe  B,verticeZ)  de- 
icribatur  Hyperbole  H  Z  G  j  in  hac  autem  fumpto  quolibet  punfto  S 
ducantur  S  N  ad  A  B,  &  S  K  ad  E  F  parallelae.  Denique  ducantur  Fig.  44« 
A  N,  K  N  rt  5  erit  K  M  « incidentis  A  N  refra<5tus. 

Nam  ex  M^perhU  natura  eft  KBq  —  ZBq.BNq  ::  BZq^ 
BYq::ZDq,BDq  (hoc  eft)  ::  ZBq-ABq.ABq.  quare 
componendo  KBq  —  ZBq-f-BNq.BNq::ZBq.  ABqhoc 
eftKNq —  ZBq.BNq::ZBq.ABq.  permutandoque  K N q 
— .ZBq.ZBq::  B  N q  .  A  B q  rurfufque  componendo  K N q  . 
ZBq::ANq  .  ABq.  denudque  permutando  K  N  q  .  A  N  q  : : 
ZBq.ABq::Iq  -Rq.  quareKN.AN  ti  I,R.  ergoKN  ip- 
fius  A  N  refra£lus  erit  :,Q^E.  D , 

XVII.  Hinc  refraftorum  cum  axe  concutfus  (puta  I,  K,  L)  a  fe 
diftant  intervallis  ordinatira  applicatarum  ad  Hyperhlam^  puta  rcifta- 
rum,  B  Z,  M  R,  N  S,  O  T  ;  vel  ipfarum  O,  Z I,  Z  K,  Z L.  Ux  ve- 
rb  (ceu  paflim  notum^  &  a  nobis  aliquando  generatim  circa  cundas 
hujufmodi  curvas  oftenfum  eft)  in  majori  ratione  crefcunt,  quam  ipfae 
BM,BN,B0  5nempeZL.ZKc-LT.KS.&ZK.ZIc-KS. 
I R  quarc  fatis  liquet  propofitum.  Enimvero  prope  verticem  Z 
ordinatarum  differentiae  perquam  exiguse  funt  j  ut  bene  multorum 
perpendiculari  A  B  adjacentium  radiorum  refraiti  veiut  e  pundo 
Z  manare  videantur  5  utcunque  circa  ipfum  pr^rcipue  conftipantur. 

XVlIL  Haud  abfimiliter,  in  fecundo  cafu,  fuper  ipfa  AB  defcriba- 
tur  femicirculus  •  &  huic  accommodetur  B  D  =  B  Z ;  &  connexa 
protradaque  A  D  refringenti  occurrat  ad  Y  .  tum  centro  B  femiaxi- 
bus  B  Z,  B  Y  defcribatur  ellipfis  H  Z  G  5  &  in  hac  accepto  quocunque  Ejg.  4  5-. 
pundlo  S  ducantur  S  N  ad  Z  B,  &  S  K  ad  E  F  parallela  ;  conneftan- 
tur denique redae  AN,  KN;  erit  KN  incidentis  A  N  refraitus. 
Etenim  ex  ellipfis  natura  eft  K  S  q  .  ZBq-SNq  ::  B  Yq.  BZq 
::BYq,BDq::BAq,ADq::BAq.BAq— BZq.&  percon- 

F  2  verfam 
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-  verfara  rationcm  KSq  .  KSq  — ZBq-t-SNq::BAq.BZq.hoc 
eft KSq .  KNq—  ZBq::BAq.ZBq. quare ^crmutando erit K S q . 
BAq::KNq  — ZBq.ZBq.  &  compofite  KSqn-BAq. 
BAq::KNq  Z  B  q  .  hoc  eft  A  Nq.  B  Aq  : :  K  N  q  .  Z  Bq  .  qua- 
rc  rurfus  permatando  eft  A  N  q .  K  N  q  : :  B  A  q .  Z  B  q  : :  R  q .  J  q  . 
itaqae  A  N  .  K  N  : :  il .  I .  unde  patet  K  N  iplius  A  N  refraftura  tore ; 
QJi.D. 

XIX.  Exhfnc,  utinpriore  cafu,  patct  quod  diflantiae  (ZI,  I  K, 
K  L.)  concuriuum  aequantur  ditferentns  ipfarum  Z  B,  l\  M,  i>  N,  T  O 
ordinatarum  ad  elliplim,  £t  quod  Z I,  ZK"^  IR  KS.ckc  dit- 
ferenti.T  porro  dii\x  circa  verticem  elliplis  Z  adm»oJum  exigux  funt, 
adeoque  propinquiorum  axi  radiorum  refradli  circa  Z  denfc  congre- 
gantur,  6c  veiut  ub  eo  procedere  videntur. 

XX    Ex  his  randeai  univerfis  colligitur  quod  punfli  radiantis  A 
ima;^o  (refpedtu  icilicet  oculi  centrum  O  habentis  ufpiam  in  ase  A  B 
conliiLUtam)circapunctumZconriliet.     Sitenim  D  <^  diameter  pu- 
pilLc  (lUa  nempe  qus  in  plano  E  A  F  O)  6c  per  hujus  extrema  tranfe- 
ant  radiorum  a  M,  A  f*  refraiti  I  M  D,  1  f*  ^  5  fane  patet  quod  nuilius 
obliquioris  (ceu  ipfius  A  iV,  vel  A  r)  refradus  oculum  ingredi  poterit ; 
quin  univerfi  tales  aIiorfup:i  digredienturj,  adeo'que  nec  ilii  quicquara 
advifum  actinebunt ;  eique  nil  omnino  conferent  ^fficiendo  quaquam-, 
Fig  ^6'         nedum  determinando.  Qainimociim  vilus  a  foiis  afficiatur  radiis  in- 
trafpaiiumZI  axeminteriecantibus,  adeoque  velut  ab  eo  procedenti- 
bu-j^  intra  fpatiumZI  neceffarib  verfabitur  imago  ;  quia  Vcro  exhis 
qui  circaZ  concurrunt  oculo  reitius  incidunt,   ideoque  praecipua  vi 
poUent .  cum  &  ii  (uti  raox  oftendimus)  fpiffiores  fint,  &  pras  cste- 
ris  contercim  incedant  (id  quod  etiam  nonnihil  iilorum  vim  adauget) 
cum  etiam  iidem  facilius  ab  oculorurfus  in  idcm  punftum  recolligantur 
(id  quod  poflhac  aiiquatenus  odenderausj&interira  ex  eo  fit  verilimile, 
quod  res:p:r  exiguumforamen  fpeC:tatiF,  radiis  fcilicet  obliquioribus 
cxclufis,  longe  diltinctius,  apprehenduntur )  quoniara,  inquam,  hsc 
itafehabent,  iis  perpenfisoranino  rationi  confentaneum  ett  objectum 
videri  ceu  radios  projiciens  a  puncto  Z,  hoc  efl  ejus  iraaginera  inibi  con- 
fiilere    Addo,  quodobexilem  pupillae  latitudinera,  &  propter  ali- 
quantam  oculi  dillantiam  a  refringente  ;  totum  fpacium  Z I  perquara 
..anguftura  eric,  &  inflar  punfti  raerebitur  cxilliraari :  qua:  cuncla 
[■rv)poli[um  abunde  videnturconfjrmare. 

XXI.Acccdit 
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XXI.  Accedit  taraen  ei  peniciiisaflruendo  etiam  experieniia  •.  qua 
nerape  compertum  habetur  j  qucd  objevtura  (velut  A)  in  aqua  fltum, 
oculo  (O)  perpendiculariter  imniinenti,  ita  diflans  videtur  f  puta  ad 
Z)utiit  perpetuoAZquadrans  iplius  AB,  id  quod  ratiociniis  prx- 
cedentibus  exquiiite  congruit.     Etenim  cum  experientia  docuerit  in 
refradionibus  ex  aqua  fa<ltis  in  aerem,  Simfn  angtili  lncidenti(Z  ad 
Sinarft  angtili  Refr^tii  (c  habere  circiter,  ut  5  ad  4  j  erit  juxta  confl:ra- 
(ftionem  prsmiiTam  ipfius  Z  B  ad  A  3  ratio  fubfefquitertia  5  feu  hscc 
adillaraut^  ad  4.  Quare  nihil  erat  caafze  cur  hoc  firetus  experimento  w-  ,.^/r- 
Pra-clari/Iimus  vir  receptam  de  refraCTione  fententiam  impugnaret,  &     . 
cxploderet  -,  at  potius  ut  ei  promptlus  accederet,aut  firmius  adhxrerer, 
expofiti  Phxnomeni  caufamadeoperfpicuam,  adeo  neceilariam  fues^e- 
renti".  quinimo  perpencicularem  ipfam(quod  adeo  valde  vult,acriterque 
contendit)  e  fuperiore  do:trina  quadantenus  infringi^decurtarique^ter-. 
minationc  faitem  refringi,  tametli  non  Iitu)  patebit  ad  illara  attendenti. 

XXII  Habetur  itaque  definitus  imaginis  fitus,  ob  ocuium  in  axe 
coliocatuni.  Succedit  ut  idem  prxflemus  oculi  gratia  extra  ipfura  ubi- 
cunque  iiti.  Sed  prius  unum  eft  quod  opportune  moneamuSj  antea 
f  rpctermiffum  ;  eiidem  fcilicet  opcra  quoad  radios  convergentes  fimul 
ac  divergentes  confici  negodum.  Erunt  enim  ad  punctum  quodvis 
(ceu  x\)  tendentium  radiorum  refradi  prorfus  iidem  eum  illis,  qui 
divergentibus  ab  A  convenient,  modb  c.xteris  raanentibus  invariatis 
(refrmgente  fciiicet  &  pun,iio  x^  defignatum  fitum  retinentibus)  rae-. 
dia  concipiantur  tranfpofita.  Nimirum,  exerapli  caufa,  fi  \  K  fit 
refractusradiiBN  verfus  A  t;ndentis  e  raro  in  denfum  ;  erit  iridem 
NH  ipfi  KN  in  direftum  pofitus  radii  ANB,  e  raro  in  denfura  Fig.47. 
(qux  nempe  prioribus  homogcnea  fintj  procedentis  refradlus.  Itaq; 
qucEderadiisdivergentibusoflenfafunt,  ea  convergentibus,  adhibito 
juflo  moderamine,  pariter  adaptari  poflunt ;  in  horum  locum  diver- 
gentes  refpeiiive  congruos  fubrogando.  Quare  nedum  in  hoc  cafu, 
fed  in  omnibus  qui  fequent-ur,  deradiis  folummodo  divergentibus  in- 
flituemus  fermonem ;  eb  fubifiteUigentes  etiam  convergentes  ex  hac 
reguladeterminabilesreferri.  Qusefane  compendio  deferviens-obfer- 
vatio,  generalibus  iflis  fupra  delibati.s  meruit  intertexi  ■,  nec  enim  ad 
hanc  foiam  quse  pras  manibus,  afi:  ad  omnes  icquc,  quaflibet.  ad'fuper- 
ficies,  radioruminHewlioiies  feext-endit., 

XXIIL  Adfimilem&indeconfequenKm  (cura  parallelra  punifia 

pro\enianL 
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provcniant  inFnite  diffito)  circa  radios  parallelos  obfervatiunculam, 
contpeiidiof  aiteu:,  etiari-  hic  ternpeftivunn  fuerit  adjungere;  pa- 
ralleicrum  nempe  Convexi:  .'ncidentiuna  partibus  radiorum  inflcxi, 
quoad  poruionis  direcUonem  iidem  erunt  cum  inflexi.^  iplorum  con- 
cavis  partibus  infJdenciumj  mcdo  tranfpofita  concipiantur  media. 
Qyare  paralielorum  radiationes  examinando  nihil  erit  opus  convexas 
partes  a  concavis  diflinguere  -  feu  exinde  cafus  multiplicare.  Res  c 
poilhac  dicehdis  clarior  evadet.  His  admonitis,  de  tabula  jam  manura  ; 
&  quara  propofuiraus  indituendaiXi  proxime  difquifitionem  fequenti 
refervaraus. 
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I.TTJO  jamprove£^i  fumus,  utradiantis  (a  fenfibiiiter  finita  diftan- 
Xltia)  punfti  locum  apparentem  inveftigemu-,  iiium  nempe  qui 
refijitat,  eoeraftaad  planam  fuperficiem  refra^lione  .  nec  nonrefpe- 
'£lu  vifus  excra  radiationis  axem  conllituti.  Quprium  imprirais  fpeftat, 
■«t  reftam  determinemus  lineara,  in  qua  locus  ille  verfatur  5  tura  ut 
fmgulare  defigneraus  in  illa  reda  pundum,  circa  quod  exquifite  con- 
Xifl:it.  Utriufqne  quaefiti  gratia  conficiendum,  (imo  penitius  excutien- 
endum)  venit  hujufraodi  l^roUema : 

II.  Bato  ffifiSlo  A  ,  m  pojtthae  datAm  retiam  £  F  railante  ,  defig^ 
nandm  eftincUens^  qmfer  ^liertim  tra^feat  datPtmpmBnm. 

S|g   .  g   .  III.  Si  datum  pun<^um  alterum  (puta  jam  K)  in  rtfta  A  B  exiHat, 

■  &•  ^  3  -^'  ad  refringentem  E  F  perpendiculari  Problema  planum  erit:  ac  ita  faci- 
le  conficietur.  In  primo  cafu  (quando  fcilicet  I  ct"  R)  fiat  A  B  .^  Y  B 
: :  >/  Iq _  K. q .  1 .  itemque fiat  K B  .  T  ; :  -y/ 1  q  —  R q  R  ;  tumcen- 
tro  Y  intervalio  T  defcriptus  circulus  ipfara  E  F  fecet  in  N  j  conne- 
^antunrque  A  N,  K  N  ;  erit  K  N  «-  ipfius  A  N  refraftus. 

Itidemin{ecundocafu(ciiml=^R)fiatKB.YB  ::  -v/Rq. — 
I  q  .  R .  A  B  .  T : :  V  R  q  —  Iq.  I .  centroque  Y  intervallo  T  defcri- 
batur  circulus  ipfi  E  F  occurrens  in  N  j   eritque  rurfus  K  N  *  ipfius 

AN 
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A  N  refra^us.    Harc  autem  e  fupra  pofitis  Theorematis  abunde 

conflant.  lo^i^m.^: 

IV.  Verum  extra  cafum  hnnc,  &  particulares  alios  nonnullos  (quos 
hic  certe  nil  attinet  commtraorar^)  generatim  &  illimitate  conceptum 
Problema  folidura  efi:,  plurefque  duabus  folutiones  admittit .  id  quod 
facileperfpicieturconcipiendopundumdatum  (putaX)  inprirao  ca- 
fu  extra  angulum  A  B  F  jacere  (vel  intra  eundera,  in  fecundo)  quo  po- 

fito  liquct  e  prsecedentibus  obtingere  poffe  nonnunquam,  ut  duorum  ^ia  rc, 
ad  partes  B  F  incid^ntium  refrafti  concurrant  ad  X ;  quin  &  alterius 
unius  ad  partes  B  E  incidentis  refraftum  etiam  per  idem  X  tranfire 
quod  cum  fubinde,  dico,  contingere  poOit ,  inde  certo  confequetur 
PrQblema  folidum  effe» 

V.  Pro  cujus  folutione,  primum  adnato  vix  ullum  TrohlemJi  dari 
(prxfcrtimedifficiiioribus)quodnon  peculiarem  lineam  natura  iibi-=- 
met  appropriatatn  habeat,  cujus  defcriptione  quam  expedite  conflrua- 
fur;^&quidemita,  ut  fimul  indolem  fuam  prodat  j  poflibilicatem, 
inquam,  &  impoilibilitatem  fuam  j  determinationes,  &  iimitationes 
necellarias  ^  caluum  &  folutionura  varietatem  aperte  monflret,  &  ve- 
lut  ob  oculos  reprefentet.  In  cujusqualis  qualis  obfervationis  fpeci- 
men  (alia  quxdam  poflmodum  exhibituri)  imprimia  lineam  propone- 
mus  hujufce  Problematis  executioni  peculiariter  accomraodatam,  hos 
modo  prompte  defcribendam. 

VI.  Per  radians  punclum  Aducatur  ARS  refringentiparalleh;  Fig;Tii 
eidemqueperpendicularis  AB  utrinque  protendatur  indefimte.  Item 

per  datum  alterum  punilum  X  protendatur  XR,  ad  AB  parallela; 
Quinetiam  fafto  A  S .  A  R  :  :'l .  R ;  per  S  extendatur  S  U  ad  A  B  pa- 
rallela.     Quibus  flantibus  per  A  quotcunque  tranfeant  redae  fecantes 
ipfam  S  U  pun^H^is  H  ;  &  centro  X,  rntervallis  ipfas  A  H  exaequanti- 
bus,  defcribantur  ciraili  fecantes  perpendicularem  AB  pundtis  K5: 
deraumperX,  Kduftse  linex  cum  ipfis  H  A- conveniant  inN.  Pei: 
ejufmodi  qu^cunquepunOa  tranfibit  propofito  noflro  deferviens  linea  - 
( A  N  N  )  quam  iufcepimus  defcribcndam  ^*  cujufce  nimirum  cura  re- 
fringente  F  F  interfeftiones  ipfiflima  funt  incidentijE  puniSlaj  quse  in- 
dagamus(h3e  autem  adunas  reclx  AB  partes  (veluti  adF)  aliquando  • 
tduse  erunt  ^  fubinde  tantum  uns%^,  cum  E  F  fic  efedam  ciirvam  tangit  | 
quandoquenulla,  cum  E  F  ultra  tangentem  diftam  jacet  5  ad  altei^as  > 
laltera  unaerii »  q^use  fads.  aitendcnti  itianifefla.  futura  fubnoto  tan= 
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tum  &  levi  pede  prstereo  -,  quoniam  alfundc  mox  apparitura)  fit 

Fig.  51.        inquam,  ejufmodiquxlibet  interfcaioN  ;  dico  fore  X  N,  ipuus  A  N 

refraaum.  Etenim  eft  I    R  ; :  A  H .  AT.  hoc  efl:  (quoniam  AH, 

-  K  X  funt  ex  conftruaione  pares  )  I.R::KX.AT;:NK.Na! 

unde  manifcftum,  e  prxmonftratis,  eft  proporitum. 

VII.  Veruntamen  hujufmodi  conftruftiones  GeometrarHm  ufus 
aut  non  libencer  admittit,  aut  alias  faltem  exigit  per  lineas  vulgo  no- 
ras,  atque  receptas ;  itaque  confuetudini  morem  gcrentes  rem  alicer 
conficiemus  ;  huc  utique  faciens  fequens  ProUema  LemmaticHm  prx- 
mittentes :  Dato  angulo  redo  X  P F ;  pundloque  quovis  Y ;  per  hoc 
redlim  duce,  e  dati  anguli  cruribus  occurrentem,  fic  ut  ab  iis  mrercep- 

^.  .  ta  iit  a  quahs  datae  refts  T.  (|  Expeditiflime  quidem  perficitur  hoc  ope 
&•  5  -•  CoKcbndis  alicujus  polo  Y  defcripta; ;  fed  enirn  quoniam  &;  ifte modus 
hand  ita  Geometricus  cenfetur  ;  adhuc  iifdem  Geometris  obfcquentes 
ita  propoljtum  exequemur.  Ducatur  Y  B  ad  P  F  perpendicularis .  dc 
^[ympotu  P  X,  P  ii  ducatur  HyperUa  per  Y  tranfiens  (fi  quidem 
pund^um  Y  exifbat  extra  angulum .datunn,  aut  iflius  oppofita  (fc.  pun- 
ftumYfitintradidum  angulumj)  tum  centro  i  intervalio  datamX 

xquantedefcriptuscirculus  ////jfr^o/^zwinteerfecetinK;  &  a  K  de- 
mittatur  K  L  ad  B  P  perpendicularis,.  accipiatur  autem  B  N  —  P  L  • 
6c  per  N  Y  trajiciaturreftaN  G  .dico  fadum  ;  vel  effe  N  G  parern 
datae  T .  |j  Nam  (dufta  Y  H  ad  P  B  parallela)  ex  HyperkU  proprie- 
tate  efi:PLxLKr=  PBxBY.  adedque  cum  fit  ex  conftru(ftione 
BN=3  PL;  erit  BN  xLK;:  PBxBY.  adeoque  BN.  BY  •• 
PB.LK.  eflautemBN.BY;:DY.DG.  ergo  efl  PB.LK:: 
D  Y .  D  G .  quare  cum  fit  P  B  r=  D  Y .  erit  L  K  =r  D  G .  adeo'que 
(paresLH,  D  Paddendo,  vel  fubtrahendo)  efl  KH  r=  GP.  quin- 
etiam  cftYH  —  LB=:PN  (  communem  nempe  P  B,  vel  LN 
addendo)  Ergo  patet  fore  Y  K  (vel  T)  xqualem  ipf i  G  N :  cL  E .  F. 

VIII.  Notandum  eft  autem  in  cafu,  quando  pun£^um  Y  fntradatum 
angulumXPFexiflit,  qucd circulus ilie  centro  Y  defcriptus  fubinde 
delignatam  hyperbolem  binis  pundis  fecabit  (quod  enimpluribus  haud 
quoquam  fecabit  univerfim  haud  ita  pridem  circa  tales  ad  eadem  con- 
vexas  curyas  oflendimus;  quo  cafu  patet  duas  obvenire  propofiti  folu- 
tiones,  aliquando  rurfus  ihe  diiftus  circulus  Hyperbolen  continget  •  & 

s  J."Jf!  ""a  tantum  per  Y  duci  poterit  refta ,  datam  T  adxquans ;  'illa 

iciiicet  onnnium  qus  per  Y  dato  angulo  interferi  poffunt  minima. 
Uuod  li  circulus  Hyperboke  hon  o^currat ,  PrahlemA  prorfus  &5'e/rsf 


enc. 
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crit .  II  Sin  pvirctuni  Y  extra  datnm  angulum  exiftat ,  cvidens  eft  tan- 
tum  nno^raodo  problemati  fatisfactum  iri;  quodquc  per  alteram  in- 
erfcctioncm  ,  &  Y,  ducta  recta  ad  angulum  pertinet  dato  vcrticalem . 
hzc,  inquam,  tantillumattendentimanifefteconftabunt  •  nihil  ut  Cit 
opus  hic  plura  verbaconfumere.  verwm  ut  in  horumcafuum  primo 
conftet  (id  quod  pro  fequentibus  cx  ufu  crit  cognolcere  }  quando 
dictus  circulus  hyperbolem  contingit  5  fcu  quando  tantum  una  pcr 
Y  recta  quantitatis  ejufdem  interfcri  poflit ,  hoc  adnecteraus  Thes^ 
rema, 

I X.  Si  a  puncto  quovis  Y  intra  rectum  angulum  X  P  F  exiftente  Fig.  ^^: 
dcmittantur  ad  ejufdem  anguli  latera  pirpendiculares  Y  B ,  Y  D ;  ac 

inter  Y  B ,  Y  D  proportionc  medix  Tmt  rectse  B  N ,  G  D  .  per  puncta 
N,  Y,  G  tranfibit  recta  cunctarum  minima ,  quae  per  Y  ductae  angu- 
lum  X  P  F  fubtendere  poflunt. 

Qubd  N  Y  G  lit  una  recc-j  patet ,  quoniam  eft  Y  B .  B  N : ;  G  D . 
D  YQex  conftructionc  nimirura)  porro  pcr  Y  tranfeat  alia  quxcunquc 
recta LYM;  &NKadGN,  MHadPF  perpendicukres concur- 
f  aHt  in  H .  itera  H  A  ad  N  G  parallela  ducatur  •  &  G  S  ad  P  F  ; 
denuoque  connectatui  G  H.  Jam  patet  triangula  G  D  Y  ,  Y  B  N , 
H  M  N  ,  H  M  il  fimilia  lore  •  quodque  propterea  eft  M  N  .  M  R : : 
MNq.MHq::DGq.YDq.i£em  (  ob  B  N,  DG,  YD4f-) 
eftBN.YD::DGq.YDq.hoc  eft  YN.YG  (vel  MN.GS) 
::DGq.YDq.  ergo  eft  MN.MR::MN.GS  .  adeoque  M  K 
=:GS  itaquc major eft  GS  ipsa  MT.  abeoque rectae  OH,  LM 
protractse  concurrent •  puta  ad  Z .  ergo  LM.GH::LZ.GZ. 
verum  propter  angulum  LGH  recto  P  majorem,  eft  LZcr^GZ. 
quare L M cr" G H . aft ob angulum rcctum  GNHeftGHc"GN. 
quare  magis  eft  LMc°"GN.  eodemque  modo  quaevis  perYducta 
roajor  oftcndetur  ipsa  G  N :  Q^  E .  D  . 

X.  Hinc  etiam  fi  GN  fit  in  rationc  Y  B  ad  Y  N  quarta  proportto- 
nalis  j  erit  G  N  rainima .  nam  inde  confequetur  fore  Y  B,  B  N,  C-  D, 
YD-H-.  Etenim  erit  YNq.  YBq: :  GN.  YN  .  &  divi  endo 
BNq.YBq::GY.YN::  DY  .  BN  .  ac  indc  YBqxDY  = 

BNcub-velDY  —-^Td — .  itaquc  D  Y  eft  quarta  proportionalis  in  ra- 
tione  Y  B  ad  B  N . 

XL  Subnotari  poteft  autem ,  quodsninimae  GN  propiores  remo« 

G  tioribvss 
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__  tioiihns  minores  funt.  &  quod  cuivis  ea  majori  binae  pares  interferi 

^  poHunt ,  ad  ejus  utraffique  partem  fingula  .  nimirum  haec  e  fuperiori 

conftru»^iione  luculente  patent  ;  pauxillum  expende  Sodes  j  &  per- 

fpicies;  operamquemeamnondefiderabis. 

XII.  His  praeflratis  ad  PrhclpaU  confirHsndHm  Prohlema  reverti- 
Fi<y.  5  5    -6»  '^"^"  i  ^  reliqua  detexenda .  Icilicet  imprimis  a  dato  pun^o  A  pro- 
°*  *  diens  radius  efl:  dcfignandus ,  cujus  refradus  per  datum.  pun£lum  X 

tranfibit .  |1  hoc  ita  conficitur .  per  A ,  X  ducantur  refringenti  perpen- 
diculares  A  B,  X  P .  tum  in  primo  cafu  fiat  A  B  .  Y  B : :  -y/ 1  q  —  K  q . 
I  .  neque  non  fiat  X  P .  T  : :  -y/  I  q  —  R  q  .  R .  &  per  puniflum  Y 
tranfidigatur  reila  N  G  fubtendens  angulum  AP  F  ,  &  ipfam  T  ex- 
iuquans ;  &  connei^antur  A  N ,  X  N .  dico  fa<flum  ;  feu  redam  X  V 
incidentis  A  N  refradum  effe  .  1 1  Etenim  efl  X  P .  K  B : :  N  P .  N  B  : : 
NG.NY.  permutandoque  XP.NG::KB.NY.  hoc  eft  XP. 
N  G  (vel  V I  q  —  R  q .  R)  : :  K  B  .  Y  N .  itaque  per  theorema  prae- 
miffura  liquet  K  N  ipfius  A  N  refradbm  eile  :  Q .  E  F. 

Haud  abfimiliter  in  fecundo  cafu ;  fiat  X  P  .  Y  P : :  V  R  q  —  I  q  •  R  5 
itemque  AB.Ti^VRq—Iq-Ij  angulo'que  A  B  F  per  Y  tranfi- 
ens ,  ipfimque  T  ada:quans  inferatur  re>:^a  N  G ;  conneilanturque 
A  N,  X  N  ;  faftum  erit .  ||  Nam  ipfam  X  P  protradam  fecet  A  N  in 
S.eftqueSP.YN::AB.GN::AB.T::  VKq  — Iq.I.unde 
confequitur  e  prarmonflratis  fore  X  N  ipfius  S  N  refradum  Q  .  E .  F . 

XIII.  Exhinc,  &  prxmifla  refpiciendo  fatis  dilucefcit non ultra 
duos  ad  unas  perpendicularis  A  B  partes  incidentium  refractos  in  uno 
puncto  convenire .  nam  (utfupra  declaratum)  per  puntum  Y  (quod 
univerfis  hujufmodi  conflructionibus  commune ,  vel  invariatum  per- 
perfiflit .  in  primo  cafu  quoad  omnes  ab  A  incidentes ;  m  fecundo 
qnoad  omnes  per  X  tranfeuntes  refractos  )  plures  duabus  fibipares 
duabus  fibi  pares  rectae  angulo  recto  X  P  F ,  vel  A  B  F  interferi  ne- 
queunt ;  adeoque  nec  plures  refracti  per  ipfum  X  tranfibunt. 

XIV.  Porro ,  ciim  e  dictis  definita  habeatur  recta ,  \n  qua  puncti 
A  Imago  verfatur ;  ille  nimirura  refractus  qui  per  oculi  centrum 
tranfit,  n:iodo  jara  expofito  ducendus;  ipfum  jam  punctum  determi- 
Randnm  vtnit ,  ad  quod  illa  praecise  confiflit ;  id  quod  etiam  e  prxce- 
dentibus  haud  difiiculter  eliciemus. 

XV.  Sumatur,  in  cafu  prirao,  punctura  Y  conditione  prarditum 

jam 
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jam  aliquoties  infinuata  ;  fcilicer  ut  fit  A  B .  Y  B : :  V  ^  ^  —  R  <3  ♦  1 ; 

&  defignetur  quilibec  refractus  K  N ;  tun:i  continuetur  ratio  Y  B  acl 

BNj  ut  lit  ad  has  propordone  quakta  BP.  & per  punctum P du-  ^-  « 

catur  recta  P  Z  ad  A  B  parallela  •  refracto  K  N  occurrensin  Z ;  dico    *&*  5  7>  5  »• 

pullum  alium  refractum  per  Z  tranfire.     Nam  fi  fieri  poteft  tranfeat 

alius  Z  R ',  &  per  Y  traducantur  rectac  N  Y  G ,  R  Y  S ;  e  prxmon- 

ftratis  apparec quod iit  RS "<■=  N  G .  item  e  prxdictis  manifeftum  eft  *  ^^  ^^^ 

quod  R  S  *cr  N  G .  qu.-e  repugnant.  .  ^  ^; -^^  ^.^. 

XVl.Non  difpari  ratione,quoad  cafum  fecundum,defignetur  quilibet 
refractus  KN;  &fiatKB.GB::VRq  —  Iq.Rj  tum  adnexa 
GN,  adipfas  NG,  GB  fumatur  tertia  proportionalis V ;  <Scfiat 
NG  .  V : :  B  N  .N  P ;  &  per  punctum  Pducatur  P  Y  ad  B  A  pa- 
rallcla  refractum  N  K  decuflans  in  Z ;  dico  nullum  alium  refractum 
per  ipfum  Z  meare .  Nam ,  fi  neges ,  tranfeat  alius  Z  R  j  &  per 
Y  trajiciatur  RYS;  &  quoniam  ZP.  YP::KB  .GB::  ^Rq 
—  Iq.R.  ex  * antedictis  apparet  fore  RS  =  NG.  quinetiamob  * , ,  Lel^  4 
NGq.GBq::NG.V::BN  ,  N  P  .  erit  dividendo  N  B  q  . 
GBq::BP.NP.hoceft  NPq  ,P  Yq: :  BP.  NP;  inde  facile 
deducitur  efle  B  P  quartam  proportionalem  in  ratione  Y  P  ad  PN  ; 
confequenterque  fore  R  S  minim^  N  G  majorem  .  quod  adver- 
fatur  oftcnfis  .  itaque  potiiis  per  Z  nuUus  alius  tranfit  refractus : 
CI.E.D. 

XVI.  Prxterea ,  fi  refractum  N  K  Z  interfecet  alius  quiiibet  M  I^ 
ad  rectiorem  pertinens  incidentem  (hoc  eft  ut  incidentiae  punctum  M 
inter  B ,  &  N  jaceat)  interfectio  X  folitario  puncto  Z  cicerior  erit 
(feu  perpendiculari  K  B  propinquior)  ,  Nam  ab  X  demittatur  per-  Pig'5Ps^®' 
pendicularis  X  Q4  ipfara  N  G  fecans  in  ^' ;  &  (in  primo  cafu)  pcr 
M ,  Y  traducatur  recta  M  Y  H .  ergo  MH^^Nj/ .  quare  minima  earum 
quae  per  Y  angulo  XQF  interferi  poffuntinterpuncta  M;,  N  cadec 
(uti  nuper  admonitum ,  &  adftructum) ,  puta  ad  9 .  ergq  quum  fit 
^B  P  quarta  proportionalis  inradone  Y  l>  ad  B  N ;  &  B  Ctquarta 
proportionalis  in  ratione  Y  B  ad  B  ?> ,  erit  P  B  c~  Q^B  ;  adeo'que 
recta  X  \rectis  Z  P,  K  B  interjacet :  Q^  E .  D . 

In  fecundo  cafu ,  per  y  trajiciatur  recta  MyH .  ergo  cum  fit 
QJi^Qy:il?Z.?Yi:VKq-^lq.K.  erit  HM  — GN.ergo 
miniraa  p^r  y  ducibiliura  angulo  A  B  F  intercipienda  punctis  M,  N 
jntercidet  •  puta ad  f . quare  QB  quarta  proportionah's  erit  in  ratione 

yQ^dQ9',^^RyQ^QjCZ(yQjQi<')  ::YP,PN.& 

G  2  fim» 
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fimplicibus  triplicatas  fubftituendo  rationes,  eft  ^Q^Q^crYP. 
PB.5c  his xquales rationes adjungendo  eft  QN .  y  Cl+  y  QiQB  c~ 
PN.  Y  P-t-YP.PB;  hoc  eft  Qj^  .QBc-PN.PB.  compo- 
nendoque  B  N  -  OJ  cT-  i>  r^  •  P  B  ergo  Q^-v  _3  P  B .  unde  rurfus 
liquet  rectam  X  QJpIis  A  B  5  Z P  interjacere :  Q^E  .  D . 

XVII.  Conflmili    prorfus  argumentatione  conftabit  obliquio- 
t        rum  incidentium  refractos  ukra   punctum  Z  Jpfam  K  N  intcrfe- 

care. 

XVIII.  Quinimo  rurfus  exertius  apparet  non  nifi  binos  refractos 
in  codcm  puncto  convenire. 

XIX.  Addo  cum  ipfo  KN  concurrentes  refractos  circa  puncrum 
Z  conglomerari ,  praefertim  illos,  quiadpartesF  (oWiquius)  inci-  " 
dentes  pertinent. 

>  Nam  accipiantur ,  exempli  causa  ,  fibi  pares  N  S,  S  T  ,•  dc  iit  B  P 

^  °  quarta  proportionalis  in  ratione  Y  B  ad  BNj&BQquarta  proportionalis 
in  ratione  Y  B  ad  B  S  •,  &  B  R  itidem  quarta  talis  in  raticne  Y  B  ad 
BT;  &  a  punftis  P,  Q^,  R  ereftae  perpendiculares  ipfam  N  KZ 
fecent  inZ,  X,  &V.patet  (emox  ollenfis )  omnium  fpatio  NS 
incidentium  refrac^tos  cum  N  Kconcurrere  intra  Z  X  •  nec  non  omncs 
ipfi  S  T  incidentivim  refraftos  intra  XV  cum  eodem  convenire .  por- 
ro  u€tx  B  P ,  B  Q,  B  R  fe  habent  invicem  ut  Cuh;  rcaarum  B  N , 
B  S,  B  T,  (vel  funt  in  ipfarum  B  N,  B  S,  B  T  ratione  trip/ieata :  nam 
BP.YB::BNcub  .  BYcub.  &  Y  B.  B  Q^:  Y  Bcub.  BScub, 
adeoque  exxquo  B  P .  B  Q^: :  B  N  cub .  B  S  cub .  &  confimili  ratione 
B  P  .  B  R  : :  B  N  cub .  B  T  cub  .)  unde  faciie  monflrabitur  effe  P  Q^ 
multo  minorem  quam  Qjl ;  xel  Z  X  quam  X  V  (verbis  parco  multis 
in  rc  fatis  manitefla  )  .  quare  di^i  refrafti  circa  pundtum  Z  Ipiffiiis 
ipfum  N  K  decuflabunt. 

XX.  Ex  his  demum  conficitur  omnibus  bene  trutinatis,  oculo 
(O)  centrura  habenti  in  refrafto  NK  ufpiara  conflituto,  pun^i  A 
irnaginem  ad  ipfum  conditione  prafditum  toties  infinuata  pun<flum  Z 
conliflere.  Sit  enim  C  D  pupillx  ( in  plano  A  B  C  jacens)  Bitimeter . 
axi  Cptico  K  N  perpendicularis ;  &  per  ejiis  extrema  C,  D  tranfeait 
refrafti  1  M  LR  ipf]  K  N  occurrentes  pun«^is  X,  V  .  ex  oflenfis  patct 
©mnium  intra  fpatiam  M  N  incidentium  radiorum  re^Vailos  intrater- 
inino9  ZX  printipalcm  refradura  interfecare  j  neque  non  omnes  ad 

fpatium 
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fpatiura  N  Rpertinentes  intra  Z  V  eidem  occurrerc  ;  quinetiam  nulli- 

us  citra  punctum  M,  vel  uitra  Rincidentis  refra^um  (fru  nullum 

citraX,  vel  ultra  V  cum  ipfo  KN  concurrentem)  oculum  ingredi 

poue  .  quare  faltem  imago  confiftct  intra  terminos  V  X ;  fiquidem 

aliunde  qui  videntur  emanare  Radil  nihil  quicquam  ad  vi/ionera  con- 

ferent ,  aut  ad  eam  ulhtenus  pertinebunt .  cieterum  quoniam  ab  V  X 

procedentium  (apparenter  ,  inquam  ,  procedentium  )  reci/Timi ,  vel 

axi  propriores  velut  ab  ipfo  Z  procedere  videntur  (  feu  a  loco  qui 

circa  ipfum)  ipsique  proinde  validius  afficiunt  oculum ,    &  ab  eo 

ficilius  adunari,  recolligique  poflfuntj  ciim  (3ciipr3eca;terisconfer- 

tim  irruant  (illi  faltem  qui  ad  partes  N  R,)  quia  denique  propter 

anguftiam  pupillze  fpatium  V  X  haud  ita  magnum  exiftit  •  cum,  in- 

guam,  hxcitafe  habeant,  omnino  rationi  confentaneum  eft,  didam 

imaginem  circa  punftum  Z  verf iri ;  nec  aiias  arbitror  excogitari  pofTe 

verilimiles  caufus ,  quse  fitum  eju?  determinrnt.      ilhaz^etitu  quidem  , 

&  poli.  eum  pleraque  cahors.  OpttcorHm  ipfam  ad  \  jn<ftum  K  ,  ubi 

principai.is.refra£lus  per|:endicuiareirt  Ab  dccunat,  conftituk;  ve-Fig.  (^a»- 

riim  haud  ullam  rei  naxura  caufam  (uggerit,  cur  inibi  ftatuatiir .  unicus 

cnim  (nifi  faltem  pupilla  perpendicularem  ipfam  AB  comprehendat , 

oculufque  valde  fit  ei  propinquus  )  per  illud  punftum  means  radius, 

afficiendo  vifui  minime  fufFeciurus ,  ingredietur  oculum  ^  eademque 

punftorum  intra  K  X  ipfi  K  adjacentium  eft  ratio  ;  nullus  iiquidem 

ea  permeans  refraftus  oculum  attingit ;  nil  itaque  fubeft  caufs  cur 

pun(^um  A  circaKappareat.quinadhucavero  magis  abe.rnt,  *qui  D.ihbhim^. 

laciens  N  H.aequalem  ipfi  N  A  punfto  H  at^it  iraaginera  (huc  •,  opi- 

nior ,  impulfus-  quia  taliter  in  reflectione  fe  rem  habere  perfpexit ; 

cui  fimiiiscaufa  ni.fallor  tucliJem  ^  AthaxjnH?ji^  Stevinum  (quan- 

quam  ipfos  in  diverfum  euntes  )   horumque  fequaces-,  in  Catoptricis^ 

in  errorem  egit.    prout  ufu  non  raro  venit  mAlogias  h^ittd  be^e 

fmcUtas ,  indiftinctequeperceptas  mortalibus  imponere ;  fed  utcunque 

quod  dixi  magis  ifta  fententia  abhorret  a  ratione.)  nulius  enim  m 

primo  cafu  refractorura  concurfus  fit  infra  angulura  ABF ;  nullus  extra' 

illura  in  fecundo;  proindeque  fortius  hanc  qux  objeciraus^  quam- 

^norcm  /ilhAz,em  percdlunt  lententiam.  addQ  qu0dffirav.l>iutraquc, 

fed  pra^fertim  h^cc ,  multipliGLrefr^^atur  .experientiar,  mukiplicique' 

ratiocinio ;  pariter  enim  fe  reshabere  debuit  in  Catopirici^,  ut  & 

in  Dioftric^  circpiUribm  -^  id  quod,  raanifefte,  longeque  fecus  tana- 

ab  experientia,  quam  a  ratione  compertura  eft.quin  hanc  abunde 

fubyertit  ac  peflum  dat  quod  fupra  propofuimusexperimentunv',  nerai- 

ni  non  obviun»  5  quod  nempe  punctura  A ,  oculo  in  ipfa  perpendicu-r 

I.ui . 
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hrl  A  B  conftituto ,  non  in  fuo  loco  (quod  juxta  dlO-m  fententiam 
oportuit)  aft  pro  mediorum  diverfitate,  (perquam  fenlibili  intervallo) 
citeriiis  adfpe^^latur,  aut  ulterius.  ScA  etfatum  hoc  noflrum  (eique 
quoad  reliquos  in  Cacoptricis,  Dioptricifque  cafus  firailes  conrona) 
tametfi  novitium ,  &  nuUa  c]uodfciamhadenusau^oritatefulLum , 
ciim  forfan  expofitura  o*iiucidius,  tum  penitiffime  dabimus  confir- 
matum ,  fi  quando  nos  de  imaginum  natura ,  locoque  fpeciatira 
evenerit  diifertare .  Mihi  faltem  idetur  hafc  Scientia  quoad  hanc 
partem  fuam  ,  certe  palmariam  (  uti  reperitur  hattenus  traflata  ) 
perquam  mutila ,  ne  dicam  admodiim  vitiofa  •  nec  aliofere  coUima- 
musquamut  aliquoufquefupp!eamuseam,acfanemus. 

Fis  (5^  XXI.  Proxime  dii^isconi^rmandisidoneumhaudillepidum  expe- 

^*    ^*        rimentum  interferemus.    Aqaeac  Superficiei  RS  (ilagnanti,   &" 

mimotzE  defuper  immineat  objevtum  H  G  ;  ejus  autem  punci[~um  G  ra- 

■  dat   perpendiculum  EF  (fiium  puta  candidum,    aut  ftylus,   cui 

plumbumFappenditur)  videbitur  ita^jue  pundura  G  (oculoO)  ex 

refledione  in  ipfa  perpendiciiiari  GB  velut  ad  y  ■  at  perpendiculi 

,pun£^um  F  (adraodum  notabili  diftantia)  citralineam  B^afpicitur 

(velut  ad  ?)  id  quod  ex  fententia  noftra  fadtum  oportuit ;  6c  rilhaz^c- 

xi  y  fequaciumque  do^rinam  liquido  deflruit. 

XXII.  Subjicio  tandemexhis  comparere  modum  genuinam  refra- 
dlariara  quam  vocant  (  per  quam  nempe  reda  linea  repraefentatur 
in  aquae  fundo  confpicua)  lineam  defignandi;  cujus  loco  complures 
(utique  non  eandem  omnes ,  aft  aliam  alii )  Chimaeram  inani  funt 
opera  profequutij  de  qui  Cartejim  ipfe  percontanti  (jMerfsKno  fic 
2o;«.  n,  tp/},  refpondit :  *'  Non  potefl:  faciie  determinari  qualem  figuram  linea  vifa 
73.  "in  fundo  aqux  fit  habitura  j    neque  enim  certus  eft  aliquis  ima-^ 

*'  ginis  locus  in  reflexis  aut  retra^is ,  quemadmodum  fibi  vulgo  per- 
"  fuaferunt  Optici.  Imovero  (tanti  viri  pace)  ciim  fpeciale  qucdvis 
obje^um  (per  ejufdem  gencris  &eodemmodo  terminatum  medium 
afpedabile)  fimilem  conftanter  exhibeat  fpeciem  fui,  fimili  fitu  difpo- 
fitam ,  fimili  praeditam  figura  ;  non  video  quin  ex  parte  rei  certum 
imago  locum  fbrtiatur  •  cujus  certe  (quoad  iilum  qui  pra^  nianibus 
eft  cafum)  quotcunque  pundia  non  difticile  poterunt  e  pra  cedentibus 
deterrainari .  quinimo  nullius  non .  ex  hujufmodi  planam  ad  Hiperfici- 
em  refraftione  fubnafcentis  phscnomeni  (quoad  ejus  intelligo  figurara) 
caufa  vere,  ni  fallor,  hinc  &  prompte  pofiit  afiignari .  veriim  ha:c  circa 
planas  fuperficies  di6ta  fufficient  j  adcurvas  nos  proxime  confcremus.|| 

Lea.VI. 
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I.  \  Bfolutis  iis,  quae  radiis  acddunt  ad  planara  fuperficfem  fn- 
XVflexis  (obfervatu  qux  videbantur  non  indigna ,  cumque  prin- 
cipiis  noftris  cohcerentia  ;  quae  denuo  viam  flernebant ,  aut  metho- 
dum  aperiebant  fequentibus)  ad  curvas  jam  gradum  promovemus  j 
circa  quas  equidem  cogitaram  communia  quaedam  delibare  •  veriim 
excufla  re,  tam  exilem  illam  &  abftradam  deprehendo,  fatius  ut 
exiftimera  aftutum  ad  particularia  defcendere .  curvarum  utique  prin- 
eipem)  &  ad  praxes  Opticas  longe  paratiffimam,  Superficiem  Sphse- 
ricam  aggrediar  e  vefligio .  pro  qua  tamen  ,.  ob  caufas  pridem  affigna- 
tas ,  circulosfubrogabo  per  oculi  Sph^eraeque  centra ,  pe'rque  fmgula 
radiantia  pun<S:a  trajeitos.  &  quoad  hos  C^ftfpf r/Vrf  primo ,  Dto^-' 
trica  podmodum  exequemur .  Ad  illa, 

II.  Prsfternemus  autem  ?^tiiM{juimp  unum  velalterum;  hocimpri- 

mis :  Incidentium  circulo  radiorum  obliquior  eft,  qui  raagis  a  centro  ^-^y^' 
diftat  •  velqui  rainoreraarcum  (fubfemidrcularem)  fubtendit.  fci-      ^* 
licer  obliquiiis  indditrefta  QRS,  quam  redta  MN  P .     Nam  a 
centro  G  ducantur  CN,  CP;  &CR;  CS.  6cquoniam  angulus 
RCS  angulo  NCP  (hypothefi  nimirum  infiftendo)  minor  eft ; 
patet  reliquos  C  R  S,  C  S  R  reliquos  C  N,  P,  C  P  N  (cum  jundim,  , 
tum^  fingulism  fingulo )  'raajores   effe.     Ciim  itaque  Semidiametri, 
C  R,  C  N,  circumferentisE  perpendiculares  (int ;  omnino  liquet  pro- 
pofitum.- 

III,  Dato  radio  cJW^  ^  ad  clrcHlHm  hcijlettti  congrHum  refiexum 
refignare,  Fig.  ^J- 

Variis  modis  huc  facile  peragitur;  quorumnuncunumadhibere, 
tunc  alium  ex  ufu  iit .  nos  unum  aut  akerum  ex  expeditoribus  attinge- 
mus  .  i .  Incidens  M  N  protrahatur  ut  circulura  denuo  fecet  in  P  .  ^ 
&  fumatur  arcus  N  -s"  =r  N  P  v  erit  connexa  «^  N  H  ipfius  M  N  P  ^ 
reflexus.  nam  a  centro  C  connexa  CNj  Hianifeftum:eft..angulum 
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CN-^y,  angulo  CNP  xquari  .Z2.  Acceptoquovisin  NMonn^rt 

Fii-  6^ .         (Pu^a M)  centro  C per M defcribatur circulus  M Qh .  iten  -e^Z 

Nper  M  defcribatur  circuius  M  R  H ,  qui  prior^  MQ^iS 

C  H  .  &  N  M.  N  H,ex  conftruaionehquet  triangula  C  M  ^J  C  H  N 
mvicemxquilatera  forcj  proindcque  angulos  CN  M  r  Ww  /*! 
inde^reUquos  M N R,  H NR)  Vi\  protenll C N R^l L^^ 
in  M  N  punao ,  puta  M  ducatur  M  G  ad  C  R  perpendicu krk  T 
in  hac  produaafumaturGH^GM.  erit conjUa  H N  ^^^'rum 
reflexus.  Nam  connex.s  N  H ,  N  M  patetangulos  G  N  M,  G  n  H 
«quari ,  verura  hi  modi  fufficiunt  huic  conficiendo  perfaciK  negotio. 

IV.  Nocetur.fi  fiierit  HN P  reflexus  ipfius  M N  P  fore  N  «•  :^ 

\  ^'I?'- 'f"^.'^'"  PT^  ^™''  ^  MuTmodi  refleaione  contineat 
funao  ab  mfimtS  quoad  fenfum  diftantia  radianti,  feu  p3o 
prcj.cient.  radios    quorfum  ,  per  circuli  refleaentis  ceSc 
4>rotendatur  mdefimie  refta  A  B  C  ( hoc  autem  Jn  fequentibuseri^L^ 
repetmom  perpetuo  faflum  intellig.turi  ^uin  eiSdirearnomr 

ter  CB  in  Z;  &per  ZtranfeatreaaZY  ad C B  perpendicuirfe 

MNPadN,  (convexocirculi  nilrefert,  an  cavo    nam  h  u^ou^ 
cafu  reflexus  qnoad  direftionem  idem  erit ,'  vel  ejus  quifn  ho"  Me  cui 

&C  K  -  C  V^  TT'''^^^  'f""™  ^  '  interfeetM  ^"^ 
nc  ^ill  fl  ^  y  «  <'"?"^f''^Ki  eritNKipfiu,  MV  reflex: 
us^(veireflexiproductus.)  NamducaturNQad  CB  Deroaidiw 
hr-s,  &  connectatur  CP.  eftque  CZ.CkT:  (CzTv  { 
PM  ^ K,  ••  ^"^P'^»?'^'  antecedentes  duflicando  C K  .  C K  '•  • 
; \^^  ,"""  3?S"'"'  ^^^  ==?"'""'•  alterno  C N P . «e6tri" 
,  angula  C  K  ,  N  C  P  fimilia  funt ,  adeoque  K  N  =-  K  C  .XTi 
ruprageneratm.on:enfispatetforeKN,  ipfiusMNrefleiuili,^ 

VI.  Hinc  particularis  emergit  methodus  hujufraodi  quotcunaue 
r  flexos  quam  e!fped.t,fl;nie  ddignandii  q«in  &ipforumerS! 

ailucelcunt  j  corollariis  nempe  fBbjectis  comprehenfa. 

Vil.  I.  Patrt  punctum  Z,  Seraidiametrum  CB  bifecans,  effe 

metam 


L    E    C     T.      V  I.  41 

metam  infra  quam  nullns  reflexus  axem  fecat  (vel  perpendicularis 
iqfius  reiiexum  B  Z  ad  Z  terminari) .  quia  femper  C  v  ct"  C  Z  j 
adcoque  C  K  CT"  C  Z. 

VIII.  2.  Patete{reKNr=KC. 

3.  PatetforePN  (2CQ),  CN,  C  K -f4-. 

IX.  4.  Du6la  tangente  BT,  produilaque  CNE,  patet  fecan» 
temCEdiftantis  CKduplamcfle  j  &EN  =  2KZ. 

X.  ^.  Manifeftum  efl:  incidentis  ad  F  (hoccftad  diftantiam^o  Fis.  ^4. 
gradwum  a  vertice)  reflexum  per  verticem  B  tranfire  •  proindeque 
rcflexos  omiiium  intra  BF  incidentium  axem  intra  fpacium  BZ  decufla- 

re  j  fed  omnes  extra  B  F  reflexos  ultra  B  cum  eo  convenirc, 

XI.  6.  Perfpicuum  eft  duorum  hujufmodi  quorumvis  adeafdem  p:     ^ 
axis  partes  incidentiura  (ut  ipforum  MNP,  QJIS)  rcfiexos(ut     *'    ^* 
G  N  K,  H  R  L,)  produftos  fe  prius  decuflare ,   quam  axem.    Nam, 

duais  CR,  CN,  efl  Cjc-Cv,  adeoque  CLc-°CK.  undenc- 
ceflario  re^tae  N  K,  R  L,  fe  decuflTabunt,  puta  ad  X, 

XII.  Hinc  ipfi  convexis  partibus  incidentiura  reflexi,  N  G,  R  H, 
antrorfum  procurrentes  divergunt  •  adeoque  nunquam  uno  plure» 
idem  oculicentrum  permeant.  undefpeculumconvcxnraunicamlon- 
ginqui  radiantis  imaginem  reddit. 

XIIL  7.  Notetur  autem  angulum  GXR  (velKXL)  aduoSus 
reflexis  comprehenfum  square  duplura  angulum  N  C  R  (  hoc  cft 
duplura  execflum  angHlorum  incidentix) .  Nam  ang.  K  X  L  ==  ang. 
A  LR  —  ang.  A  j(  N  =  1  ang.  AC  R  -=~  »  ang.  A  G  N  =  a  ang. 
NCR. 

XIV  4  Pro  Seq^cntibus  hujufmodi  Ltmma  proponemus  i  In  trian- 
guloquopiam  ABG  re^a  AD  bifeccs  angulum  B  AC.  dico  fore  -•-  ^ 
AB-t-ACc-zAD.  '*^      ' 

In  IfofceU  resdara  eft  .^in  alio  proinde  fit  A  C  c^  A  B .  centrd- 
que  A  per  Bducatur  circulus"&X^  Y  fecans  ipfam .  A  D  in  X,  &  A  C 
inY.  Subtenfa  BX  ducaturj  ipfeii^gue  AC  fecet  in  V  j  liatquc 
V  T  ad  A  D  parallela .  denuo  fubtenfa  ^T  conneftatur ,  Et  quoni- 
am  ang,  X  V  G  major  eft  angujo  X  Y  V^  v^  angulo  B  X  D^  ? d  ipfo 

H  BVT, 
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B  V  T,  patet  re£lam  V  T  angulam  X  V  C  fecare .  item  ob  angulum 
XYV  obtufum,  eft  XVcrX  Yz=BX.ergo  BVc-zBX  j  & 
V  T  c-  i  X  D .  Veriim  ang.  V  T  C  (major  ipfo  T  V  B ,  vel  ipfo 
D  X  B)  eft  obtufus  •  adeoque  V  C  [ir  V  T  j  itaquc  magis  Y  C  cr 
2  X  D  .  ergo  AB-i- A  YH-Y  Cc-2  AX-i- 2  XD.  hoc  eft 
AB-^-ACcz  AD:a.E.D. 

XV.  Qup  paralleli  radii  reftius  (vel  axi  propinquius)  incidunt , 
eo  reiiexorum  concurfus  ad  axem  fibi  viciniores  funt. 
p.     ^  Nempe  fumantur  utcunque  pares  arcus  N  R,  R  X ;  &  incidentium 

^^'  '^*  M  N,  Q  R,  V  X  reflexi  N  K,  R  L,  X  M  cum  axe  conveniant  punftis 
K,  L,  M ;  erit  M  L  cr  L  K .  Nam  connexae  C  N,  C  R,  C  X  reaae 
Z  Y  occuriant  pundis  v,  ?,  0 .  Eft  itaque  (juxta  Lemma  przecedens) 
C^-^Cvcr-iC?;  hoceft,CM-i-CKc-2CL.  quareCM 
._CLcr-CL  — CKj  hoceftMLcr-LK;  Q^E.D. 

XVL  Exhinc  patet  axi  propinquam  lucem  ab  hujufmodi  refie£lione 
raagis  magifque  conftipari  •  raaxime  circa  pundum  Z,  ubi  perpendi- 
cularis  ipiius  quafi  refiexus  terminatur .  unde  potiffima  conftat  ratio, 
'  quare  concavis  a  fpeculis  ad  folem  expofiti^  circa  pundum  Z  Ignu 
accenditur  ;  enimvero  condenfatior,  inque  fpacium  ardius  quafi  com- 
preffa  lux  validiorem  exerit  vim,  ac  cfficaciam. 

XVIL  Quinetiam  ex  his  confe£latur ,  longinqui  punfti  imaginem 
Fi^.  dS.  oculo  in  axe  conftituta  circa  puni^uiii  Z  confiftere.  Sir,  inquam, 
B  C  O  axis  Opticns  •  oculique  diameter  D  «/^  (in  plana  nempe  cir- 
culi  propofrti  fita)  hujus  autem  extrema  perraeent  reflexi  NKD, 
V  K  cT  (ad  incidentes  M  N  P,  ^ "  'sr  pertinentes) .  jam  abunde  raani- 
feftum  eft  imaginem  confpicuam  intra  K  Z  fpatium  verfari .  Nam 
akerius  cujafvis  hinc,  .velindecidentis  reflexus  (feuipfiusRS,  vel 
j  (t)  oculum  omnino  transgredietur,  adeoque  nihil  quicquam  ad  vifio- 
nem  ipfam,  vel  ad  ejus  quemcunque  modum  deterrainandum  conferet  - 
idautem  omne  merito  tribuetur  radioruniintra  peripheriam  N  Vin- 
cidentium  reflexis  5  qui  fcilicet  oculura  ingredientes  fuo  quifque  modQ 
vifum  aliquatenus  araciant  .  quoniam  tamen  ex  his,  qui  propiores 
axi  refitius  incidunt  ocuio ,  raagifquepoilent  idcirco-  necnoniidem 
propterea  faciliiis  ad  unum  in  ociilo  .punftum  recolh*g-untur< .  prae  c^t^^ 
risetiam  illi  catervatim  ingruunt ;  rationi  confonumeft  iftKic  praefer- 
tim imaginem confiftere ^  Mquidem  vehit  abeoplui-es,  ac efticaciftimi 
radii  videbuntur  emanare .    Subjicio,  propter  admodum  exiguam  pu- 

.;  pillae 
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pillDe  latitudinem,  f pfuni  fpatium  K  Z  non  ita  magnum  efle,  quin  inftar 
Pmtll  poilit  cenferi.  Quibus  expcnfis  luculente  conflare  videtur  pro- 
pofitum. 

XVIII.  Subdo  tantum,  fi  oculus  ufquam  intra  fpacium  Z  B  flatua.» 
tur,  vifionem  inde  confufam,  aut  nullam  evadere  •  quianerape  tun.c 
reflexi  prxcipui  (feu  re<5liflimi)  oculum  convergentes  appellent, 

XIX.  Ex  his  porro  facile  refelluntur ,  quae  de  imaginis  loco  pleni-^ 
que  traduntomnes  Optici;  cum  illis  noviffimus  H(?«(jr,  Fahn;  juxta 
quorum  doi^riaam  imago  a  pundo  refleciionis  tanto  diflat  intervalb^ 
quanto  punftum  radiansab  eodem  femovetur ;  ita  quidem  ut  Sol  ex  hu- 
jufmodi  refledione  confpicuus  ad  tantam,quantam  direde  fpe^latuSjdi- 
flantiam  (eorum  infiflendo  fententix  )  ^cbeat  apparere  .  quod  im» 
mane  quantum  experientiae  refragatur.  etenim  fiSoli  exponatur  S^e- 
cnlftm  R  B  f  (concavum,  autconvexum  )  ficut  ei  Sol  quafi  perpen- 
dicularicer  immineat,  oculufque  prope  axem  BC  conuituatur  ufpi- 
am .  fere  circa  pundum  Z,  arbitranie  fenfu,  luculenta  Solis  imaga  • 
fefe  prxbebit  oculo  confpiciendam ;  id  quod  juxta  ratiocinium  no- 
ftrum  neceflfario  debuit  evenire  .  verum  hic  crror  (in  Optica  capitalis, 
&  quo  non  ablegato  nulla  phaenomeni  cujufcunqueratio  verifimilis 
conftabit)  ubique  fe  objiciet  refutandum .  hic  itaque  pluribus  parco ; 
pergoque  verfus  oculum  extra  radiationis  axem  pofitum ;  poftquam 
vinicam  hanc  prxcedentibus  adnexam  obnfervationem  fubjecero. 

0 

XX.  Majoris  Sphaerx  portio  veheraentius  urit ;  ut  &  Obje^um 
vifibile  clarius  atque  diflinftius  reprsefentat ,  quam  rainoris  sequalem 
obtinens  latitudinem  portio. 

Super  eandem  nempe  fubtenfam  N  V  infiflant  imparium  circulo- 
rum  fegmentaN  B  V,  N  b  v ;  quorum  axis  A  D  ;  &  in  hoc  circulo- 
rum  centra  C,  c ;  conflatut  minoris  peripheriam  N  b  v  extra  majoris 
N  B  V  jacere ;  ita  majoris  centrum  G  infra  minoris  centrum  c  ex-  Fig.  6<)l 
iftere,  bifecentur  jam  Semidiametri  GB,  cbinZ,  Z;  ducanturque 
tangentes  B  T,  b  t  j  hifque  du^lae  G  N,  c  N  occurrant  pundlis  E,  e ; 
denuo  radiiP  N  axi  paralleli  fit  ad  peripheriam  N  B  V  reflcsus  N  K  « 
ad  ipfara  verb  N  b  v  fit  ejufdem  reflexus  N  k  .  liquidifiime  jara  patet 
quod  fit  N  e  cr*  N  E ;  hoc  eft  quod  dupla  z  k  major  fit  dupla  Z  K  | 
adeoque  fimpla  z  k  raajor  firapla  Z  K  .  majoris  itaque  Sphaerae  por- 
tio  flridiores  intra  terminos  illabentem  lucem  cogit ;  adedque  po- 
tentius  operatur ;  eademque  de  caufa  rera  obje^ara  illy.flriu9  atque 
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diftinflius  exhibet  obtuenti  .  quod  erat  propofitum  oftenderc .  Et 
hacG  quidem  ad  locum  imaginis  determinandum  attinentfa  pleraque 
propter  oculum  in  axe  fitum  fufFecerit  attigiffe ,  Supereft  utidem 
oculi  gratia  feciis  conflituti  pertentemus .  id  operis  fequenti  depu- 
tamus. 


L  E  CT.      VII. 


I. 


1D  nunc  agimus,  ut  ab  infinito  quoad  fenfum  intervallo  radiantfs 
punfti ,  e  refledione  circularera  ad  peripheriam  pera^fla  oriun- 
dae  imaginis,  oculi  refpedu  prxter  axem  fiti ,  locum  exquiramus . 
quocirca  primiim  ipfa  refta  linea  detcrminanda  venir ,  in  qualocus 
ille  verfatur ;  tumipfiflimum  priecifepunaumeflderignandura.  .  Jn 
primi  vero  propofiti  gratiam  hoc  froUema  confiei  deber* 

II.  Dato  circulo  refle<^ente  BNP  (cujus  ccntrumC)  rci^aque 
CB  pofitione  data^  defignandus  efl  huic  paralleius  radius,  cujusre- 
flexus  per  datum  tranfeat  pundum. 

IIL  Sidatumpun£lum  (puta  K)  in  ipfa  CBexif^at,  facilimepe- 
ragitur  negotium .  nam  fi  centro  K,  intervallo  K  C  defcribatur  circulus, 
ipfi  refleftenti  occurrens  inN ;  erit  K  N  reflexus  dudi  ad  C  B  paralle- 
li  •  prout  cx  amedidis  abunde  perfpicuura  efl. 

IV.  Si  datum  pun^lum  (puta  jam  X)  in  ipfa  refle£lentis  circumfe- 
rentia  verletur  ,•  arcus  trifeftione  ftatim  exhauritur  Prohlema,  Nam 
ducatur  XH  ad  BC  parallela  (quie  quidemipfa  uno  modoproble- 
mati  fatisfacii)  &  interceptus  arcus  X  H  fecetur  punftis  N  ,  P,  ut 
fintarcus  XN,  NP,  PH  arquales  inter  fe.  connei^anturque  reftae 
XN,  NP.  dico  fac^ura.  etenim  ducantnrCN,  XPj  &pateian- 
gulum  C  N  X  ipfi  C  N  P  af quari ;  adedque  foie  X  N  reflexum  ipfius 
P  N  .  quinetiam  ang».  N  P  X  icquatiir  angulo  H  X  P  ;  proindeque 
N  P  ipfi  X  H ,  hoc  efi  ipfi  B  C,  parallela  sfl .  itaque  fadum. 

V.  Veriim 
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V.  Verum  extracafiishos,  &  particulares  alios  (mihi  non  incog- 
nitos,  ^tmncei^aejs-iDevuTiii)  Problema  magu  {olidum  qR  .  infummo 
quippe  gradu  tale  j  quatuorque  fubinde  Solutiones  admittcns ;  perque 
lineani  evolyi  poteft  (  ut  alia  pleraque ,  iicuti  pridem  admorjtum 
nobis :)  libf  peculiarem ;  iilam  hoc  modo  quam  expeditiflime  per 
punfta  defcribendam  :  Per  datum  pundum  X  protendatur  indefinite 
refta  G  F  .  ad  datam  C  B  parallela  ;  connectaturque  refta  X  C  . 
&  fuper  hanc  ceu  diametrum  defcribatur  circulus  X 1  C I  .  tum  e 
pundo  C  prodeant  quotcunque  re^flx  circulum  X 1 C  fecances  pundis 
I,  reclamque  G  F  punftis  H  ;  &  adfumantui-  in  redis  C  H I  redix 

I  N  xquales  interceptis  I H  (ita  fcilicetut  punfta  1  reftasN  Hper-  Ffg.  72. 
petub  bifecent)  perque  punfta  quotvis  ejufmodi  N  tradu6ta  concipia- 
tur  linea^.  nimirum  haec  (qua  certe  nulla  Seftio  conica  faciliusdc- 
lineatur)  problematis  noftri  coniitrudioni  defervic ,  ejufque  liquido 
naturam  patefacit.  fiquidem  ejufce  cum.,dati  circuli  interfe.5tion;s 
N  (illae  vcrb  fubinde  quatuor  erunt ,  interdum  tres  (contaitwm  e- 
njminterfedionibusadnumero)  nonnunquam  SolummodQdux  ;  pro- 
ut  datus  circulus  raagnitudine  praeditus  eft  aliaac  alia  »  qux  ftri^tim 
adnoto  tantiim ,  animum  advcrtenti  manifefle  conftitura)  poflibiies 
quafque  Solutiones  exhibebunt  .  ducatur  enim  ab  ipfo  X  adejufmodl 
quamvis  interfedionem  N  reda  X  N  ;  &  per  N  tranfeat  M  P  ad  B  C 
paraliela  (veladGX)  connexaque  CN  circulum  XI C  fecetinJ, 
redamque  GX  in  H  •  item  jungatur  XI «  &,quoniam  e  defcriptae 
Tneae  natura  feu  conftrudione  eft  IH:=:  I N  ;  angulufque  C I X,  in 
Semicirculo  ^  rcwius  eli  ;  erit-  X  N  —  X  H ;  vel'  ang.  X  N  I  ;r=  ang. 
X  H I  „  atqui-  ang.  X  H  h^lterno  H  N  P  par  eft .  quapropter  anguli 
X  N  J  jt  H  N  P  pares  funt .  adeoque  re<5ta  N  X  iplius  N  P  reflexus 
crit.  quod  oportcbatfieri.  fic,  inquam,  enodari  poterat  id  Pro- 
blematJs,.  at  quoniam  (ut innuebam fupra j  Geoir^etr.irnm p.ilate  mi^ 
nns  [dfiHm  hfijafmodi  *Prob[emAtHm  inufitatd  [olutiones ;  aliter  id  . 
(  fatis  breviter  atque  perfpicue  )  dabimus  etfedum  hoc  faltcm  eo 
iaciens  Lemmaticum  Problema  prsmittentes, 

VI.  Dato  circulo  (cujus  pofitione  data  diameter  G  F)  &  punfto- 
C,in  ejufce  circumferentia  quoquedato;-  perihocre^aducatur,  cujus  • 
pars  diametro  circumfereniia^que  interje^a  ajquetur  data?  recise  Z. 

Id  .fic  exequimur,  Ccnineiftatur  reda  CF;  &  huic  perpen- 
dicularis  ducatur  redta  FVj  &  accipiatur  ad  ipfas  Z,  GF  tertfa 
proportionalis  P;  &  per  G  angulo  GFV  inferatur recta  RSpar 
ipfiP  (id  aucem  quomodo  prs-flandum,  edocuimus  fupra)  tumperC 

ducatur  , 
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dncatur  CHl.  ad  R  wS  parallela  5  erit  intercepta  H  L  (quod  requiri- 
tur)  srquaiis ipn  Z  .  Nam  conneiiatur  CGj  &  huic perpendicii- 
laris  ducatur  G  T  •  ad  C  F  proinde  parallela .  quia  ];xm  ang.  G  C  T 
—  CGR=FSR,  liquet  reaangula  trigona  C  G  T  ,  R  F  vS  affi- 
milari .  adeoque fore CT  CG::SR.SF.  item  (ob limiiitudinem 
triangulorum  CGH,  SFG)  efl  CG.GH::SF.FG.  erit igi- 
tur  cx  a-quo  C  T .  G  H  : :  S  R .  F  G .  (hoc  eft)  : :  F  G .  Z .  veriim 
eftCT.FG::CH.FH::HG.HL.permutand6queCT.HG 
s:FG.HL.  quare  FG.Z::FG.  HL.  liquet  igitur  HLipfiZ 
dat^  sequari :  Q^  E  .  F  . 

Plures  efle  cafus  pofTunt ;  ut  nempepun<^um  L  fit  intra  Semicircu- 

lum  G  C  F  (idque  pofitum  inter  puni^a  C,  G,  vcl  inter  ipfa  C,  F)  vei 

;p]a.  7-»  74,  in  altero  Semicirculo  GEF,  ukra  GF  fito  refpe6^u  punfti  C;  fed 

^  ha-c  una  conftruilio  fimul  ac  demonftratio  pariter  omnibus  convenit  ^ 

ut  pluribus  huc  non  fit  opus. 

VU.  Adnotetur  faltem  quoad  iflos  cafus ,  quod  ficuti  per  pun6ium 
G  (ut  antea  coramoftratura )  aliquando  quatuor  reftac  duci  poffunt 
datam  adrcquantes,  reitifque F  C,  F  V terminatae  •  binx  fcilicet  inter 

,  angulum  quo  pundum  G  continetur,  alter^c que  totidem  extraipfum; 

nonnunquam  vero  tres  folae ;  quum  data  recta  miniraa  continget  effe 
cunftarum,  quae  dido  pundum  G  coniinenti  angulo  polTunt  interferi ; 
fubinde  tantum  du^e  ,  quando  datatali  minimaEcedit;  ita  refpe£live 
Problema  jam  expofitura  plures  totidem  folutiones  accipit.    Sane 

;  q^^J^ajoreflhkdataZ,  eo  minor  evadet  intercepta  R  S ;  &:viciflim 

quominorRS,  eo major ipfa I Z ;  undefifuerit  RS  omniummini- 
ma,  qux  angulo  C  F  V  punftum  G  capienti  inferi  poflunt ,  etiam  H  L 
maxima  erit  e  C  prodeuntium  re«flarum ,  quie  inter  diametrum  G  F, 
&Sera.icirculum  GEF  comprehendi  poffunt.unde  Porifmatis  loco  patet, 
e  fupradi^lis,  quo  pafto  talis  maxima  duci  poffit ;  &  hoc  ipfum  Pro- 
blema  pcnitus  determinari .  quod  attendenti  non  obfcurum  innuiffe 
fatis  videtur.  jam  ad  principalis  qusefiti  refolutionem  accedimus ;  ita 
jam  brevitur  propofiti, 

F'g-733  74'      VIIL  Per  datum  punaum  X  re^^am  ducere,  cujus refiexus dat3C 
pofitione  red^e  B  C  fit  parallelus. 

Id  fic  efiflcitur.  Centro  X  per  C  defcribatur  circulus  G  L  F  C ; 
item  per  X  ducatur  G  F  ad  B  C  parallela ;  tum  ex  C  prjoiciatur 
reila,  cujus  fecundum  Lerama  mox  pra^cedens,  intercepta  pars  H  L 
aquetur  Semidiametro  reflewlentis  circuli ;   quae  &  illurafecet  in  N  - 

dufts 
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du&x  X  N  rcflexus  (puta  N  P)  ipfi  B  C  parallelus  erir.    Nam  con- 
nexisXCjXLj  quoniamCN  :=  HL;  &  CX=:  LX  ;  &  anguli . 
X  C  L,  X  L  C  pares  funt  j  erit  X  H  —  X  N .  quapropter  erit  N  P 
ad  X  H,  vel  B  C  parallelus :  CL  E .  F . 

IX.  Ex  hac  con{l:ru£lione ,  cum  prsmifli  lemmatisfolutionecolla- 
ta  dilucefcet  hujufmodi  non  ultra  quatuor  reflexos  per  idem  quodcun- 
que  punftum,  ceu  X,  tranfire  ■  quorum  duo  ad  unas  axis  partes  inci- 
dentibus ,  reliqui  ad  alteras  conveniunt .  adparebit  eiiam  fi  C  N 
major  fit ,  quam  uteipar  HL  refta  GF,  bemichrculoque  GEF 
intercipi  poflit ;  quod  ad  axis  partes ,  ad  quas  ipfum  X  ponitur ,  om-  ^. 
nino  nuUus  per  hoc  punftum  reflesus  meabit;  quinetiam  fi  CN  ^^*  75^° 
tanta  fit ,  ut  ei  par  una  tantum  ejufmodi  refta  pofiit  intercipi ,  quod 

unicus  per  ipfum  X  reflexus  iter  fufcipiet  .  tales,  inquam ,  expofiti 
probiematis  determinationes  hanc  conftru£lionem  haud  obfcure  fe- 
quuntur  ;  quas  certe  tu  raelius  uno  mentis  (haud  dormitantis)  i£lu 
perfpexeris ,  quaui  ego  pluribus  verbis  esplicaro. 

X.  Exhinc  itaque  denub  re£lam  (feure^las)  fatis  definivimus,  in 
qua  (^ei  in  quibus)  puniH  radiantis  Imago  ,  refpeftu  visus  utcunquc 
pofitionedatura  centrumhabentis,  confiftit.  ad  ejus  jam  prxcifiorem 
locum  inveftigandum  accingemur ;  in  iftarum  reita  quapiara  exiften- 
tem. 

XL -Huc  adnotetur  imprimis ,  quodfi  duorum  ad  cafdem  axispar- 
tes  incidentium  parallelorum  (NP,  RS)  reflexi  fint  N  ^,  Ko-; 
trit  arcus  N  R,-  vel  P  S  arcus  -^  ^  fubtriplus .  Concurrant  enim  difti 
reflexiinX;  <Sc  Conneftatur  refta  R  ^ .  &quoniam,  e  prxmonitis, 
angulus  NXR  dupius  eft  anguliarcui  N  R  ad centrum miiftentis ;  ^'E*  /^- 
erit  idem  angulus  NXRanguli  ISl -ar R quadruplus .  quapropter  erit 

ang.NXR ang.  N '=^  R  triplusanguli  N^^^R,  hoc  eftangulus 

X  R  ^  anguli  N  -ar  R  triplus .  unde  quoque  triplus  erit  arcus  «r  (t  ipfius 
NR:Q^.E.D. 

XIL  lifdera  ftantibus  dico  fore  RX  (obliquioris  reflexi  paftem  . 
incidentis  concursufque  punais  interceptam)  majorem  quadrante  to- 
^tittsreflexiRcr.     Namy  duais  fubtenfis  NR^  '^<^',  erit.i.3:-. 
arc.NR.'3ro-.'~3reaaN  R.  •^s-cr :  :RX.X^-^RX  .Xo-  (quia  • 
fciiicet  eft  X^^X^  .  igitur  eft  X ^^- minor  tripla  RXj  corapo» 

nendoque  minor  erit  R  a-  quadrupla  R  X  '•  Q^  E  .  D . 

XIll.  iitem  V 
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XIII.  Item,  dico  fore  NX  (  r^<flforis -itidem  reflei-d  concursus 
incidentiafque  pun(flis  interjcdtam  .  part^m  )  minorem  quarta  parte 
totius  N^.  Etenimfiat  ang.  HR^i=:  ang.  NbtR;  quapropter 
erit  H  R  =  H  ^. ;  adeJque  iHw  =  HR-r-H^c:-  R-^fC^N-s-. 
it^m  quoniam  ang.  RHM=:2  ang,  HR«r=:  ang.  XRH-  eft 
X  H  —  X  R  CT"  X  N  .  quumitaque  Cit  H  ^^  major  femifle  totiias  N  «r ; 
&  XH  major  femifle relidui  NHj  iiquet  totam  X*  raajorem  effe 
tripla  X  >J  5  feu  totam  N  fl»inajorem  qRq  quadrupla  N  X :  Q^  E .  D. 

XIV.  Hinc  perfpicuura  eft,  fi  fuerit  N  Z  reflexi  N  -»  quadrans , 
quod  nullus  aker  hujufmodi  reflexus  pundum  Z  perraeabit.  Etenim 
alterius  cujufvis  rcflexus  permeare  dicatur  j  erit  igitur ,  fi  obliquior 
is  iuerit ,  N  Z "^  ^  N  -w  j  fin  re^tior  flierit ,  erit  N  Z  cr- 1 N  «  (ni- 
rairura  €  proxirae  ctemonftratis  hsec-confequuntur)  qux  repugnant 
hypotheii. 

-XV.  Quinetiam  ipfi  N  «  propius  adjacentium  occurfus  pundlo  Zvi- 
cinjores  funt,  hinC  inde.  Secent .  inquam,radsorum  L  M,  R  S  reflexi 
L  f<c,  R  (T  ipfam  N  '=^  punais  Y,  X ;  iftac  quidera  (redtior)  in  Y ,  hic 
(obliqwior )  in  X  .  erit  Z  Y  ^  ZX .  Nam  conne.ftantur  R^, 
L  «• }  &  fiat  ang.  «  L  H  =  ang.  N  'j?  L ;  ducanturque  re^laE  R  H, 
R Y .  eftque  RHc"LHr=H«r|  adeoque  ang.  H <» R c-  ang. 
HR-zy  ;  &proindeang.NHR-^2  ang.  H-^R.  item  YRc-YL 
=  Y  H  ;  proindeque  rurfus  ang.  N  Y  R  "T3  2  ang.  Y  H  R .  quare 
multo  rainor  efl  ang.  N  Y  R  qnadruplo  N  «•  R  eft  autem  ang.  N  X  R 
quadruplus  anguH  N  «  R  j  igitur  ang.  N  X  R  c"  ang.  N  Y  R .  pona- 
tur  jara ,  fi  fieri  poteft,  pundura  X  ipfis  Y ,  Z  interjacere .  erit  igitur 
angulus  externus  N  Y  R  interno  N  X  R  raajor .  atqui  rainor  oftenfus 
cft .  qu2  repugnant .  itaque  potms  eft  Z  Y  "3  Z  X :  Q.-  E .  E)  • 

Ad  alteras  partes  haud  abiirailis  erit  difcurfus ;  parco  faftidiofac  re- 
petitioni.  || 

XVL  Hinc  obiter  patet  ad eafdcm  partes incidentium  reflexosfe^ 
priiis  (velut  ad  9)  quam  ipfum  N  «•  decnflare, 

XVIL  Quinimo  rurfus  hinc  conftat  ad  eafdcm  axis  partcs  plures 
^uobusin  uno  punfto  reflcxos  non  concurrcrc. 

XVlII.Demiim(utaliquando  tandem  dcftinatHm  attingamvis  fcopum) 

idiCtis 
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edi«^is  colligatnr  licet,  quod  oculo ,  cujus  Centrum  O  ufpiam  in 
ipfa  N-sponitiir,  circa  pundum  Z  (ipfam  N-^  pra-notato  modo 
quadrifecans)  radiantis  imago  confpicietur .  Sit  enim  pupilJcT  (prout 
antehac  aliquoties)  diameter  E  F ;  per  eujufce  terminos  tranfeant 
radiorum  L  M,  R  S  reflexi  L  E,  R  F  ;  quorum  ifte  fecet  ipfum  N^ln 
Y ,  hic  in  X  .  quoniam  igitur  radiorum  obliquiorum  ipfo  RS, 
rediorum  ipfo  L  M  nullus  oculum  inurabit ;  uti  fupra  non  femel  argu- 
mentati  fumus ,  intra  fpatium  X  Y  neccflario  confiftet  imago .  quineti-  Fig.  7  8e 
am  ciim  radiorum  arcui  LR  incidentium  quiprope  pundumZre- 
fleduntur  axi  N-»"  propius  adjacentes  perpendicularius  oculum  fe- 
riunt  j  idque  fpilliug  (ut  ex  analogia  par  eft  exiflimare ;  nec  enim 
id  operofius  aggrediar  demonftrare)  propter  aliquoties  expofitas 
caufas  ab  eo  videbuntur  obtutum  afficientes  radii  promanare ;  hoc  efl 
ad  ipfum  imago  confiflet .  Accedit  quod  ob  anguftiam  pupillse  fpa- 
dum  XY  fatis  modicum  exiflit  j  ut  punilimodum  vix  excedere  vi- 
deatur. 

XIX.  Subdo  ;  fi  datuatur  oculi  centftim  ufpiam  in  Z  N ;  ifque  ver- 
fus  partes  N  obvertatur;  objes^^um  confufius  apparere ;  quippecum 
reflexi  vifum  convergentes  appellant ;  vel  quoniam  imago  Z  tunc  pone 
vifum  confifliit. 

XX.  Hinc  a  fpcculo  Cavo  tantiim  una  reprxfentatur  Imago,faltem 
bene  diftinda .  Nam  in  duorum reflexorum  N  <»,  R  <r  concurfu X 
ftatuatur  oculi  centrum ;&fitRC  =  5Ro*j  unde  R 4 *-3 R X . 
itaque  fpeftabitur  qune  ad  ^  imago  ab  oculo  in  X  collocato,  verfufque 
partes  N  R  obverfo  ;  fed  tum  imago  Z  poft  oculum  confillit. 

XXL  Et  haecquidem  re3e  percepta,  ferioque  perpenfa  vix  addubi- 
to  quin  facile  fibi  fidem  conciliatura  fint ;  nihil  utfit  opus  adverfantia 
fifi  vetsrum  OpicorHm  decreta ,  feu  recsntiorHm  Commenta  flHribm 
csnvellere ;  quae  certe  cum  nulla  perfpicua  ratione  nituntur  5  tum  ab 
experientiaplerumquedifcordanto  Cactera  vero  fiqua  reftantadhoc 
arguraentum  fpee^antia  ftudio  veftro  commendabimus  eiicienda  j  mox 
ad  e  fenfibiliter  finita  diftantia  radiantis  pun^i  SjmpQmatA  fimiliter 
expioranda  animum  adjetol 
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I  /^llae  radiis  obveniunt  a  longinquo  pun£lo  manantibus,  ade- 
V^que  quafi  parallelis,  ex  refleftione  peripheriam  ad  ciraila- 
rera  peracta  j  ubinam  &  quoufque  vel  fibimet  ipfis  occurrunt ,  vel  ax- 
em  interfecant  j  quo  loco  radians  oculo  ubicunque  conftituto  reprx- 
fentant ,  in  poftremis  efi:  differtatum .  ad  pun6lum  jam  accedimus  ra- 
dios  ejiciens  fenfibiliter  divergentes .  Et  hujufmodi  quidem  punfto , 
quanquam  feu  in  obverfas  circuli  Convexas  partes  feu  ad  concavas 
radiet  communia  pleraque  fymptomata  conveniunt  j  tamen  communi 
fretus  Opticorum  exemplo,  firxfertimque  majoris  evidentix  causa, 
cafus  iflios  diflincle  profequeraur  j  illum  fufiiis  imprimis^hunc  aliquan- 
to  concifius .  ad  rem. 

II.  In  circuli  BNP  (cujus  centrum  C)  convexum  a  punf^oA 
quilibet  incidat  radius  A  N ,  iTque  refle^atur  in  N  G  •  patet  reflcx<- 
um  GN  produftumaxi  A C  occurfurura .  namduda  CNEpatet 
G  N  produaura  angulum  A  N  C  fecare  ;  nec  non  ideo  trianguli 
A  N  C  bafin  A  C  •  puta  in  K  •  quo  pofito. 

III.  Dico  fore  A  C .  A  N : :  K  C .  K  N .  Nam  ducatur  K  H  ad 
CNparallela.  eftigitnrang.KH  N  =  CNP  =  CNK  — NKH, 
hoc  etiam  e  fuperius  generatim  oftenfis  confei^atur .  adeoque  NH 
:=r  NK.  itaquecumfit  A  C  .  AN::KC.HN  .  eriietiam  AC. 
AN::KC.KN. 

IV.  Corollarii  loco  notetur  (  dufia  C  P  )  forc  N  H  =r  N  K  5 
&  triangula H N  K ,  N  C  P  affirailari .  vel  effe  H K . H  N : : N  P. 

GN. 

V.  Porro,  conflantibus  iifdera,  dico  fcre  AC  .  KC  ::  ACq 
—  ANq.  CNq.  Nam  eftNP.CN-i-AN.CN  =  HK» 
HN-hAN,CN  =  HKxAN  .HNxCN=:AN.HN 
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-hHK.CN.=  AC.KCH-AK.AC-AK.KC.vemmefl: 

NP.GN^- AN.CNr=NP  x  AN.CNq.  ergoencAK. 
KC::  NPxAN  .  CNq.  componenddque  AC.KC  ::  NP  p'„  ^,  . 
xAN-+-CNq.CNq.  cum  iit  igitur  NPxAN=rAPxAN  ^^&'/:^«^'^ 
--.ANq.&  APxAN  =  ACq  —  CNq;  adeoque  N  P 
xAN-l-CNq  =  ACq  —  CNq— ANq-HCNq;  =  ACq 
—  ANq.eritAC.KC::ACq  — ANq,CNq:QuodE.a 
C*r(;/i.  AK.KC::ANxNP.CNq. 

VI.  Etiam  hoc  Theorema  fubdemus :  Si  fiat  2  C  A  „  CN  : : 
CN.E.  &2CK.CN::CN.F;  6c  fumatur  C  a=  E -i- F  . 
erit  dufta  N  Q^ad  C  A  perpendicularis .  vel  reciprocc  ;  pofito  qnod 
fit  N  Q^ad  C  A  perpendicularis  ;  erit  C  Q^—  E  -H  F  .  j|  Nam  (i^ 
hoc  pofterius  oftendamus )  quoniam  efl:  2CA.CN::  GN.E. 
&CN.2GK::F.CN.  erit  ex  squo  perturbate  2  G  A .  2  C  K 
::F.E.velGA.CK::F.E.  componenddque  CA-hGK.GK 
s :  F  -t-  E .  E .  Porro  quoniam  eft  A  N  q-=:  A  C  q-h-C  N  q — 2  A  G 
X  C  Q ;  erit  2  A  C  x  C  Q^  GNq=AGq  —  ANq.  itaquC 
(juxta  praecedentem)  erit  zAGxCQ  —  CNq.CN  Q^:  A  C . 
CK.hoceft(obCNq  =  2AGxE)  zACxCQ  — 2AG 
?«E.2AGxE::AC.GK,  hoceft  C  Q^E.E  ::  AC.CK. 
vel  componendo  CQ^. E::AC-f-CK.CK  .  erat  autem  A G 
4-.CK.GK;:F^|-E.E.  ergoGQ— F-t- E:  QuodE.D. 

VII.  Ex  iftis  porro  deducetur ,  fi  dividatur  Semidiameter  B  C  in 

Z7ut  fit  A  C  .  A  B  : :  C  Z .  B  Z ;  punftum  Z  iimes  erit  citra  quera 

(refpeftu  centri  G)  nullus  hujufmodi  reflexus  axem  decuflabit.    Cu- 

jufvis,  inquam,  radii  A  N  efto  reflexus  G  N  .  axi  occurrens  in  K . 

dico  fore  G  K  c^C  Z.^Nam  ob  hy  pothefin  (  permutanddque)  eft  A  C , 

C  Z ; :  A  B .  B  Z .  igitur  (antecedentes ,  &  confequentes  copulan- 

do)    AC.CZ::AG-t-AB.CB.  quare  ( pofterioris  hujufce 

rationis utrumque  terminum in sequales AC  —  AB,  &BG ducen- 

do)  erit  AC  .  CZ:  :ACq-^  ABq.C  B  q.  eft  autem  ACq 

-^ABqc"ACq  — ANq;   adedqueACq  —  ABq.GBq. 

crACq  — ANq.CBq::AC.GK  (cmox oftenfis hoc)  qua- 

propter  erit  AC  .CZcAG.CK.  indcque  C  K  c-"C  Z:  Fig,  81,83. 
a.E.D.  '  -i  .  ^      ^ 

VIII.  Alitcr  hoc  idem  •  ut  quibufdam  fortaffe  videbitur ,  minus 
involntc :  per  N  ducatvir  V  T  circulum  contingens ,  &  quoniam  N  T 

l  %  bifecat 
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bifecat  angulum  A  N  K  .  erit  A  N .  N  K  : :  AT: .  T'K .  -a  A  B'. 
BK.  quare  BZ  .  AB-t-AN  ,  N  K-^8Z  .  AB -i- AB.  B  K 
(communera  adfcircendo  rationera  B  Z.  ad  A  B  )  .  eft  autero  B  Z . 
.  AB-hAN  .  NK  =  GZ.  AG-hAjC  .  GK-GZ  .GK  & 
BZ.AB-h-AB.BK  — BZ.BK.ergoGZ.GK-3BZ.BK. 
permutandoqnc  G  Z ,  B  Z  "^  G  K .  B  K .  quin  6c  componendo  C  B . 
B  Z  -:3..G  B .  B  K  .  idcoque  B  Z  c"  B  K  •  quare  pundium  Z  centro 
propinqnius  eft,  quam  ipfum  K :  Q^  E  ..  D  . 

C  oroiL.  Hinc  ii  punfta  Z ,  t,  fuerint  limites  pun£lorum  radiantium 
A,  et  (quorum  A  fit  a  fpecalo  remotius ,  quam  «-)  erit  G  Z "d  G  C • 
N am  eft  B  G  .  A  B  "^  B  G, «  B  .  adeoque  compofite  A  G  .  A  B  -=3 
aC.AB.hoc  eftCZ.BZ-^Gi^.B^.  quare  componendo 
BC,  BZ--3BG.BC.&mdeBZcr-BC« 

» 

I;X."  Porro,  Gonfevtatur  e,  praemiffis ,  quod  fi  duorura  quorumvis 
ificidentium  AN,  AR  reflexi  GN,  H R  axem  interfecent punilis 
K,  L  ;  erit  G  L,  G  K : ;  A  C  q  —  A  N  q  .  A  G  q  —  A  R  q .  II  Nam 
quoniam  eft  A  G .  GK : :  A  G  q  — 'A  N  q  .  G  B q  .  itemque  GL  . 
^G::GBq.AGq— ARq.  erit  es  aequo  perturbate  G  L . 
CK::AGq— ANq.AGq  — ARq. 

X.  Simili  plane  difcurfu ,  £\  fuerit  AC  .  AB  ::  CZ  .  ZB  ^ 
erit  GZ.GK::AGq-ANq.  ACq-ABq.&.CL.CZ;: 
AGq-ARq.ACqr-ABq. 

XL  Hific.  perfpicuum  eft:  obliquioris  reflexi  concurfum  acentro 
magis  elongari  quam  redlioris  j  quod  nempe  fit  C  L  cr~  G  K .  Cum 
enimfit  A  Gq  — AN  qc- ACq  — ARqj  eritCLcr-CK. 

XIL  Hinc  neceflario  duo  quiiibet  ad  eafdem  axis  partes  incidencium 
refiexi  (quales  N  K,  R  L)  fefe  prius  quam  axem  interfecabunt,  puta- 
ad  X .  quo  pofitOo . 

XJIL  Adnptari poteft  angulum G X H  vei  KXL  (a  reflexis  oc- 
currentibus  inclufum)xquari  angulo  NCRimacumditferentiaangu- 
iorum  incidenti3e-vel,duplo  angulo  NGR-una  cum' ang..^  AR.||Ecenira 
Pig.  850  ang,  KXL— ang.  ALR-AKN=:  ang.  ACR  t-CRL— :  ang-. 
ACN^^GNK=:  ang.  AGR  —  AGK  -i-:  ang  GRL-- 
C  N  K  =  ang  N  C  R  -t- :  ang  G  R  S  ^  G  N  P .  II  cSLinetiam.ang. 
eRS—  GNP  -  ang.  RCA-t-GAR-  :  ang.  NGA-h- 

GAN 
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C  A  N  ==  ang.  N  C  RM-N  A  R  .  itaque  rurfiis  ang.  K  X L  = 
1  ang.  N  C  R  -+-  ang.  N  A  R  .  liquent  igicur  quae  propolita  funt ; 
in  ufom  (fi  forte)  fequentium  .  pro  quibus  itidcm  hxc  proponenda 
funt. 

XIV.  Etiam  palam  efl  e  di<^is  ipfos  reflexos  GN,  HRdirefte  Fig.  83, 
procurrentes  a  fe  divergere  ;  adeoque  duntaxat  unum  hujufmodi  re- 
liexum  oculi  centrum  trawfire  ^  confequenter  &  pundi  A  tantum  u« 

nam  a  convexo  fpeculo  imaginera  exhiberi. 

XV.  Lemm^stU  i.  vSint  quscunque  triaquanta  A,  P^C;  primd- 
que  iit  A .  B  cr*  B .  C ;  dico  fore  A  -+-  C  cr"  2  B .  ponatur  enim 
iore  A .  B  ; :  B  .  E  .  erit  ergo  A  -h  E  c~  2  B  .  quinetiam  erit  ergo 
B .  E  c-  B .  C  adeo'que  C  c-  E .  ergo  magis  A  -i-  C  cr"  2  B. 

2.  bk  (iifdem  adhibitis  quantis)  fecundo  A-HC-n2  B.  dico 
fore  A  .  B  -n  o  .  C .  nam  five  dicatur  efle  A  ,  B  : :  B  .  C .  vel  A .  B 
£:.--  B  .  C ,  fequetur  utrobique  fore  A  -i-  C  cr~  2  B  •  contra  hy pothe- 
lin .  itaque  potius  eft  A  .  B  "3  B .  C . 

XVI.  Etiarn  hoc  adjungo .    Si  duo  fumantuf  ad  eafdem  axi  partes  jjg  g  .:^ 
(circulique  convexa  parte  comprehenfi)  fibimet  aequales  arcus  N  R , 

KX;  &  ducantur  reaae  AN,  AR,  AX;  erit  ANq-^- AXq 
c-2ARq. 

NamducanturCN,  CR^  CX;  &demittanturad  ACperpen- 
diculares  NE,  RF,  XG;  finr  item  NP,  RQadACparaiielse 
ducanturque  fubtenfae  N  R,  RX.  |  &  quoniam  ang.  RXa^ 
ang.  NR'P;  patet  efle  RX  .  RQj^NR.NP;  adedque  ciun 
R X  —  N R 1  erit-R Qc-  N  P, ;  hoc efl  F  G  c"  E F  .  ergd  2  C  F 
cr-CE^-.CG;  unde4  ACx  CFc-^ACxCE^-zACx 
CGatquieflANq- ACqM^CNq  — 2  ACxCE.&AXq 

—  A  C  q-h  CN3q-2ACxCG.&2ARq—  2ACq-l-. 
^CNq—  4  ACxCF.ergoANq4-.AX  qc-2  ARq.  _ 

Addo  ,  fequentium  gratii ,  ii  punaura  Afumauur  ad  alteras  (infra 
centrum)  partes ;  &  reliquafimiliter  apparentur  ;  fore  eontra,  tunn 
A  N  q4-  A  X  q -T3  2  A  R  q  .  nam  in  eo  cafu  efl:  n  N  q  4-  A  X  q 

—  2ACq-|-  iCNq-l-iACxCEH-^ACx  CG.  &  ' 
aA  Rq  =  2  A  C  q  -i-  2  C  N  q  -t~  4  A  C  X  C  F  .  unde  liquet  pro- 
pofitum. 

XVII.  .Sint  jaai  ad  eafdem  asis  partes  duo.  quilibet  xquales  arcus 

NR,   . 
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N  K,  R  X  •  8c  incidentinm  A  N,  A  R,  A  X  reflexi  G  N .  H  R  IX 
axi  occurranE  produai  punftis  K,  L,  M.  erir  inEervallum  MLab 
obliquiorum  occurlibus  conclufum  majus  ipfo  L  K  reaiorum  occuril- 
busintercepto. 

Namquoniameft  ANqH-^AXqcr-^ARq  ,  eric  lACq 
_ANq  — AXq-r32  ACq  —  2ARq  .  adeoque  ACq.-: 

-^AXq.ACq~ARq-aACq--ARq.ACq— ANq. 
hocefl:    e  pra.rnonftratis,  GL  .  CM-nCK  .  CL^^^vel  inveric 
C  M.CLc-CL.CK.  quapropter erit C M -4- C K  C-2CL 
&  ideo   CM  -=CLc=  GL^^CKhoc  eft  ML  c^Lk' 

Xvm.  Hinc  conflat ,  et jam  in  hac  hypotheli ,  reaius  incidentem 
lucem  a  reHcaione  magis  infpifTari .  feu  fpatio  verfus  liraitem  Z  ardi- 
oreconftrmgr,  *-rtiwu 

f  ^^^'a?^'''  ^\^''  clemuni  omnibus  conigitur,  fi  ufpiam  fnaxe 
(velutadO)  conftituaturocuh  centrum,  quod  punftum  A  neceffa- 
no  circa  limitem  Z  apparebit .  Etenim  (prorfus  ut  in  prxcedente 
euoadradiosab  mfinite  diffito  pun^o  manantes  hypothefi  )  abaxis 
illi  punao  adjacente  parte  radii  cum  copiofiores ,  tum  axi  viciniores . 
ocuoque  reaiores  ,  efteacia  proinde  pr^polJentes ,  nec  non  qul 
lacihusre-adunentur,  provenire  videntur.  qux  nempe  cunfta  firnul 
ae  emergentem  propofiti  confequentiam  abunde,  puto,  dedimus 
enucleata.  buccedit  ut  hac  parte  defunfti  pro  vifu  extra  radiationis 
axem  cohocato  Kidemimaginisfedem  definiaraus  .  veruntamen  hxc 
qiianquam  haud  ita  quantitate  multa  ,  pro  rei  taraen  obfcuritace  for! 
taflismmiavidebuntur  .itaquejam  opportunuraauEumodefifterc 
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I.  /^Ualiter  in  obverfum  Speculi  circularis  convexum  finite  di- 
V^ans  pun£lum  radiat ,  &  ubi  loci  adparet  oculo  in  refta  con- 
fiituto  per  ipfum  radians  Sc  fpeculi  centrum  trajeilapoHremo  con- 
nifi  demonftrare;  nunc  idem  quoad  afpe£lum  alias  ubicunque  fitum 
aggredimur  expifcari .  quo  primum  attinet  ut  re^flam  inveftigemus , . 
in  qua  confiftet  Imago  j  tum  ut  pundum  ejus  in  ifta  redla  prxcifum 
determinemus .  &  primo  quidera  negotio  fatisfa£lum  erit  hujufmodi 
Prolp'ewa  conficiendo  j  quod  (fequentium  quoque  gratia)  genera- 
dm  proponimus. 

II.  Datocircnlo  rejleUente  (cujuscentrumC)  ctatifqne  hlnupun" 
Uis  5  6ib  horHm  um  re5ia  ducatur ,  cnjm  refiexm  fer  (iltertim  trm" 
feat, 

1.  Si  data  punfta  (puta  A,  X)  fint  arabo  incirculi  peripheria,  Fig.  86"=. 
raanifeftum eft bifefto  arcu  A  X  in  N,  connexifque  fubtenfis  N  A, 

N  X,  reclas  N  A,  N  X  fibi  rautuo  reflexas  fore  j    feu ,  jundla  C  N^ 
angulum  C  N  X  angulo  C  N  AsEquari. 

2.  Etiam  fidatorumunum  (X)  incircumferentiaponatur  »  liquet,  Fig^S/, 
connexis  A  X,  C  X,  faftoque  angulo  C  X  H  n:  C  X  A ,  fore  X  A  j 

X  H  akerum  akerius  reflexum. 

5.  Item  fi  ^atapunfta  (A,  X)  xqualiter  acentro  diftent ;  con-  pj^^  gg 
nexis  re<flis  A  C  ,  X  C,  bifeftoque  angulo  X  C  A  a  re£la  C  N  circu- 
lum  reflei\entem  interfecante  ad  N  .  perfpicuum  eft  conjun^las  reclas 
AN,  X  N,  invicem  in  fe  refle(R:i  •  vel  angulum  C  N  X  ipfi  C  N  A 
sequari. 

III.  4.  Sipunaa  data  (piitajaraA,K)  ambo  exiftiant  in  refta  per 
refledemis  centrum  tranfeunte  (nempe  A  B  K  C.) 

I .  Fiat  C  K  .  A  C  : :  C  B .  T  .  ac  inter  C  B,  &  T  fit  proportione  Fig.  S> 
mcdiaV  (undeCBq  .  Vq: :  C  B  .T  :  :CK.AC)  .tumcentroA, 
intervallo  V  ::  A  ,C  q  —  Vq  .  defcribatur  circulus  refleaenrem 
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fecans  in  N  •  Sc  per  N  ducatur- KN  G  ;"'  harc  ipfius  AN  reflexa 
eric. 

Nam  ob  A  N  q  —  A  C  q  —  V  q  .  erit  V  q  =r  A  C  q  —  A  Nq . 
^Jg'^9'        .  ade6que  C  B^q  .  ACq  —  ANq  :_:  (  C  B  q  .  Vq  :  :  )  C  K  .  A  C. 
quod  ,  e  pracmonflratis ,  refledioni  proprium  eft  .  ergo  liquet  pro- 
politum. 

2 .  Ita  quidmi  in  hoc  cafu  j  at  fi  pundum  A  ponatur  alias,  ut  fit 
AC  "^  AN  ;  reliquis  ftantibuSj  Sumendura  erit  intervailum  AN 
r±V  :  A  C  q  M-  V  q  ;  ut  fit  A  N  q  —  A  C  q  =  V  q  .  ut  pofthac 
,  conflabit ,  ubi  de  concavis  agemus .  Aliter  hoc  idom .  Fiat  2  C  K  . 
CB::CB.E.&2  CA.CB  -.:  CB.  E.  fumaturque  C  Q^  E 
'f-  F.  o:  dulta  Q.N  ad  A C  perpendicularis  circulum  fecet  in  N  . 
connexx  AN,  KN  akera  alterius  reflexa  erit  .  hoc  efupradidis 
liquido-confevitatur .  At  fifoerit  A  N-c~AC  ;  tum  accipi  debet 
C  0=:  F  —  E  ;  &  (reliquis  nihil  imrautatisj  uti  poftraodiira  appa- 
rebit)   failuraerit. 

IV.  Intra  cafus  hos  ProUema^  ceu  videtisj  facile  conftruitur  5 
afl:illos;  alioique  fpeciales ,  fiquifunt,  excipiendo,  generaliter  con- 
ceptum  omnino  Solidum  efi ,  &  certe  ^ua-a-J^i^vov  i  vix  ut  aliud  a 
Geometris  ha6\enus  attentatum  difficilius  reperiatur  .  Et  primo  qui- 
dem  per  lineam  extrui^»  expiicarique  poterit  fibi  peculiarera,  hoc  vel 
^adfiraili  modo  defcribendam. 

Connexa  C  A  ,  fuper  diametrum  C  A  defcribatur  circuius  A  I C  5 
item  feraidiametro  C  A  defcribatur  alter  circuius  A  H  G  .  tum  a  C 
educantur  reiljc  quotvis  C I  circulum  A  I C  fecantes  punilis  I ;  &  per 
A,  I  du6lae  redac  circulum  A  H  G  fecent  puni^is  H  ;  demum  per  H, 
f  ig.  cq]  &  X  ttdix  ducanrur  ipfas  C I  decuflantes  puni^is  N  .  per  hujufmodi 
pun5la  quaevis  defignabilia  tranfibit  iinea ,  ProbUmmtu  expohti  fo- 
lutioni  accomraodata.  Sit  enira  ejus,  ac  reflec^entis  circuli  quacvis 
interfei^io  N  (qualiumcerteprorefleilentis  circuli  raagnitudine  fub- 
inde  quatuor,  aliquando  tres,  modo  bin.-e  tantum  erunt)  &  conneda- 
tur  A  N  .  Et  quoniam  angulus  C  I  A  in  Semicircuio  rei^us  eft ,  erit 
redia  A  H  bife*3a  in  I .  adeo'q ue trfangula  A  N I,  H  N I  fibimet  aequa- 
iia  prorfus  &  aequiangala  eruntj  &  fpeciatim  ang.  INa  r=  ang. 
I N  X .  unde  patet  propofitum. 

V,  Verum  quoniam  (ut  pridem  adraonitum)  hujufraodi  conflruiVi- 
oneSj  etfi  longe  faciiiores  iis  quae  pcr  vulgb  receptas  lincas  peraguntur, 
&  Prolp/emat^,  naturaro  magis  in  propatulo  coilocantes  a  Geomecrts 

nihilo- 
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'■nihilominus  gravatim  admictiintur ;  iM  tantummodo  raptim  infinua- 
ta ,  fubne<^^mus  aliam  ab  illorum  guflu  non  abhorrentem ;  illam 
nempe  (quar.do  fcilicet  haud  alia  meliorut  varias  pertentans  analyfes 
&  hoc  in  alia  complura  Problem^ta  transformans  exiftimari  poilum , 
facile  poilit  e>;cogirari ;  quum  &  oper.T  meaefatis  alioquinexcrci- 
lat^enonnunquam  videatur  parcendum)  quam  olim  Alhiiz,enii4  Arahs 
fcriptis  commendavit .  ab  horribili  tamen  illa  prolixirate  fimul  ac 
obfcuritate  ;  neque  non  ab  incondita  fermonis  barbarie  nonnihil  re-» 
purgatam  .  quorfura  hoc  pr^mittimus  Limmductim  Frobkma» 


r.  Trianguli D  P N  angulus  ad  P re£lus  fit  j  3c in  hujus  uno  cru-  pjV,  ^^^ 
N  adfignetur  pun.^Uim  F  ;  per  F  re^^a  ducenda  eft ,  qux  reli- 


VI. 
re  P 

quumlatusDP  (protra^am  nempe)  ac  hypotenufam  DNltafecet, 
ut  ab  illis  intcrcepta  ad  fegmentum  hypotenufa:  lateri  primo  conterrai- 
num  datam  obtineat  proportionem  R  ad  S. 

Hoc  ita  peragatur  licet .  Ducatur  F  H  ad  P  D  parallela  .  &  Dia- 
metro  H  N  defcribatur  Circulus  H  F  N  (is  nempe  per  F  tranfibit,  ob 
angulura  H  F  N  redum)  tum  conneftatur  D  F  ;  &  fiat  angulus 
F  H  I  —  ang .  F  D  N .  fit  etiam  R ,  S  : :  D  F .  T .  &  h  punfto  I  duca- 
tur  reda  I L  K  diametrum  H  N  interfecans  ad  L,  &  circulo  occurrens 
in  K  ,  ita  quidem  ut  fit  intercepta  L  K  :=  T  (hoc  autem  quomodo 
prarftetur  in  fuperioribus  oftenfum)  denuo  per  punda  KF  trajiciatuc 
re^la  C  F,  ipfam  DP  fecansin  X.  Dico  fa^lum ,  vei  ipfe  CX  . 
C  N :  :  R .  S .  connet^atur  enim  refta  N  K .  &  quoniam  ang.  F  K I 
(vel  FKI)  -=FDN,  erit  triangulum  F  D  C  llmjle  triangulo  C'""/''.^. 
LKCj  acindeFD.DC::KL.CK.  itemob  ang.FKN  =  ang. 
F  H  N  r=  an^.  X  D  C  ^  erunt  triangula  X  D  C ,  N  K  C  fibi  quoquc 
rimilia^  promdeque  DC.CX::CK.GN  .  quapropter  erit  es 
leqnali  FD  .  CX::KL.CN.  vel  pcrmutando  FD.  CK::  CX. 
CN  i  hoc  eft  FD.T  (vel  R .  S)  ::CX.CN;  quod  faciendum 
erat. 

Advertendum  efl  autem ,  quod  datum  pun£lum  F  in  re^la  P  N 
indefinite  protenfa  varie  ftatui  potefi:  •  vel  nimirum  inter  punftaP, 
N  j  vel  extra  illa  partes  ad  alterutras  .  item  quod  in  ifiorum  cafuum 
rmgulo  quoque  redla  I  K  (conditione  gaudens  pra^ftituta)  plurifa- 
f iam  duci  poteft ;  ut  antehac  inculcatum  ;  unde  plures  craer^ent  folu- 
tiones .  at  quoad  omnes  cafus  perfimilis  erit  conftruclio ,-  nec  fere  ^i- 
¥erfa  demouftratio .  quare  cur  plura  ? 

VIII.  PrQponatur  jam  circulus  refleaens  (is  qui  prx  oculis  ^  cujus 

K  cen- 


i6  B  E  c  T.    IX. 

cemrum  C)  dataque  fint  duo  punaa  A,  X  5  reperiendum  eft  m 
circunuferentia  punaum  aliquod ;  a  quo  dua^  ad  AjX  reftar jaltcra  fit 
alterius  refiexa.  (|     lioc  ita  perficimus : 

Fig-  P2 j  93.      Conjungantur  rea.x  A  G,.X  C  ;  &  fiat  (feorfim)  ang .  /  —  ^  ang» 
A  C  X .  &  in  ^-^  crurc  anguli  /  fumpto  libere  punfto  -»  ducatur  «  V 
ad  ^  <^  perpendicuiaris  alterum  crus  fccans  in  V  j  &  in  V  <!»  protrafta . 
capixtur  «y— -ffV  5 .  tumdividatur  ^V  in  <p,ut  iiiy^  .  ^  V : :  XG  .CA- 

.Xw».  /r/9ffi.     perque  punsf^um  ^  trajiciatur  ^i  fic  ut  fit  «^  .  kV  : :  CX .  CN  .  denique 
fiat  angulus  X  C  N  .Tqualis  angulo  %  «■  v ;  erit  pundum  N  quale  defi- 
deramus.    Nam  ducantur  X  N  ,   ^  v  .  6c-  fiat  ang .  C  N  G  =  ang. 
X  vy  .  adfumaturque  P  G  =  P  N  ;  5c  connedatur  X  G .  liquet  jam 
trangula  X  C  N ,  ^  ^  »  v  fimilia  fore ;  nec  non  ipfa  C  N  F  ,  »  v  <? ; 
&  ipfa  X  P  F,  5  w  P  i  ipsaque  demiim  X  F  N,  ^f  v  afljmikri .  quare 
PF.XFr^^^.e-^.&XF.FN::^^.?^.  &  ex  arquo  PF. 
F  N  : :  "^  f  .  *  V .  6f  antecedentes  duplando  ^PF.FN::!'»^.?»^. 
componcndo'que  zPFh-FN.FN::^'»?-*-*?^.^^.  hoceft' 
GF,FN::>?>,^V  (hoce/l)  :  :XC.G  A .  ducatur  jara  NL  ad'- 
XG  parallela  •  qnare  eft  ang .  l.  N  G  =  ang.  G  m  ang .  X  N  G ; 
<&:XG(XN)  .  NL::GF.FN::XC.CA.  porro  fiat  ang. 
L  N  H  —  ang .  X  C  A  •  &  H  N  protrafta  ipfi  C  A  occurrat  in  M ; 
eflque  propterea  triangulum  H  N  L  fimiie  triangulo  H  G  M  j  idcir- 
coque HC.CM::HN.NL.   ducatur  denuo  tangens  N Q j  eft- 
que  tum  ang .  PN  Ci=:  rea  —  C  N P  =  rea  —  »  V-ar  =:  ang,.. 
J'  — iXCA.  vel  2  ang  .PNCi=:  ang  XCA=  angLNH. 
verum erat prius  2  ang.XNF  —  ang.XNL.  ergo  2  ang  XNF 
»— 2  angP  N  Q^  angXNL  — ang.  LN  H.  hoc  eft  2  ang  X  N  Q^ 
=  ang .  X  N  H .  crgo  tangcns  N  Qbifecatangulum  X  N  H ;  indeque 
confeftatur  fore  reftam  H  M  ipfius  X  N  refieuam ;  ac  idcb  efle  X  C . 
HC::XN.HN.atquifuit  prius  HC.CM::HN.NL  quare - 
jam  erit  ex  jcqup  X  C .  C  M : :  X:N  .  N  L  .(hoc  eft  etiam  c  praemof> 
ftratis)  : :  X  C  .  C  A .  unde  C  M  =  C  A .  quapropter  H  M,  ipfius 
XN  reflexa  tranfit  pcr  A  :  Quod  propofitnm  crat  cfficere.  || 

VlIL^Hujufce  7rMer»ati4  ita  generalius  propofiti  varii  quidem 
cafus  funt  (etenira  vel  data  punfta  jacent  ambo  extra  circuliimre- 
fleftentem  ;  velutrumquepofitum.cftintra  circulum;  velunumintra 
Jaeet,  ^alterum  extra  •  quinetiam  in  horum  cafuum  unoquoque  pluries 
conficitur  negotiumj  aft  ubique  nonabfimiliseritconftruaio  ^  fanc 
jumiuseflem  ;  meamque  pariter  ac  veflram  patientiam  macerarem 
wnnes  intricati  ProUematk  nodo5€Volvenda;  fuffecerit  ejurce  fpeci^ . 
mcn  aliquod  protuIifTe.  '  ~     "  IX>  Adiiotz- . 
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IX  Adnotabimus  tantiim  quod  ex  VrohUmAtU  hujufce  natura  con- 
ilrudioneque  propofita  fatis  attendenti  conftabit  (utique  ficut  in  Uj- 
;potheJi^Hi  antchac  trai^atis  uberius  eft  declaratum  )  duorum  tantum 
id.eafdem  axispartes  incidentiumreflexosad  unum  fefe  punftura  dC" 
cuflarc .  nam  aliorum  unius  (qui  fubinde  poteft  dari)  vel  altcrius  rc- 
flcxi  per  ejufraodi  punftum  tranfcuntes  ad  alteris  pariibus  incidcntes 
pcrtinebunt.  [1  Ex  his  quadantenus  elucefcit  datis  pundli  radiantis , 
oculiquc  poliiione  dcfignari  potefl  linca  qusevis,  in  quadiitipunfti 
ipccie*  apparebit ;  incumbit  proxime  pundum  in  ca  praccifum  detcr» 
niinarc ,  ad  quo  cadera  confiftit .  co  fpec^at  hoc  Thcorematione 

X.  Ab  codcm  quocunquc  punfto  A  mmantcs  d*o  radii  A  N,  A  R  fig.  pf^  pfl 
In  circwli  reflcilentis  pcripheria  practer  illum  arcum  N  R  (qui  inci- 

dentisE  punftis  interjacent)  intcrcipiant  arcum  PS;  corumverore- 
flexi  intcrcipianc  arcuia  «^•■j  eritarcus'»»-  xquaiis  Suramar  vel  difFe- 
rcntix  dupli  arcus  N  R,  6c  arcus  P  S .  Nam  ( i )  in  prima  figur*  • 
cfl:  PSH-SR-f-RN=:PN=N«=:«r"+-rR  — RNj  cr- 
go ,  jparcs  hinc  inde  S  R,  &  *■  R  fubducendo  j  eric  P  S  -+-  R  tV  = 
^f  —  rN  .  proindcque  ¥S-f- zR^  —'^^.  (i^.in  altcra  figura  ; 
critPS-l-SR— RN=:PNr=N«  =  RNH-Ry  — <r«.qua- 
xc  rurfus  xqualea  aufcrcndo  S  R,  R  cr  raancbit  P  S  —  R  N  =  R  N 
—  cr «  undc  tranfponendo  erit  ^-^r^iRN  —  PS, 

XI.  Etiara  hoc  Lemmation  adfcribcmi^s :  Bifecetur  rcfta  N  P  in  E  •  Fig.  94* 

PA±:N  A 
&  ubivis  lumatur  pun6tum  A  •  erit  E  A  = ^ '    Nara 

^A       PN^-   AVT      PNt:2AM      PA±:An\ 
£A  m 1;  A  N  —      ■  — 

2  Z  2 

XIL  Exhine,  lit  propofitum -citius  attingaraus ,  Suppofito  radi6s  Fig.  pfip^* 
AN,AR  (quoadcafum  praefcntcm)  fibi  quam  proximos  incidcrc , 
punftum  deflgnabimus  ad  quod  ipforura  rcflcxi  N  «-,  R  r  concurrunt . 
dicimus  miquc  fi  difti  reflexi  concurrant  ad  Z  ;  bife<t^is  fubtenfis  N  P, 
N  «  in  E,  &  F  i  forc  FZ,ZN::EA.NA.||  Nam  c[uoniara 
arcus  N  R,  P  S  cx  hypothcfi  funt  indefinite  parvi  (feu  minimi)  fc  ha- 
bcbunt  ut  fuae  fubcenfae ;  nec  non  idem  de  arcubus  N  R,-»  9  dici  poceft . 
igicnrarc.PS.RN:;PS.RN  %-.  PA  .  RA.  (hoc  eft  ob  RA, 
N  A  nihil,  cx  cadem  hypothcfi ,  differcntes)  : :  P  A .  N  A .  ergo, 
biscoinponcndo,  erit  PS-^-?  RN.RN::  PA^ji  NA.N  A. 

K  a  hoc 
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hoc  efl "-  '!7 , RN  : :  P  A  -5-  2  N  A  .  N  A..  efl  autcm  arc  (rtr.  li  ^ 
::  fubtenfa  '^'«^.RN  :  :^Z..ZR:.:  ^Z.  Z  N  .  ergo  -srZ.ZN:: 
PA-i-2  N A .  N A .  &,  coinj.onendo  ^N  .  ZN  : :  PA  h-  :?  N A .  N  A 

P  A  -+-  q  N  A 
&  antecedtntes  fubduplardo  F  N  .  Z.  N  : :    :; .  N  A .  de^ 

PA-i-N-A 
nique  dividendo  F  Z,  Z.N  : .: •  N  A .  eft  autera  E  A  = 

P,^^^  ^,  crgb  tandem  eft  F  Z  Z  N : :  E  A.  N  A  :  Q^E.D.^ 


Xllh'  Hinc  colltgitur  pun^ftum  Z  efle  locum  ipfiflimum,  circa  quem 
pundi  Z  iraago  couGflit ;  oculi  refpedu  in  reflexo  G  N  «^  conftituti, 
Fig.  p^,  ^6,  tanquam  ad  O  .  etenim  fuperiiis  nec  femel  argumentis ,  ut  mihi  vide- 
tur ,  admodum  luculentis  adfirraatum  efl  (ut  jam  ad  inftar  regulae 
iegilve  ratum,  fixumque  cenferi  qucat)  iflhic  imaginem  verfari ,  ubi 
propiorum  incidenti  principali  (hoc  efl:  ei  cujus  reflexus  oculi  centrum 
tianfiens  axis  Optici  vicem  fubit)  radiorum  reflexi  principalem  illum. 
reflexum  interfccant  j  itaque  circa  Z  in  hoc  cafu  verfatur. 

XIV.  Et  hoc  argumentationc  coUegi,  non  illa  quidem  inccrta. 
vel  ambig-ua,  fed  nec  ad  Geometrlci  rigoris  amuffim  ^xx  illa  quam  ia 
pra:cedcntibus  ufurpavi  (quanquam  &  hsec  e  cog;iatis  fontibus  pro- 
riuxerit)  adeo  exatta  ^  concisa  tamen,  <Scfacili,  taliquequae  conclu- 
fionis  adfertJE  caufam  apprime  detcgit .  Enim  vero  Ci  pleraque  cuni^a, 
quse  fe  oggerunt  huc  attinentia ,  minutatim  ac  morofe  perfequi  vellem, 
immane  quantum  taedii  (commodo  veflro  fortaffe  non  tanto)  mihi- 
met  accerfercra,  &  temporis  plurimura  veflri  pariter  ac  mci  exhauri- 
rem .  fuffecerit  itaque  jam,  &  poflhac  in  reliquis  Hypothefibus  fuffi-s 
dat,  via  quam  breviffima  (modo  tamen  certiffima)  metam  attingere . 
Deconvcxis  ha«flenus  j  ad  concava  proxime  nos  conferemws,  aliquaji- 
so  brcviiis  exponenda ,.  (j 
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I* 


»   f  .N  poftrema  Ledfonc  qiiod  fpe^lavimus  pun6lnm  circuli  convexo 

Jlalluxit .  nunc  partej  concavas  irradians  aiiud,  at  m:igi5  MTvVa» 
contemplabiimir  .  &  quideai  caruum  pra?cipuorum  diverritatem  im- 
primis  diftinguemus.     r-  empe  radiet  punftum  A   in  circulum  re- 
fledentem,  cujus  centrum  C  5  connexaque  redh  A  C  protendatur  in- 
definite  ^  quopofito. 

II.  I .  Incidat  radius  AN;  &;fit  AN  =  AC.  erit  ipfius  A  N 
reflexus,  putaN  «-,  ad  A  C  parallelus.  %•  97- 

Hoc  e  iupra  generatim  oftenlis  condat .  &-facile  jam  patet ,  con- 
nexa  C  A .  etenim  efl  ang.  A  C  N  —  A N  C ;  ob  A  C,  A N,  ex 
Hypothefi  pares ;  &ang.ANC~aNC,  propter  refleftionem ;. 
adeoque  ang .  A CN  =  «  N  C  j  unde  funt  A  C,  N <«  fibi  paralle- 

III.  2 .  Incidat  radius  A  M  major  ipsa  A  C j  ejus  reflexus  (puta  Y\p,  g%l 
M  <*)  Gum  axe  dire^e  procedens  convcniet  ultra  ccntrum ,  refpeftvi 
pun^t  A  j  (hoc  eft  centrum  C  pundo  radianti,  concurfiaique  inter^' 
jacebit) . 

Namob  AMcr  AC,  erit^ng.  ACMc^AMC  =  CMee: 
crgo.  ang.  BCM  -t- CMct^ang.BG  M  -i- A  CMrb  2  rea. 
quare  M  ««-j  C  B  convenient  iafra   C  M  ad  partes  *  B.   velut 

IV.  3.  Incidat  radius  AR.  &  fjt  AR  minor  ipsa  AG.  sMpjg  ^  - 
reflexus  ^  puta  R  a ,  axi  retro  protra£lus  occurret .  (hoc  ejd:  ut  rad^ns  ^'  ^  °*^ 
centro^concurfuique  fit  int^rjeftum)'i 

NamhicobAR-tiACi  eritang. ACR^^angARCrrang, 
«  R  C .  quapropter  ang  .  D  C  R  -h  «.  R  C  c~  2  red,  undf  patet  ip&s 
DC , .  <t  R  portrato  infra  C  R  coiicurrere. 


#!g.  X  O  U 
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•  V.  Horum  cafuum  priisus  ad  unnm  duntaxat  ab  una  axis  partc  radi- 
um  pertinet,  qui  rcl!quos,£liis  caiibusconvenientes  medius  diflerminat^ 
de,  |K)fteribus  itaquc  duobus  feparatim  paullo  difpiciamus .  Sit  jam 
, itaquc primo  kCz=ikQ  —  Ay.^  unde quilibct incidens cavo G B v 
radius  (ut  AN)  major erit quam  AC;  hujus  itaque reflexus axcra 
fecet  punito  K  ^  dico,  fi  femidiaractcr  C  B  dividatur  in  Z ;  ut  fit  C  Z . 
ZB:;x^C.ABj  foreCKc-CZ.  etenim  ob  angulum  ANK 
bifeaum ,  ent  A  C.CK::AN.NK.vei  permutando  AC.  A  N 
::CK.NK.  eft  autera  AC.AB-aAC.AN  ergo  AC.AB 
•r3CK.NK*=3CK.BK.  ergo  cura  fit,  ex  hypothefi,  C  Z .  Z  B 
.•:AC.ABj  erit  CZ.ZB-aCK.BK.componendoquc  CB. 
ZB.-:3CB.KB.  unde  ZBc-KB.  fcuGZ-^GK-  Q 
£.D.  *>•  vc* 

yj.  Hinc  punaum  Z  efl  limes  infra  qucra ,  Vcrfus  centrvan,  nullus 
reliexus  axem  interfecat. 

Corell.  Hincfipund^a  Z,  ^  fint  limitcs  punaorum  A,  «  (quorum 
Arcmotius)  critCZc-C^. 

Nam  BC.AC-3BC.ttC.  componendoque  A  B  .  A  C  -^ 
«.B  «C.hoccftZB.ZC-^CB.CC.  velcompofita  CB.ZC 
•^CB.CC,erg6ZCc-(C, 

A  X^V,^'""'^'"  «'"  in  hoc  cafu;  A  N  q-^ACq  .  GN  q-- 
A  C .  C  K  .  Nam  ducatur  K  H  ad  C  N  paraUela ,  protraaae  A  N 
occttrrensinH.  &coi>neaaiHrCP;  &codcm  plane  modo  quofa- 
K^  il^n"'^'^?  ^'"'^1  convexas  partcs  attigimus)  oftcndctui  forc 
^^'^NP-GNq::AK.CK.  unde  divi/im  crit  A N  ^  N P .-, 
ONq.CNq  ::  AC.CK.  eft  autem  ANxNF  =  ANq  — 
AN  xAPr^  ANq--.:  AGq~.CNq=  AN^-ACq-*- 
yNq;  adeoque  AN  x  NP  — CN  Q=  ANq— ACq  .Ireo 
€lcmumeritANq~.ACq.CNq::AC.CK:  Q^.E.D. 

^.otctur  j  fi  ftjerit  A  C  minor  femiffe  femidiamctri  circuli  re- 
«ei.entis,  quod  punaum  A  duos  focos  habebit  ad  cafdem  centri  par- 
tcs ,  qucrum  alter  ad  partes  D  ,  alter  ad  B  pcrtinebit  •  fin  A  C  major 
tnerstiftSSsmiac,  tocis  qui  ad  divepfos  verticcs  B ,  &  D  pcf tiocnt, 
csntffEEiCinterjacebi':, 


VIII  Ersam  hoc  snterferam  The^remMy  praemiffis  conforme:  Si 
t^sts  i.^,CM.°oCN,F|  itcmque^CA  .  CN  :;  CN  .E; 


&  demittatur  N  Q.  ad  A  C  perpendicttlaris ,  tnt  C'Q  =  F— E.  I| 
Nam  (ut  fupra)  eft  C  A .  C  K : :  F .  E .  quarc  dividendo  erit  C  A 
^CK.  CK:  :  F  — E.  E.  Itcm  hic  erit  ANq  — ACq  ~ 
2  ACxCQ^-HCNq.  adeoque  lACxC  Q^CNq.CNq  , 
::AC.CK.hoc  eft,  (ob  C  N  q=  2  A  C  x  E.)  2  AC  x  CQ 
-I-.  2  A  C  X  E .  2  A  C  X  E : :  A  C . CK .  hoc  efl  C  Q^-f-  E  . E  : ; 
A  C .  C  K .  quare  dividcndo  C  Q^.  E:i  A  C  —  C  K .  C  K .  ergo 
F— Er:.Ca:  OiE.D. 

IX.  Porro ,  fi  duorura  quorumvis  radiorum  A  N ,    A  R  reflexi 
NK,  RL  axem  fecent  punitis  K,  L ;  eri:  CK  .  CL  : :  ARq  — 
ACq.  ANq  —  ACq.     Nam  ob  CK    A  C  ::  CN  q  .  ANq 
—  A'C  q  .  &  A  C  .  C  L : :  AR  q  —  ACq.CNq.  crit  ex  arqup  ■ 
perturbate  C  K  .  C  L  : :  A  R  q  —  A  C  q .  A  N  q  -  A  C  q . 

X.  Hinc  11  radius  AR  fit  ipfo  A  N  obliquior  •  erit  C  K  "^  C  Li 
Nam  ARq  —  ACq^DANq  —  ACq. 

XI.HifiC  palam  eft  reflexos  NK^  RL  fefe  prius  quam  asem^ 
decuflare. 

Xn.  Accipianturporrobinipares  arcos  N  R,  RX-  &  inciden- 
tium  A  N,  A  R,  A  X  reflexi  cum  axe  conveniant  punftis  K,  L^  M  5 
dico  fpatiura  LM,  obliquiorum  occarfibus  interjciJtum,  majus  efls- 
fpatio  LK,  qued  re^iorum  continetur  occurfibus.  Nam  i  iupra 
monftratis  coaftat  effc  ANq-+-AXq*^2ARq.  proindeque  fo-  Jjg.  s^^ 
reANq-{-AXq  —  2ACq"3  2ARq  —  aACq.  ac  indc 
ANq,— ACq.ARq  — ACq-TjARq^ACq.AXq  — 
ACq,  hoc  efl:  CL.CK-SGM.CL.  vel  CM.CLcCLo 
CK.quareCM-HCKET-iCL.&ideoLMc-KL. 

XllL  Hincreftiiis  ingruens  lux  a  refleftione  vcrfus  axem  conden»  - 
fatior  evadit. 

XIV.  Quidm  demiimrurfnsexhisinfcratur,  vifibilis  Aimagincm'-' 
cif ca  reflexorum  metam  Z  ^  oculo  lafpiam  sn  A  Z  conftituto ,  appsi- 
rere  ? 

XV.  Adverfatur  faltcm  (id  quod  expisnendo '  deprehendetuf )  cai*  - 

•I0  ^fpiam  m  Z  B  ceilocato  confufiorcmapparc^tiam  fbjlcj?^:  qui^pe-  -        ) 
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cum  eum  tunc  reflexi  convergentes  appellant ;  &  imago  din:in<ni'or  Z 

poft  oculum  conliftat ,  qiiin  ejufmodicompluresapparentiasobrerva- 
bitisipfiii  lubet,    «keAhisdeducetis  j) 

XVi.  -PfXterea,  dnto  -scuU  centro^  velut   OyqHo^^ois  iefignanim 
fit  IpfHm  ferviideyis  reflexm  (ceu  N  w)  c  fupra  traftaiis  aliquatenus 
Fig.103.       adparet,  nec  inibi  generaliiis  expofitum  ProUema  libet  hic   repo- 
nere. 

XVII.  Quinetiam  arvtedicla  recenfendo  conflabit/i  bifecentur  fubtenfa 
P  N  in  E  ^,  &  fubtenfa  N  isr.  in  F ;  ac  fiat  F  Z ,  Z  N  : ;  E  A .  N  A  . 
jradiantis-imaginem  ,  visus  0-refpe£tu,  circa  pundum  Z  confiflere . 
plane fimilis  efl  difcurfus,  quorfura  jiOKw^^c-ic.  II 

XVIII.  Supereft  tantum,  ut  depofteriore  quem  innuebamus  cafu 
paucula fubdamus.  Eo, ponatur  AC  =  AG— A^;  inde quilibet 
incidens  cavo  G  B  y  radius  ipsa  A  C  minor  erit ;  fit  talis  alicujus 
AN  reflexus  N  '»■ ;  qui  nempe  retrb  produftus  cum  axe  conveniet ; 
pura  ad  K.  Etiam  hic  prsEcedentibus  conformia  deprehendentur' 
&  fuppari  deraonftrabuntur  modo  ;  qualia  funt  nempe 

XIX.  AC.AN::CK.KN. 

XX.  ACq— ANq.CNqi:AC.CK. 

XXI.  Rtdii  A  R  ipfo  A  N  obliquioris  refkxus  cura  axe  cancurrat 
inL.  erit  CK.  CL  ::  ACq  — ARq.ACq— AN  q.  ac  inde 

XXIL  CK-3CL. 

XXIII.  Incidentium  re^iorum  (pares ,  ut  fuperius ,  arcus  in  re- 
fledente  fumendo)  reflexi  concurfus  habent  a  fe  minoribus  intervallis 
difjunftos .  hafc ,  inquam ,  &  alia  quoad  reliquos  cafus  praemonftra- 
tis  conformia ,  vel  agnata  perfimili  quoqvie  quoad  hunc  cafum  metho- 
do  comprobantur  .  quare  pluribus  tempero  •  fed  enim  id  quod  ubi- 
'^uepraecipuumctiamMcexertiusoftendam  5  pr^miflb  tainen  hoc,  ad 
fequentia  quoque  concidenda  non  inutili,  Lmmatio : 

«  XXI V,  Detur  rc£la  BC .  in  ca  protra£la  <Iefignandum  ell  punftum, 

fjf .  f; ^4^      vdat  Z I  ita  ut  B  Z  ad  C  Z  datam  obtineat jrationem,  ^uta  I  ad  R .  [| 

Id|  fadc  fic  iscquimur,  j|     '       ^   -  ^  ^. 
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1.  Sifuerk  Icr-R;  fiat  I  — R.R::BC.CZ;  quare  compo-  FiV.ioc, 
nendo  erit  I .  R : :  B  Z .  C  Z .  ergo  faftum.  ^*      ^ ' 

2.  Sin  I ~3 R  ;  fiat R ^ —  1 . 1 : :  B  C  .  B  Z .  ergo  rurfus  compo- 
n€ndoR.I::CZ.BZ.velinversc,  I.R::BZ.CZ. 

XXV.  FiatjamCA.  AB::CZ.BZj  Dico  pundum  Z  effe 
metam,  citra  quam  (  refpedu  centri  C)  nullus  reflexus  axera  de- 
(fuflabit .  hoc  efl  prsemiffis  infiftendo,  fore  C  K  c""  C  Z . 

Nam  ducatur  N  T  circulum  contingens  ad  N .  erit  ergo  N  K .  N  A 
::KT.AT-^BK.AB.quareNK,NAH-^AB.BZ-^BKo 
ABH-AB.BZr=BK.BZ.  eftvero  NK.NA::CK,CA, 
&  AB.BZ::CA.CZ.crg6  C  K.G  A-hC  A.  CZ-^BK. 
BZ.hoceftCK.CZ-DBK.BZ.  vel  permutando  CK.BK~d 

CZ.BZ.  undedividendoCB.BK-^CB.BZ.adeoqueBKcr: 
'B  Z .  unde  liquet  propofitum. 

XXVI.  Exhinc  (ut  in  cafibus  ante  pertraclatis)  confe£latur  ejuf- 
modi  pun£lum  Z  effe  locum  ipfiifimura  imaginis  punftum  A  exhiben- 
tis  oculo,  puta  O,  in  axe  C  A  conftituto ;  pate'tque  quam  longe  paffim 
abOpticis;  nominatim  a  noviffimis  5f m«i>,  Hohbitj  Fahno^  ineo 
affignando  loco  aberratur  j  quorum  ex  fententia  verfatur  is  ad  pun- 
£lum  (puta  Q  )  tanto  femotum  a  vertice  B  intervallo ,  quanto  radi- 

,  ans  A  ab  ipfo  B  diftat ,  id  quod  praeterquara  quod  nulla  verifimili  rati- 
one  nititur  (imo  rationi  prorfus  adverfatur  •  ciira  nullus  omnin® 
radius  oculum  ingrediatur  tanquam  apundo  Q_.provemens)  experi- 
entia  facilime  refutatur .  Nam  fi  tanquam  circa  pun5lum  A  accenfa 
candela  fpeculo  cavo  G  B  >»  cxponatur,  oculo  velut  ad  O  fito  iongc 
Hiajori  diftans  intervallo  confpicietur ,  quam  ipfo  B  Q,,  quod  ipfam 
AB  exaequat.  quinimo  tantillo  verfus  centrum  ilium  adducendo  non 
aequali  diftantia  j  fed  admodum  majori  videbirur  elongari ;  tanta 
circiter  ad  fenfum  ,  probabile'mque  conjeHuram ;  quantam  proportio 
requirit  a  nobis  prxftitota  ,  quo  circa  difcurfus  nofter  experientiae 
fuffragio  conftabilitur» 

XXVII.  Quod  deraum  attinet  ad  locura  imaginis  refpedu  visus  Fig.  lo^» 
extra  radiationis  axem  pofitij  determinatur  is  eodem  ac  in  cafibus 
antecedaneis  modo  ;  bifecando  fcilicct  ipfas  N  P,  N  ^  punftis  E,  F  • 
facienddque  EA.AN::FZoZN.     Adnotandum  faltem  in  re£li» 

oribus  reflexis  imaginem  extra  circulum  confiftere  ;  fed  in  obliquidfi- 
bus  intra  illura ,  nempe  fi  fuerit  A  E  c"  A  N  pun^lum  Z  ukra  axena 
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C  B  exiftet  •  fin  A  E  "^  A  N ,  punaum  Z  verfus  «r  exi/!et  j  Hn 
A  E  =  A  N  j  coneurfus  infinite  diftabit  j  feu  proximus  reflexus  ip(i 
N  w  parallelus  erit. 

Not .  duda  A  Q  ad  G  B  perpendicularl ,  fi  A  E  =  A  N  j  erit 

ANrn  V— ^.    Nara  AQ^qr=APx  AN=  sANxAN 

=  5ANqj  itaquepundum  N,  iflos  cafus  difterminans ,  facilede- 
fignatur. 

Rationem  ipfi  tantillum  attendentes  perfpicietis .  mihi  fane  cundas 
evolvendo  minutias  non  animi  fatis,  non  otii  fuppetit. 

XXVIII.  Juvabit  his  unam,locoforfan  opportuniore  prstermiflTam,, 
obfervatiunculam  attexere.  Si  flierit  Z  radiantis  A  Jmago,  viciffim  erit 
A  radiantis  Z  Imago .  e  diilis  quoad  fpeciales  cafus  facile  cernitur 
hoc  confeclari .  quin  &  hinc  generatim  verum  apparebit  fatis :  Si  fue- 
rit  Z  ipfius  A  imago,  tantum  unus  idcirco  ab  A  manantium  inflexus 
per  Z  tranfibit.  (hoc  imagini  proprium  eife  fjepiiis  in  decurfu  in* 
culcata  fatis  arguunt ,  fuperque  )  quare  reciproce  folus  unus  ab  Z 
manantium  inflexus  per  A  tranlibit  (nam  fi  duo  tales  per  A  tranfire 
dicantur ,  etiam  inde  duo  per  Z  tranfibunt,  contra  hypothefin)  erit 
igitur  A  ipfius  Z  iraago .  Merebatur  haec  (compendio  bene  fervlens 
&  cafus  inter  fe  varios  conferentibus  affundens  lucem)  obfervatio  gene- 
ra\ibus  intertexi .  nifi  quod  nonomniafe  nobis  ftatim  produnt.  & 
quaedam  in  abftraftione  fumma  non  ita  faclie  vei  explicari  poilunt 
vel  comprobari. 

A  Catoptricis  jam  aliquando  manura .  qux  contentus  ita  quadante- 
nus  promoviffej  haud  difparia  (certe  magis  nova,  minimequepro» 
irita)  circarefrawtionesfphsefficasjfeucircularesj  attemabo. 


Left.' 
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I,   f>  At4iftrica  clrcHlarl  iefmttm  ad  Dioptricam  promovsmur . 
Vi^quorfum  incidentium  quoEcunque  tefradis  una  firaulo  peri 
delineandis  3,  adeoque  refraiiionum  fyraptoHiatis  organice  pertentan« 
dis  modura  imprimis  exponemuSj  prac  csteris,  opinor  expeditum . 
Seorfimad  v^'  ^cqualem  diametro  (N  G)  circuli  refringentis  defcri= 
batur  circulus  v^y»  item  habeat  v  y  ad  S  3^  rationem  iliamj  quae  re-= 
frailiones  deterrainat  (iilam  autem  deinceps ,  ut  antehac ,  conftanter 
ouncupabo  rationem  1  ad  R)  &  fuper  diametro  S  y  defcribatur  quo° 
que  circulus  SHy.    Incidat  jam  radius  quiiibetMNPj  cuicon-  pjg.  jq^; 
veniens  defignandus  eft  refradus « ut  hoc  aflequamur ,  circuio  adpofi-  |q ^^ 
to  a  V  adaptetur  v  «•  =  N  P  |  &  centro  y  per  >sr  defcriptus  clrculus 
fecet  circuium  S  H  ^'  in  H »  connexaque  y  H  circulum  ysy  InterfeceE 
In  i  .  demiim  connexa  v  |  j  circuio  N  P  G  accomraodetur  N  X  = 
vll  erit  NX  ipfius N P refraaus .    Etenim  (du6lis G P, G X)  efl 
yH.y^ii  (>S>vsOI'I^  «  hoeeft  >"».>|i:I.R.  hoc  eft 
G  P ,  G  X : :  I .  R .  ciim  itaque  fint  ipfx  G  P^  G  X  ttSti  finus  angulo= 
rum  G  N  -iyj  G  N  X  (quorum  G  N  P  eft  angulusincidentiae)  lique$ 
propofitura. 

11.  Ad  ipfa  Sjmftomata  progrediamur  exponenda  radiis  ad  circu» 
lum  refradis  competentia  •  quorum  illa  pro  more  primo  pertra£labi-  Fig.  rof . 
mus  j  qu3E  radianti  punft®  conveniunt  ad  infinitara  quali  diftantiam 
pofito  3  feu  parallelos  ad  fenfura  radios  ejaculanti»  Quocirca  per 
circuli  refringentis  Centrum  C  punfturaque  de  longinquo  radians 
protendatur  refta  A  C  Z «  tum  fiat  B  Z .  C  Z  5 : 1 .  R  j  nec  non  di- 
vidatur  C  Z  in  F,  ut  fit  F  Z .  F  C  .•  1 1  o  R  |  &  centro  F  per  Z  defcri» 
batur  circulus  E  G  Z .  his  pera^is ,  accipiatur  jam  quilibet  ad  A  G 
parallelus  M  N  P  (convexis  incidens  an  concavis  partibus  perindc 
fuerit)  dico  fi  re5la  NC  (ab  incidentiae  nerape  pundo  perrefrin- 
gentis  centrum  du^a)  circttb  EGZ  protratS^a  occBrrat  in  G|  & 

L  2.  iia 
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in  axe  capiatur  C  K  —  C  G  .  conneaaturque  re^a  N  K,  fore  N  K 
ipfiusMNPrefrai^um.  Conneaantur  enim  re^a:  FG,  BGj  & 
quoniam  efl  BZ.CZ:;(I.R::)  FZ.FC;  erit  permutando 

Fig-  lop.  BZ.FZ::CZ.FC.  dividenddque  B  F  .  F  Z  ::  F  Z  . 
F  C .  itaque  patet  triangula  B  F  G,  G  F  C  (latera  fcilicet  habentra 
circa  communem  angulum  G  F  C  proportionalia)  fimilia  for^  . 
quamobrem  erit  B  G .  G  F  : :  G  C .  C  F  .  feu  permuratim  B  G .  G  C 
::GF.CF.  hoceft  BG  .  GC: :  FZ.CF  :  :I.  R  .  verum  in  tri- 
angulis  BCG,  NCK  e/t  BC— CN,  &  CG=::CK.  &an3. 
B  C  G  r=  N  C  K ;  adeoque  B  G.GC::NK.CK.  quare'erit  quo- 

'^  u[t.  ^  nn-  que  N  K .  C  K  : :  I .  R .  ergo,  "^fecundum  generatim  antehac  oftenfa, 

mere.  lo.         liquet  N  K  ipfius  M  N  refradum  cxiftere. 

Coroll.  Adnotetur  efle  triangula  B  F  G,  G  F  C  fimilia .  ac  effe 
BG.CC::I.R.5  &  ang.  BGE  =  GCF;  &  effe  B  F ,  F  G, 
FC-f^(&c.  ' 

III.  Eshoc  (fane  pulchro,  perutilique  T^^5r^«;4r^;  cura  particu- 
laris  exoritur  methodus  hujufmodi  quotcunque  refraftos  expeditifTime 
feudelineandi ,  feu  computandi  j  tum  {^(omm^^xxzi^m  [ymptomata 
facilime  difcernuntur.ac  demonflrantur .  qualia  funt ,  qux  in  fubieftis 
exhibentur  CoroHariu. 

IV.  Patet  hinc  pun^um  Z  efTe  limitem  ultra  quem  (refpeau  ceiv 
tri)  nullusaxeminterfecat  refraaus;  feu  perpendicularis  ipfius  AB 

Fi<T  110        ^^^?  ^'  faltemquamproximeadjacentisradii)  rcfraaura  ad  Z  termi- 
&•        '       nari.quianimirumcflCZEr-CG,  velCR. 

V.  Confcquitur  etiara,  fi  duorum  incidentium  M  N,  Qil  (quorura 
p.  .  Q>R  ^it  obliquior)  refraai  conveniant  cum  axe  punais  K,  L,  fore 
^%'  m»      C  K  cr-  C  L  .     Etenim  fi  rea^  N  C,  R  C  ad  circulum  refraaarium 

(ita  circulum  E  G  Z  merito  fubindc  nominabimus)  producantur,  ut 
ipfum  fecent  punais  G,  H ;  liquet  effe  C  G  c"  C  H .  adcoque  C  K 
c-CL.    Hinc.  -        >  -i 

VI.  Ad  eafdem  partes  incidentium  refraai  fefe  prius  interfecant 
q.uana  axem  j  (yeluti  puta  refra^i  N  K,  R  L  kk  decuffant  ia  X.) 

-ig.  I  li,  vir.  Quinetiara  ,  fi  in  primo  cafu  per  centrum  C  ducatur  reila 

^i  1e^^  P^^pendicularis ,  diaoque  circulo  refraaario  occurrens 
ad  1 5  &  fiat  C  Y  —  C I,  patet  punaum  Y  efle  limitem  refi'aaionis 


cite- 


Optpa^  ^6 
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citeriorem  1  erlt  enim  connexa  V  Y  refrad^us  obliquiffirai  radii,  ceu 
T  V,  circulum  refringentem  contingentis. 


77 


VIII.  Item  ,  in  fecundo  cafu  fi  recla  C  V I  circulum  ,E  G  Z  tan-  jtjV   , ,  _ 
gat  inl,  &  adfumatur  GY  =  CI,  erit  punilum  Y  citimus  alter 
refraftorum  limes.     Etenim  connexa  VY  refraitus  erit  incidentis 

(puta  VT)  adBG  parallelij    qui  certe  cunilorum  obliquifliraus 

erit  hujufmodi  refraclionem  patientium .  quumenim  ('^■e  praemiffis)  *uB:.i.num.-j, 

connexa  F  I,  fit  F I .  G  F : :  I .  R .  hoc  eft  finus  reftus  anguli  F  C I 

(vel  anguli  G  V  T  )  ad  fmura  totum ,  ut  I  ad  R  5  nullus  ipfo  T  V 

obliquior  medium  B  N  V  penetrabit ;  at  ipfe  quicunque  talis  reper- 

cutietur  j  velut  <p  4  in  <p  ^. 

IX.  Caeterum  hic  (tametfi  pr3eter  ordinem  non  nihil,  estraque 
fuum  locum)  egregiam  quandam  &  prsfertim  notabilem  iftius,  quem 
nuncupavimus ,  refrailarii  circuli  proprietatem  interferemus :  Om- 
nium  a  pundo  B  proraanantium ,  &  a  circuli  E  G  Z  cavis  partibus 
rcfradionempatentium  (jujLtacafus  prxnominatos  refpedivam)  re- 
frafti  per  pundum  G  tranfibunt. 

Nam  ejufmodi  quilibet  incidat  radius  B  G,  &  (ftantibus  quae  pras-     , 
(Irufta  praemonflrataque  funt)  triangula  B  G  F ,  G  C  F  fimilia  funt ;  ^^S*  ^^3^  > 
angulufque  B  G  F  par  angulo  G  G  F  •  itemque  FG.CF::I»Rj  ^^4* 
eft  autera  F G  ad  G F,  «^  Sinm mgtiU  GQB hoc eft aKgHll B  G F)    " 
ad  SinHm  mgHli  C  Cj  f  ,  ergo  Sinn^  mguli  BGF  (qni  efl  aKgulHS 
incidemi<X')  ad  Simm  ar>  q hU  C  G  F  fe  habet,  uti  ad  R .  ergo  C  G  C  efl 
refraaus  ipfius  B  G  t  Cl,  E  .  D . 

Nota,  Si  qui  ad  convexas  hujufce  circuii  partes  incidunt,  ita  re- 
fleftantur,.  ut  perpetuo  Sinus  anguli  incidentiae.ad  Sinum  anguli  re£exi 
fe  habeat  ut  I  ad  R  j  etiam  reflexi  per  C  tranfibunt. 

Hinc  habetur  unum  (quoad  hos  cafas)  e  prxcipuis  in  Dioptnca 
defideratum,  perquam  utile  •  vSuperficies  iimpliciUima  radios  ab  uno 
pundo  procedentes  ita  refringens ,  ut  tanquam  ab  altero  proveniant ; 
id  quod  demonftrationis  adduilus  commoditate  Co?'e//*2m  loco  (licec 
ad  aliam  pertinens  hypothefin)  hic  apponere  non  dubitavi^  redeamus 
€  dlverticulo. 

X.  Notandum  porro ,  quod  divcrfos  refringentes  circulos ,  fifcjue 
competentes,  modo  prseflituto  determinatos,  refraftarios  adfumendo, 
reftae  C  B,  E  Z,  C  E,  G  Z,  C  F  eafdem  in  uno,  quas  in  altero  quovis 
proportiones  obfervantj  id  quodfacilimedemonftratur;  &fati3elu- 

cefcit  t 


^  C    E    C    T.     XI. 

^cefcit  ex  eo ,  quod  eanim  omnium  aJ  fe proportiones in  eodem  ubique 
modo  fundantur  in  una  ratione  I  ad  R .  verbis,  &  Scheraatis  emn- 
gendis  parco .    Pro  fequentibus  haec  adjungo  Lemmatin, 

XI.  I.  Sint  triaquanta  A,  B,  C  (quorum  maximum  A)  fedein- 
ceps  xqualiter  excedentia ;  fint  etiam  altera  totidem  M,  N,  O  •,  & 
fit  A  .  B  : :  M  N  ;  ac  B,  C  : :  N,  O  ;  dico  fore  quoque  tria  M,  N, 
O  in  ratione  continua  Arithmctica.  Nam  ob  A ,  B  : :  M.  N  .  erit 
diviiim  A— -B.B::M— N.N.  item  ob  B  .  C  : :  N  « Q  .  erit  per 
rationis  converfionem  B.B  —  C::N.N  —  O.  ereo  erit  ex  aequo 
A  —  B.B  —  C::M  —  N.N  —  O.  itaque ciim fit  ex Hypothefi 
A  — .  B  =  B  —  C  ;  erit  etiara  M «» N  =  N  —  O  s  Q^E . D . 

XII.  2.  In  circuli  quadrante  Z  Q^trium  arcuura  ZG,ZH,ZI 
Sinus  re£li  F  «,  F  ^,  F  >  xqualiter  crefcant  (ut  nempe  fit  *  C  —  C  i') 

p,  dicofore  Ga  —  Hc^^Hf  — 17, 

'■Tig'  II)'  |sjam  ducatur  fubtenfa  G I  ipfem  H  C  fecans,  in  X  j  &  fint  X  R , 

IS  ad  FCLparallelae;  patet  ipfas  GR,  X  S  xquari  hoc  eft  fore 
G«e  —  X^=:Xc  —  I?!  unde liquidum efl cfle G *  —  H C"^ H ^ 

XIII.  5 .  -Sunto  concentrici  bini  circulorum  quadrantes  F  Z  X , 
F  C  ^ ;  &  ad  F  Z  parallela  ducatur  recla  qujcvis  L  G  y  •  circulos  inter- 

Wig.  1 1 6.       fecaHs punais G^ y ;  dico fore  FZ  —  LGc^F^  —  L^.. 

Nam connexa F G circulum (^y^  produ£ta fecet in  T ;  conneftan- 
tiirque  fubtenfx  Z  G,  ^  T  (hxc  ipfam  L  y  fecans  in  S)  Pate'tque  jam 
reftasZG,  ^Tparallelas  efle  ;  adeoquequadrangulumZGS^fore 
parallelogrammum  •  unde  G  S  =  Z  ^  •  adeoque  F^  —  LSrrFZ 
-LG.ergoF^-L>-3FZ^LG:   CbE.D. 

XIV.  Sint  jam  tres  radii  paraHeli  M  N,  QJR,  V  X,  a  fe  diftantes 
acqualiter  (hoc  eft  ut  dudis  N  v,  R  j»,  X  ^  ad  axem  A  C  perpendicu- 
laribus  fit  X|  — R?  =  Rj'  — Nv)  &  ipforum  refrafti  cura  axe 
conveniant  pun6lis  K,  L,  O  ;  erit  obliquiorum  concurfibus  interjeftum 
fpatium  O  L  majus  fpatio  L  K ,  qviod  a  rew^iorum  occurfibus  conti- 
netur. 

Nam  ducantur  N  C ,  R  C ,  X  C  circulo  re&aftario  occurrentes 
pun£lis  G,  H,  I ;  &  ad  has  a  refra6^arii  centro  F  ducantur  perpendi- 
culares  Fs,  FC,  Fy.  &  quoniam  triangula  CX^,  CF^fimiha 
funt;  eritX^.CX:;F>,CFoitemfimilidecaufa,eftCR(GX), 

R^ 


rig.  ir 
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Rf  ::CF.F^5   quapropter  erit  ex  aequo  X|  .R  ^ :  iF^;  .Fc. 
non  difpare  ratione  conftabit  efTc  R p .  N  v  : :  F C. F  o. .  ergo  cum 
tresXe,Rf,NVfea;qualiter  excedant .  *etiam  tres  F ^^, F C,  F « fe  *^ihHjusie[i 
aequaliter  excedent ;  unde  confequetur  effe  C  «e  —  G  ^  -^  C  (T  ^  C  j/  j         i/;p, 
nec  non  efle  '^«-G  —  ^H-Dg-H  —  ^y  I .  adedque conjunvftim  CG  *iihuius  Le[h 
.-CH-^GH  — CI;  hocefl  CK~CL-dC  L  —  CO  •  hoc 
eftdenuoLK-^OL:  CLE.D. 

XV.  Hinc  apparet  re<^ius  illapfam  rcfringcnti  lucem  magii  infpiira- 
ri ;  versufque  puni^um  Z  inardius  redigi  j  maximam  proindevim 
ejus  ifthic  exeri  i  focumque  combuftionis  (ad  folem)  ibi  verfari. 

XVL  Confeftatur  etiara  radios  (hujufmodi  faltem  parallelos)  quo 
rediores  oculo  (cujus  nempe  fuperficies  refraftionis  munus  obeuntes 
aut  Sphacricae  funtj  aut  Sphxricas  aliquatenus  referunt)  incidunt,  eo 
faciliiis  abipfo  readunari,  feu  propius  recolligi, 

XVIL  Quiniin6  tandem  ex  hiscoHigiturviribilislonginquipundi 
fpeciem  oculo ,  in  axc  pofito,  circa  pun£lum  Z  apparere .  Etenimab 
ei  adjacentibus  partibus  refrafti  ciins  prx  caeteris  perpendiculares  (vi 
proinde  fortiorcs,  &  recoUeftu  paratiores)  neque  non  copiofiores 
afSuuntj  quibus  ex  caufis  imaginis  pofjtio  dependet  •  ut  jam  faepius 
admonitura :  —  2;^3?o»'  ^^  (^f  '^r  Avm  dei^nKag  H^nfMVO'  m/^oi^m  o  . 
cxserumiiac  dgfijnftus  curl  tamifperrefpirabo .  1] 


Lea. 
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L  T^  ArallelorHm  ai  clrePtlum  refraUionem  patlefttlt^m »«  contem- 
X  platio^e  defixHs^  prater  alia praciptta  fymptomatay  locftm  Hltime 
ieterminavi ,  qnam  ifii  reprdtfentant^  imaginisy  ochIo  in  axe  confiitH' 
to .  res  jam  poftulat  ut  eandem  definiamus  oculi  gratia  fecus  colloca- 
ti .  veruntamen  unam  prius  haud  inutilem  adns6tam  obfervationemj  ad 
prsecedentia  fpe^lantem ;  hancutique: 

Figo  1 1  Sj  11.  Si  duo  Segmenta  N  B  R,  v  ^  p  latitudines  (vel  fubtenfas)  N  R^ 

1 1  ^«  V  f  xquales  habeant .  quorum  V  ^  r  ad  majorem  pertineat  circulum  j 

hoc  cum  potentiiis  aduret ,  tum  obje£lum  vifibile  darius  atque  di- 

ftinftius  exhibebit .    Sint  enim  C,  >t  circulorum  refringentium  cen- 

tra ;  & circuli iis competentes refraftarii  fint  E G Z,  iyC;  horiim- 

que  centra  F ;  ^ .  tum  parallelorum  pun£lis  N,  v  incidentium  fint 

refrafti  N  D,  V  ^  •  dico  tum  fore  D  Z  c~  ^  C  •  |i     Ducantur  enira 

re£^a£ N C G, V «■  j/ .  hifque perpendiculares reftae  FL,  ?a.  eftque 

CN.va-;:CN.NP  ::  CF.FL.  &V'!r.Jtv::<pA.K9.  e/go 

(rationes  fibi  pares  adjungendo)  eft  CN.v^-l-Viy.tv^^CF. 

FL^-?  A  ,K<? .  hoceftCN.xv::CFx(p^.FLxx9.  eftautem 

^,,rT  r  n       CN.kv  ::CF.»?>::  CFx?A.x?>x9A.  quapropter  erit  CF 

xfiA.FLxRip  —  CFxfA.jt^x^A;   &  idcirco  FLx»9  =  Hf 

ii9  h.  indeque  F L  =  ? ^  ,  hinc  confequetur  fore  C F  —  C Lc~ 

H  «f»  _  jt^  .   nec  non  FZ  —  LG  cr~  <pC  —  ^y  -,  proindeque  con- 

junaimCZ-CGcr-J^C-s^^^jhoceftCZ-CDcr-R^^tcPj 

hoc eft deraum D Z  cr~ «^ C ;  exhinc lux ab  arcu vC s  magis conftipata, 

( in  fpatium  quippe  reftridius  ^  C  coafta)  violentius  operabitur  j  & 

a  fonte  magis  ad  punftura  accedente  promanare  vifa  pun6lum  radians 

diftinftius  exhibcbit ;  id  quod  inftitutum  fuit  oftenderc;  quo  rei  paflim 

obfervatae,  nec  exilis  in  perfpiciliorum  conftruftione  usus  ratiocon- 

ftaret.|[     Jn  ordinem  jam  recidimus ;    ut  ptin«^i  nempe  longinqui 

kcum  apparentem  indagemus,  oculi  refpei^u  quomodocunque  fiti- 

quem  in  finem  conficiendum  vcnit  impriicis  hujufmodi  Prohlema,  re- 

itum  definiens  in  qua  locus  ifte  verfatur :  JII.  Dato 


L    E    C    T.     XII.  8l 

JII.  Dato  circulo  refringente .  punftoque  quovis  X  5  per  pun<fiurn 
X  ducatur  refta  ,  quse  iit  incidentis  ad  datam  pofitione  reftara  G  B 
parallele  refra<llus. 

Si  pun^tum  darum  X  ponatur  inaxeC  B  ;  facillime  perficitur  ne-  Fig'  J-o. 
gotium  ;  etenim  fi  fi^t  R  .  I ; :  C  X .  T  ^  &  centro  X  incervallo  ip- 
fam  T  adxquante  defcribatur  circulus  refringentem  interfecans  in  N  • 
e  prxmiffis  admodum  patet  connsxum  N  K  per  N  incidentis  ad  B  C 
paralleli  refraftura  efle ;  quia  fcilicet  eft  C  X .  X  N  : :  C  X  .  T : : 
K.I. 

iV.  Veriim  extra  cafum  hunc ,  &  alios  particulares  nil  huc  atti- 
nentes ,  generatim  conceptum /'ro/'/(f«^^  Solidum  eft,  aut  plufquam 
Solidum  (ut  ex  analyfi  non  difficile  perfpiciatur)  &  certc  via  con- 
fueta,  per  lineas  vulgo  receptas ,  conftrudu  perquam  arduum  & 
operofum  ;  ita  quidem  utlicet  mihi  non  penitus  incomperta  fit  metho- 
dus  ejufmodi  conftruc^ionem  non  unam  raoliendi ,  acgre  pofTim  addu- 
ci ,  taBtum  ut  ei  temporis ,  tantum  laboris  impendam  ,  qwantum 
expofcit ;  fuffecerit  itaque  modum  indigitare ,  quo  per  lineara  quan- 
dam  fibi  peculiarem ,  punftatim  facili  negotio  defignabiiem ,  ita 
conftrui  poflit ,  ut  una  fuam  naturara  ac  indolem  prodat .  raodus  ille 
fic  habet. 

V.  Conneaatur  re^a  CX;  fiatque  CX.CV::R.  I;  &  per  Fig.  121; 
punfium  V  indefinite  protendatur  reda  F  G ,  datse  C  B  paralieJa ; 
tura  e  refringentis  centro  C  vq&x  quotcunque  C  I  exeant ,  reclam 
FG  decuffantes  pundlis  H;  &  centroX,  intervallo  re6tas  VHper- 
petuiim  squante  defcripti  circuli  reftis  C  1  occurrant  pundis  N  9  per 
hujufmodi  pun£la  quaevis  lineatranfit,  quaminnuimusexpofiti  Pr<7- 
hlematis  Solutioni  defervituram  ;  ejus  fcih'cet ,  &  dati  circuli  refrin- 
gentis  interfedio  qucepiam  incidentiae  pun^lum  erit ,  ad  quod  per  X 
duifta  re6la  refringetur  in  aliquaraipfi  BC  parallelam  ;  feuvicifiim 
haec  in  illam.  Sit  enim  talis  interfcftio  quxvis  N  ;  &  dui^^a  N  X  ip- 
fam  B  C  fecet  in  K ;  &  fint  N  M,  ac  X  T  ad  B  C  parallel-E .  Eftque 
tum  CK.KN::  (TX  .XN  ::TX.  VH: :  CX.C  V: :)  R.I  ^ 
unde  fecundum  oftenfa  iiquet  N  X  K  refrawtum  effe  ipfius  M  N  y 
quod  oportebat  fadum  .  Ita  Frohlema  Jh-im^eis-oy  utcunque  hVebit 
exequ! ,  nec  non  ejufce  qualitatem  intueri ;  quot  refra^ti  per  ocu- 
li  centrum  raeent  definire  ,  fingul6f(^ue  reipsa  defignare  ;  qux  lon- 
giufculum  effet  figillatim  exponere .  cum  autem  eatenus  imaginis  locus 

M  habeacur 
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habeatur  deterrninatus  ;  fuccedit  ut  breviter  etiam  ipfifllmum  in  fm- 
gulo  tali  refrafto  punilum  oftendamus ,  ad  quod  illa  confiftit .  in  cu- 
JHs  rei  gratiam  hoc  quafi  Lemmi  prsfternemus. 

VI.  In  circulo  A  N  B,  cujns  centrum  C  ,  fint  5emidiametro  C  A 
perpendiculares  N  E,  R  F  ^  item  Semidiametro  C  B  fint  perpendicu- 
Fig  12  2.  ^ares  iSl  G ,  X  H  j  fint  autem  C  E,  E  E  ipfis  G  G ,  G  H  proportiona- 
""'  les ;  &  arcHs  N  R ,  N  X  indefinite  parvi ;  feu  quafi  minimi  dida 
conditione  priditi  ^  dicimus  arcum  X  R  ad  arcum  N  X  rationem  ha- 
bere  confiatam  e  rationibus  ipfarum  CE ad  <.  G,(Sc  NG  ad  NE ;  vel  effe 
arc.  NR,NX::CE  xNG.CGxNE.  Nam  per N  ducaturVT 
tangens  circulum,  ipfifque  FR,  HX  occurrens  pundis  T,V,eft 
itaque  (propter  Summam  ex  Hypothefi  parvitatem  didorum  arcuum) 
arc  NR.CN  ::NT.CN  ::EF.EN.  item  CN.  arc  N  X  :: 
CN  .N  V::NG.GH.  quapropter  erit  arc  NR.CN^^CN. 
arc  NXz=  (EF.EN-i-NG.GH=:EF.GH-HNG  EN 
=)  CE.CG-r-NG.EN.  hocefi:arcNR.  arcNXrirCE. 
CG-l-NG.EN:  CL-E.D.(velarcNR.NX=i  CExNG. 
CGxEN.) 

VII.  Sitjam  radii  cujufvis  talis  MN'P,  refringentem  interfecantis 

punilis  N,  P ,  retradus  N  's-  (  refringentem  nempe  denuo  fecans 

in  13-)  huic  autem  indefinite  vicinus  (&  quali  proximus)  adjaceat 

radius  QJR.  S,  cujus  itidtm  refraftus  Ro-  Uefringenti  nemperurfus 

occurrens  in  o- )  ,  priorem  N  'sr  decuffans  in  Z ;   bifecentur  autem 

fubtenfx  N  P,  N  'O'  punclis  G,  E  :  Dico  rationem  N  Z  ad  G  Z  com- 

FicT  I  ^  ->        poni  e  rationibus  N  G  ad  N  E,  &  C  E  ad  C  G . 

5  f' '    "■''  Nam  ducantur  reftae  C  E  (hsec  ipfam  R  S  quoque  fecans  in  F)  & 

'^'  C  G  5  nec  non  C I  ad  R  <r  perpendicularis ;  &  in  protra^la  C  G  fu- 

matur  C  H  z=;  C I  •  &:  per  H  ducatur  X  Y  ad  N  •a^  parallela  ,  feu  per- 

pendicularisadCH;  undeeftX  Y  ~  Rff-j  &:^vcNX  =  Y'^-  6c 

arc  X  Y  =  arc  R  a- ;  adeoque  arc  N  R 1:  <^  -s^  r=  2  arc  N  X .     Efl- 

que  prxtcrea  CG .  CE  :  :R.I::CI.CF::CH.CF;   adedque 

rermutatim  CG.CH::CE.CF.  ergo  (juxta  priecedentem)  efl: 

arc.  NR.NX=:NG.N  E -f- C E .  C  G . ad  hjrc ob illara (qu^e 

ponitur)  arcuum  N  R,  S  P,  -sf  ff-  exiquitatem,  erit  arc  N  R  .*»  <^  : : 

fubtenfa NR.'a'o"::NZ.Z(r::NZ.Z'ar.  ergo  (inverfe compo- 

nendo,  vel  dividendo,  tum  &:confequentesfubdupiando)  arcNR. 

arcNRJ::^(r  NZl^Z-^y 

~ ~::NZ.''^ —,   atqui   velut  modo   dic^um) 


arc 
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arc ;; rrNXj  item efl — — :; =:GZ.  eiitergoarc  ^5g' I24' 

ISIR.NX;:NZ.GZ.  quapropter  erit  ( juxta  prscedentcm  ) 

NZ.GZ=NG.NE-i-CE.CG. 

VlII-  Porro  liquet  puntnium  Z  effe  locura  iraaginis,  quem  expe- 
timus ,  oculo  confpicux  in  refta  N  -ar  conftituto  j  utpote  circa  quod 
viciniorura  ipfi  N  P  radiorum  refrafli  ipfam  N  ■^?  interfecant ;  quadc 
re  raaltoties  egimus ,  ut  pigeat  eo plura  Ccs,ioKo}4iv, 

IX.  Facile  vero ,  Secundum  Theorema  pramijf^m ,  defignatiir 
punftum  Z.  Ducatur  nempe  CG  ad  refradum  N  K  perpendicula- 
fis ;  &  ad  connexam  C  N  ducatur  perpendicularis  G  V  j  &  per  V 
ducatur  V  Z  ad  C  K  parallela ,  fecans  ipfam  N  K  in  Z  .  fadum  erit . 
Nam,  connexa  G  E  ,  liquet  angulos  G  E  C,  G  N  C  (circumdu£li  Fig.  115. 
nempe  per  N,  E,  G,  C  circuli  fubtenfee  G  E  infiftentes  arabos)  jequa- 
rij  hoc  eft  angidos  GEC,  VGC  xquari  .  quapropter  (utrique 
redum  adjiciendo)  toti  N  E  G^  Z  G  V  acquantur  .  item  alterni 
G  N  E,  V  Z  G  aequantur .  ergo  triangula  G  N  E,  V  Z  G  firailia  funt, 
unde  NG.NE::ZV.ZG.  itaque.CE.CG-f-NG  .NE  — 
CE.CG-t-ZV.ZG.  verura  (ob  r^fraaionem)  eftNK.KC 
::I,R::CE.CG.  hoc  eft  NZ.ZV  ::  CE.  CG  .  eft  igitur 
CE.CG-i-NG.NE=:NZ.ZVH-ZV.ZG;  hoceftCE. 
CG-t-NG.NE=:NZ.ZG.  ergo  punflum  Z  conditionem 
©btinet ,  imaginis  loco  congruentem ,  e  aios  oftenfis  .  adeo  liquec 
propofitum. 

X.  Quin  fubnotamus  reftam  N  K  ad  pun^um  Z  ita  dividi,  ut  fit 
NZ.ZK::NGq.CGq.  Etenim  eft  N  Z.ZK  : :  N  V  .VC 
::NVq.VGq::NGq.CGq. 

XI.  Subjiciam  6c  hoc  e  diftis  confeftarium  Theorema : 

Fiat  VsRq.yiq  — Rq  ::  CB  .CCL;  dudaque  QN  ad 
C  B  perpendicularis  circumferentiae  occurrat  ad  N  ;  radii  vero  M  N 
ad  C B  paralleli  refraftus  fit  N  K ,  circuli peripherise  denuo  gcciu*-  Fig,  li6 
rens  in  Z ;  dico  punftum  Z  efle  imaginem^  qualem  mox  definivimus  ^ 
ocuio  confpicuam  in  ipfa  N  K  fito. 

Nam  (duftis  CE  adMN,&  CGadNZ perpendicularibus , 
ac  junaa  CN)  ob  sRq.Iq  — Rq  ::  CNq  .NEq.  hoc  efl 
3CGq.CEq-^GGq::CNq.NEq;  erit dividendo 4 C G q 

M  2  =^~ 
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.-CEq.GEq— CGq::CNq-NEq.NEq::CEq.NEq. 
quare  permarando  ^CGq  —  CEq.CEq  ::CEq  —  CGq. 
N  E  q .  (hoc  eft)  : :  N  G  q  —  N  E  q  .  N  E  q  .  ergo  componenda 
^CGq.CEq::NGq.NEq.  &  ideo  2  C  G  .  C  E  :  i  N  G . 
NE.  quarc  2  .  i  -i- C G . C E  =  N G . N  E  .  vel  2  .  i  =N G. 
NEH-CE.CG.hoceftNZ.  GZr=NG.NE-t-CE.CG. 
unde  liqueCj  e  mox  antediftis,  propofitum. 

.  XII.  Ex  ifta  porro  conftruflione  facile  colHgitur ,  fifuerit^  Rq^ 
_  I  q  _  R q  (hoc  eft  fi  2  R  =  I)  adeo'que  C  Q_—  C  B  j  quod  hu- 
jufmodipundlumZnon  aliuderit  ab  ipfo  D  ;  feu  perpendiculari  ipli 
A  B  debitam  imaginem  ad  pundum  D  confiftere ;  eas  vero  qu2e  rcli- 
quis  refradis  conveniunt  ejufmodi  imagines  intra  circulum  omnes,  vel 
fupra  peripheriam  extare  .  quinetiam  Ci  fuerit  2  R  "^  I ,  adeoque. 
C  B  "3  C  Q ,  patet  nullius  refrafli  imaginem  in  peripheria  exiftere, 
fed  omnes  fupra  ipfam .  Enira  vero  in  his  cafibus  dmnes  refra^fti  ax- 
em  A  D  fupra  punftum  D  interfecant .  veriim  fi  fuerit,  2  R  c~  I  (uti- 
(^ue  ficut  revera  quoad  plerafque  cunftas  inhacrerumnaturapelluci- 
das  refringentes  raaterias  ufu  venit)  uti  reipsa  datur  ejufmodi  piin£lum 
Z  ,  in  perepheria  T  D  alicubi  fitura.j  ita  facile  poterit  jllo  modo  de- 
terminari. 

XIII.  Obfervetur  porro  fic  definitum  pun£lum  Z  circuli  partem  a- 
P  verfus  T  per  radios  quadranti  B  T  incidentes  illullratam  terrainare . 
Omnes  enim  ipfo  M  N  obliquius  incidentium  refradi  ipfam  N  Z  fupra 
Z  verfus  G  decuffabunt  ^  adeoque  ad  partes  Z  D  circulo  impingent  . 
item  oranium  ipfo  M  N  recliorura  refradi  ipfam  N  Z  infra  Z  vcrfus  K 
interfecabunt  j  Sc  hinc  etiam  in  arcum  Z  D  cadenr. 

Fig.  iiy.  XIV.  Exhinc  apparet  {id  quod  «il?  exlmixi  D.SiHjto  monitum  ami- 

cus  mihi  communicavit)  potuifife  Cartefmn»  fine  tabularum  confefti- 
onefuum  Iridii  angukm  determinare  .namaffumptoarcu  D  Y=::DZ ; 
angulum  iflum  arcus  Z  Y  metitur ;  pofito  circulum  propofitura  per 
aquei  globi  cenirum  tranfire .  quod  ita  facile  conftat .  Radii  cujufvis 
diametro  B  C  paralleli  M  N  refradus  N  Z  K  refleftatur  in  Z  F  H  ; 
&  Z  F  in  F  O  refr^ingatur  •  fitque  F  L.  ad  B  D  parallela  j  fumatur  eti- 
amDY^DZ;  & connedlantur  C Z,  CYj  dico  angulum  LFO 
?cquari  angulo  Z  C  Y .  Nam  imprirais  ob  Z  N,  Z  F  aequah"ter  ad  pe- 
ripheriara  inclinatos ,  patet  aHguIura  O  F  H  angulo  P  N  Z  vel  C  K  Z 
aequari .  igitur  ang .  H F  L  —  H  F O  =  ang F I  C  — - C KZ  ==  ang 

KIZ 
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KIZ— .CKZ  =  ang  NZI  — 2  ang  CK  Z=:  2  angNZC: 

2angC  KZ  =  2ang.ZCD=:ZCY.  eft  igitur  ang.OFL  r= 
ang  Z  C  Y .  Ciim  icaque  iit  in  fuperiore  Hypothefi  punSium  Z  um- 
hrx  lucifque  confinium ,  manifefle  liquet  propofitura. 

XV.  Subnotetur  autem ,  fi  mediura  infledens  fit  aqueum  ,  arcum- 
Z  Y  efle  partem  circuli  totam  (pofticam  fcilicec)  illuminatamj  ran- 
gentis  enim  S  T  refraftus  ,  puta  T  V  ,  nedum  non  pundum  Y  pra-- 
tergreditur,  at  cLtra  punftura  D  cadit.  afi:  in  denfioribus  mediis,  ve- 
lut  in  vitro ,  feciis  accidere  poteft  5  (iquidem  in  eo  tangentis  refrad:u?,  Fifr.  1 1  Ss 
puta  TX,  ultra  terminum  Y  (modo  prxdifto defignatumj  cadic, 
ut  quidem  ex  calculo  facile  colligatur  j  unde  pars  illuminata  arcu  Z  Y 
amplior  evadiEj  langentium  quippe  refraftis  circumfcripta.  yide- 
rit  igitur  excellentiflimus  vii- j  an  univerfim  conftet  (id  quod  ipfe 
nifi  talior  innuere  videbatur)  ex  obfervata  partis  illuminata;  quantitate^, 
Iridi^  angtilnm  ,  etism  jHXttiCarteJiana^  Hjj^othefes  ^  re^e  determi^ 
nari .  Nam  fumendo  arcum  D  R  =  D  X ;  ad  punftum  quiderti  R; 
pertinget  illuftratio ;  neque  tamen  ulla  lux  quadranti  BT  incidens  a 
parte  ,Z  R  (fed  illa  tantiim  qusc  ad  partes  Z  D  cadit)  ad  oculum  O 
infleftetur .  unde  quoad  oculos  ad  has  partes  fitos ,  hoc  efi;  quoad  reni 
quac  prae  manibus,  punftum  Z  lucem  &  umbram  dirimit  atque  difler- 
rainac , 

X.VI.  Vobis  autem  expendendum  propono  ,,  annon  exhinc  a^^a-  Fig.  1 2  8,. 
rentiarum  in  Iriie  ratio  elici  poffit ,  iila  forte  verifimi'ior ,  quam- 
ipfe  C^n^/?^  aifignavit .  quidenim  fi  disero  peripheriae  ZV  impin- 
gentemlucem,  &  verfus  O  inflexammagisapparere^  prim6,quia  fpiP 
fior  eft,  ac  a  radiorum  gemina  difFufione  conftat,  ab  utraque  punifli  N 
parte  in  arcum  Z  V  retraftorum  j  tura  fecundo ,  quoniam  obliquius 
ipfi  ZV  incidit,  adecique  faciliiis  &  copiofiiis  inde  quam  aliunde 
verfus  partes  O  retorquetur  ?  Et  cum  pr.Tfertim  circa  punftum  Z 
acutiiis  radii  coeant,  neque  non  incurrant  obliquius  j  quidni  propterea 
vividi®r,  exinde  refuitet  apparentia  ?  Verum  Iiaec  ^a.ptK^&,Tim(. 

Quaniam  Colsrum  incidn  mentio^  quid  fi  de  iilis  (etfi  prxter.morem 
ac  ordinem)  paucula  divinavero  ? 

XVII.  Alhum  eli  quod  lucem  copiofam ,  pariter  ubique  fpiffam  , 
circumflindit .  Talia  ferme  funt  corpora ,  rarioribus  poris  inter=. 
punfta  5  praefercira,  qus  multas  fuperficieculas ,  in  omne  iatus  obver- 
fas,  habent ,     Suadetur  hoc,  Quia  pure  lucida  femper  alba  videntur  ^ 

Quil  , 
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''Quiacorpusbene  tesrfum  luci  S^kvSdx  expofitum  albefcit.  Quo- 
iiiam  alba  difficilius  ignem  concipiunt  i  Qucd  humore  tcnuiore  vacua- 
ta  corpora  {C/ipllli,  Folia^  Cineres)  camtiem  acquirunt  j  Quibus  & 
frigore  conftrifta  accenferi  poflent, 

Nigrum  eft,  quod  lucem  minirae,  vel  parciiEme  refundit .  talia  ple- 
runque  fiint  corpora  vaide  pellucida  •  nec  non  quae  crebros  meatus, 
&  cavernulas  lucem  abforbentes  habent .  Koc  indicat  >  Quod  omnes 
Umhr&  nlgr^  appfirent  -^  Quod  y^iq^^ay  F/Vr^/w,  7\(«i'?^  ad  hunccolo- 
rem  vergunt ;  Quod  fiigra  faciliiis  ignem  imbibunt ,  calefiunt,  com- 
buruntnr  ;  Quod  longius  diflita  (quorum  fenfim  incercipitur,  &  amit- 
titurlux)  obfcuriora  videntur. 

%ul;Tum  efi  y  quod  lucem  effundit  hinc  indc  confertam  ,  acfoliio 
1 2. 8.  magis  con(lipatam,afi:  interftitiis  umbroiis  diremptam,&  interruptam . 
taiia  concipi  poflunt  corpora ,  multas  intra  fe  quafi  fornacHlai  dcfocos 
habentia  (qualia  X,  e  dpeculis  cnvi^  contextum  ;  &  Y  e  Sph^mlu , 
tranfmiifam  lucem  ad  totidem  foc^s  cogentibus,  conflans) .  Argu- 
raento  lit,  Qubda  Specnlu-  &  'vitris  njioriii  collefta  lux  rubefcit; 
Qupd  corpora  denfa  ignita  (quippe  quorum  cellae  luce  fpifsa  refer- 
ciuntur)  rubra  videntur ;  Qucd  rofcida  nubes  Soli  (matutino ,  vel 
vefpertino)  expofita  rubet ;  Quod  erofio  rubiginem  parit.||  Ad 
rubri  naturam  fortaffe  pertinet ,-  quod  comprelfa  lux  languidius  emicar. 

CarfileHm  efl  quod  lucem  raram ,  aut  impetu  fegniore  eoncitatam 
emittit .  talia  Videntur  efle  corpora ,  quae  particulis  conflant  albis  ac 
atris  alternatim  difpofitis ;  (^d  &  hunc  fubinde  colorem  oflentant  can- 
dida  malignius  illuftrata .  Exemplo  fint ,  z/£ther  Sttdut  ( in  quo 
nempe  pauciera  natant  corpufcula  hicera  ad  oculos  reverberantia,  cx- 
tera  luce  dilabente)  Mare ,  fale  candido  nimirum  &  humore  pellu- 
cido  conftans ;  Umbra  corporis  cujufvis  opaci,  dedic,  adlucernaai 
ardentem  fada ,  &  ad  chartam  albam  excepta  feu  terminata ;  (nempe 
corporis  AB  ad  chartam  XY  violacea  depingitur  umbra,  a  lucerna  C) . 
Fio  *  o  _  Viride  cTruIco  perquam  agnatum  efl .  Difcrim^n  explorentfagi;- 
^*       *       ciores;  ego  non  aufim  ariolari. 

Caeterum  reliqua  colorata  ex  iflis  varic  commixtis ,  atque  contera- 
peratis  emergunt ;  utj?*^^'»/»  ex  albo  copiofo,  rubrique  nonnihillo  in- 
terfperfo;  prpr?/;^z«exmultoca£ruleO;,rubriquetantiiIo,  &c.  Ve- 
rura  fufficiat  hadenus ,  if^a  fapra  captura  noftrura  pofita  Scrutantes  ^ 
nos  iilis  3  qui  dfjiohoyiaf  Phjficas  morofiiis  excipiunt,  deridendos  pro- 
pinafTe. 

SufjRcient  haec  pro  radiis  parallelis ;  ad  divergentes  ordine  proce- 
dendura  efl ;  afl  interpofiia  mora,  ne  vix  cxorfi  cogamur  abrumpere.  t| 
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L  "^Ranfa^is  lis  qtidi  refr^Eiiom  conven'.mt  ijii  ^  qaam  ai  cir., 
X  cnli  ferl^hsriam  [uheHnt  radiifii/imet  faralleli  j  qnid  iu  .  olf- 
venit  froxlme  dfficieHhnn  vemt ,  e^n  a  pHHch  qt^  ftam [enfibiUter 
divergentes  itidem  circnlo  fe  sbjiciHm  refringendos .  cum  autem  m  hac 
Hypotheii  multa  reperiatur  cafuum  varietus  e  pluribus  caufis  oriuiida 
(nedum  enim  a  racdiorum  fpecie  difFerentium  ordine ,  vel  (itu  verfus 
fediverfo;  quinetiam  circuli  refringentis  alia  acalia,  eonvexanem- 
pe  vel  concava,  facie  radiationi  obverfa  ;  k^  ab  ipfius  quoque  radi- 
ancis  magis  aut  rainus  a  refringente  femoti  pofitione  condufionum 
emergit  nonnulla  difcrepantia)  nobis  incumbet  ita  rem ,  qu.i  po0u- 
mus,  moderari,  fimul  ut  cum  ex  abfira^flione  nimia  proveniens  con- 
ftifio,  tum  e  repetitione  faftidiutn  aliquoufque  devitentur .  id  autem 
non  alias,  opinor,  commonius  aflequeraur  quam  imprimis  generalia 
quxdamattingendo,  cuidam  unicafui  (illi  nempe,  ubi  Jc-R,  & 
radiiconvexiscirculipartibusincidunt).  Sk  applicata,  utfaiiifaci- 
ie  poflint  ad  alios  quoque  transferri  j  tum  peculiaria  nonnuDa  fingulis 
Gongruentia  fubnotando .  ad  rem. 

II.  In  circulum  refringentem  BN  (cujus  centrum  C)  radiet  pun-  Fig.  12^, 
£lum  A ;  &  connexa  A  '^^  protendatur  ad  utrafque  partcs  indefinite ; 
tumcujufvis  incidentis  A  N  lit  refradus  N  K,  cum  axe  nimirum  in  K 
conveniens  ^  dico  compofitas  rationes  A  C  ad  C  K,  &  N  K  ad  N  A 

xquari  rationi  1  ad  R .     Conjungatur  enim  C  N,  &  ducatur  K  H  ad  . 
GN  parallela^  erit  igitur  (utgeneratimantehac  habeturoflenfum) 
I.R::NK.NH=zNK.NAH-.N  A  .  N H r=  N  K  .  NA-i- 
AC.CK:   Q:E.D. 

III.  Hinc  fifuerit  CA  =  GR  ::  I  .R.  erit  CK,GR;:NK. 

NA.;. 

NarE. 


5  LeCl,  rlll.17,  ^^ 
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NamenttumGA.CR  =  CA.CK4-.NK.NA:unde,cora. 
munem utrinque adjiciendo rationem  GK  ad  CA,  erit  GK  .  C  A 
-hCA.CR  — CA.CK-hCK.CA^- NK.NA  .  hoc  efl: 
CK.CR::NK.NA. 

^f  ^g-  I  3  ^j  Notetur  in  figuris  iequentibus  efTe  perpetuo  C  A .  C  R : ;  I .  R . 

quod  femel,  brevitatis  causa,  monitum  ello. 


i^i. 


IV.  Hinc  confedatur  .  primo  ;  Si  fuerit  A  N  cr"  C  R ,  quod  re- 
Fiff  120        fradus  N*  cumaxe  AC  prorsum  excurrens conveniet .     Namerit 
CK.AN-^CK.CR^^NK.  AN.ade6queCK-3NK. 

Ficr.  150.  "^^-  ^'^ecundoj  fi  foerir  AN  r=  CR^  iefra6lus  N«ad  AC  pa- 

■^  ralleluserit. 

Namfit  NH  ad  AC  parallela  .  quum  itaque  fit  CA  .  AN:; 
(C  A .  C  R  : :)  I .  R  j  erit  AN  ipfius  H  N  refradus .  ergo  vicifiim 
NHipfiusAN. 

Fig.  131,  VI.  Tertio ;  Si  fuerit  A  N  "3  C  R^  refradus  N  *  cum  AC 

retro  conveniet  extra6tus . 

Erit  enim  tunc  CK  .  ANc-CK.CR;:NK.  AN  .  ac  inde 

CKc-NK.  . 

VII.  Hinc  clarum  efl ;  Sifuerit  AB  nonminorquam  CR,  om- 
nes  refraftos  verfus  A  C  proc«rrentes  convergere  .  erit  enim  tunc 
femper  A  N  cr°  C  R . 

VIII.  Subnotetur  autem  fi  fueritfaltem  A  B  —  C  R  j  axi  propio- 

res  radios  in  fenfibilem  parallelifmum  refringi, 

IX.  Item,  Si  ATcirculum  tangat,  &fuerit  AT*^CR;  raa- 
nifeftum  eft  omnes  refrados  retro  protrados  cum  A  C  concurrere  . 
tunc  enim  femper  eft  A  N  "^  C  R  . 

X.  Clarum  efl  quoque  ,  fi  A  N  =  C  R ,  omnes  arcui  B  N  inci- 
dentium  refraftos  retro  produ^os,  omnes  autem  arcui  N  T  inciden- 
tium  refra^os  antrorfum  procurrentes  axi  occurrere. 

XL  Qiium  autem  in  cafu,  propofiti  maxime  contrario  (quum 
nempe l^R j  &radii concavis incidunt partibus)  adfimiiis contingat 
diverlitas,  hanc  quoqne  breviter  attingemus.  * 

I.  Si 


L   E    C    T.     XIII.  §9 

T .  Si  fiicrit  A  N  c"  C  R ,  refraftus  N  a  cum  A  C  retro  tradus  Fjg.  1 3  ^,, 
conveniet. 

Nara  C  K  ^ra  N  K .  (ut  in  priore  cafu) . 

2.  Etiam  hic  fi  A  N  =  C  R  ,  refradus  N  *  fit  ipfi  A  G  paralle- 
lus. 

Nam  erit  C  K  =  N  K .  quod  in  hoc  cafu  nifi  K  infinitc  diflet  eon- 
tingere  nequit, 

3.  Si  AN~^CRj  refradus  N*  prorsum  excurrcns  axi  oc^ 
currit. 

NamhicCKcrNK. 

4.  Si  A  B  "^D  C  R ;  cmnes  refrafti  dire^e  progredientes  ad  A  C  Fig.  1 3  5  * 
convergunt ,     Erit  enim  quivis  incidens  A  N  ~:3  G  R. 

5.  Quum  AN  =  CR,  evidens  efl:  omnesarcui  BN  incidentes 
retrorfum  verfus  C  A  refraftos  convergere ;  omnes  autem  ad  partes 
N  T  cadentes  antrorfura  verfus  C  B  refringi. 

XII.  Hinc  apparet  fub  ifiis  ducbus  generalibus  cafibus  tres  a  diverfo  Fig.  134^ 
punfti  radiantis  intervallo  fubnafcentes  fpeciales  cafus  comprehendi  j  135,13^» 
nempe  vel  omnes  ab  axe  pofl:  refraftionem  progredientes  divergunt , 

vel  omnes  ad  ipfum  convergunt,  vel  aliqui  divergunt,  alii  convergunt, 
his  intercedente  medio  quodam  ad  iUum  parallelo .  quse  fubnotalTc 
difcrimina  videbatur  operae  pretium  ac  determinaffe .  Subdimus 
ctiam  quoad  reliquos  generales  cafus  fimplicius  fefe  rem  habere  j 
fcilicet  eodem  femper  modo:  Omnes  enim  ad  cavum  denfius  inci- 
dentium  refradli  dirccle  procedentes  ab  axe  divergunt ;  Ut  &  omnes 
eorum,  qui  convexo  ratiori  impungunt ;  id  quod  e  generalifiimis  re- 
fraQionum  legibus  immediate  fequitur ,  &  e  fimplice  fecundum  illas 
linearum  du6tu  dilucefeit .  His  admonitis  in  orbitam  rcgrefii  pergi- 
mus. 

XIII.  E  prxmifTo  Theoremate  non  dificile  conficitur  hoc  PrdlemA : 
Dato  in  axe  punvlo  K,  refradura  defignare,  qui  per  hoc  ipfum  tran=  * 
feat.|| 

Hoc  nempe  pafto.    Reperiatur  punftum  G ,  ut  fit  K  G ,  A  G :  .=  ^^^  j^ 
CK.CR.  itemfiat  GF.FA::CK.CR  (:  :KG  .  AG)  .  tum  Kum.x%. 
centroF,  intervallo  FG  defcribatur  circuhs  refringentem  interfecans  Fig.  157» 
ad  N  }   erit  connexa   N  K  incidentis  A  N  refradus. 

Nam  ducatur  FN;  &obKG.AG::GF,FA,  erit  permu» 

tatimKG.GF::AG.FA.dividendoque  KF.GF  ::GF,FA, 

hoc  eft  K F  .  FN  j :  F  N  . F  A  .  quare  triangula  K  F N,  N  F  A 

"  N  afiimi» 
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aflimilantnr .  unde  N  K  .  K  F  : :  A  N .  N  F  .  feu  permutando  N  K . 
'ia  I  r«  A  N  : :  KF .  N  F .  erat  aiitem  prius  KF.NF::GF.FA::CK. 
■  ^*  CR.eftigitur  NK.  AN::CK.CR.  unde  (juxta  diaura  Theo- 

remar)  conftat  faitura. 

XIV.  Ad  con/!ru£lionem  iftam  advertentes  animum  >  hujufmodi 
facile  CofjfeUarla  deducetis : 

1.  S\  circulus  G  n!  H  refringentem  contingat  ad  Hj  ipfius  AH 
(  perpendicularis  utique  )  refractus  in  K  terminabitur ;  &  aliorum 
incidentium  refra6li  ad  unas  ipfius  K  partes  (ultra  nempe  vel  citra 
Krerpectucentri,  pro  di^erlixate  cafuum  ab  iplius  A  pofitione  reful- 
tantium)cadent. 

2 .  Si  didus  ille  cfrculus  refrlngem  non  oceurrat  omnino,  ProUem» 
conftrucl:ionem  refpuet ;  nec  uUus  refraftus  puniium  K  perraeabit. 

5 .  Si  circulus  G  .*4  H  refrlngentl  coincidat  ( id  quod  facile  eoncipi 
potefl: ,  &  ih  aliquo  revera  caiu  contingit)  omnes  refrav!:>i  in  punftum 
Kconfiuent.  ||  Hacc  &  alia  conflruitionem  iftam  confedlantur  foler- 
ter  espanfera  ;  quorum  faltem  nonnulla  haud  abs  re  fuerit  exertius 
cflendi  j  velut  hoc  iraprimis  palmarium. 

XV.  Si.fuerit  AB.CR::BZ»CZ;  dico  punaum  Z  effe  limi- 
tera.,  ultravel  citra  quera  nullus  refradus  axim  interfecat.  feuper- 
pendicularis  ipfms  A  B  refradum  in  Z  terminari. 

Nam  cujufvisincidentisANrefrav^usaxi  occurrat  in  K,  erit  ideo 
CK.CR  ::  NK  .  NA.  ergo  quum  fit  CR  .CZ  : :  A  B.BZ- 
erit  CK.CR-HCR.CZrzNK.NA-HAB.BZ.     ' 
Fi^.  I  -^  S.  I .  Efl  aatem  (in  prima  figura,  ubi  pun6\a  Z,  &  K  funt  ad  partes 

centri ,  vel  ubi  refra»5i:i  ad  axem  dire^fle  procurrentes  convergunt ) 
BKcr-NK,  &  AB-^AN;  adeoqueBK.  A  Bcr-N  K.  N  A  . ' 
ergo  CK.CR^--CR.CZ~3BK.  AB-h-AB.BZ  .  hoc  efl 
CK.CZ-:3BK.  BZ.  vel  inversepermutandoBK.CKc-BZ. 
CZ  .  dividendoque  BC.CKe-BC.CZ  .  ergo  CK-T3CZ. 
adeo'que  pundum  K  fupra  Z  exiftit ,  verfus  centrum  j  quoderatpro- 
pofitum  oflendere. 
i^.  I  ^»  p,  -  •  Infecunda  vero  figura^ubi  punfta  Z,  K  ad  akeras  fupra  pun£lum 

A  partesa  centro  averfas  cadunt)  conncclatur  fubtenfa  BN,  6cdu- 
catur  A  S  ad  K  N  parailela ;  haec  fecabit  angulum  B  A  N,  majorem 
ipfo  B  K  N,  vel  B  A  S  ;  &  cum  angulus  A  B  N  fit  obtufus,  crit  AN 
t:.-~  AS  .  adedque  K^^  .  A  N-^j  KN .  AS : :  K B  .  A  B .  erit  ctiamhic 
igitur  (utrfupra)  C  K .  C  Z  -^  B  K .  B  Z .  vel  permutatim  C  K .  B  K 
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"*b  C  Z .  B  Z  .  dividendoqiie  CB.BK-aCB.BZ.  adeoque  B  K 
ET"  B  Z  j  hoc  efl  punftum  K  raagis  quara  Z  a  centro  elongatur. 

3.  UdiuA diiTmilis in  3i\ns  ca.fibus Qtk  DcmsKfi^atlo '^  utinhoc,  ubi  piV  j^.^^ 
I  "^  R,  ad  convexas  j  eft  cnira  hic  (ut  in  przecedente)  K  B .  A  B  ~ii 
K  N  .  A  N  .  adeoque  (  fupra  monflratis  infiftendo  )  C  K  C  Z  cr~ 
K  B .  B  Z  .  vel  permutando  CK.KBcr"CZ.BZ.  dividendoquc 
C  B .  K  Bcr  C  B  .  BZ  .  unde  K  B  "^B  Z .  adeo'que  punaum  K 
centro  femper  vicinius  e{t  quam  Z. 

XVI.  Haec  autem  cum ,  raodo  fuo  mutatfs  mutandis,  ad  omnes 
cafus  transferri  poflint,  habentur  inde  determinati  refraftorum  limites, 
hoc  efl  apparentia  radiantium  punftorum  Aloca,refpectuoculicen- 
trum  habeniis^  in  axe  A  C  fitum  j  juxta  doctrinam  a  nobis  toties  in- 
culcatara. 

XVII.  Id  autera  hic  in  duobus  cafibus  (utroque  nirairum  a-dcirculi 
cavas )  peculiare  venit  obfervandum  ciim  fit  C  B  =r  C  R ,  omnes 
refractos  in  ipfo  puncto  Z  (ut  fupra  definito)  retro  protractos  con- 
gregari.  Nara  ob  AB.  BC::  AB.GR-- BZ.  CZ  .  erit  divi- 
dendo  AC.BC::BC,CZ  .  quapropter  ad  pvmctum  quodvis  N 
adfurapturaconnexisAN,ZN,  erit  ZN.AN::  (CZ.CN::) 
C  Z .  C  R .  unde  Z  N  refractus  erit  incidentis  A  N. 

XVIII.  Hinc  etiam  fi  fuerit  A  B  —  C  R ,  confequetur  punctum  Z  Fig.  141» 
a  centro  infinite  diflare  •  quia  nempe  tum  ob  A  B .  C  R : :  B  Z .  C  Z, 

erit  B  Z  3=  CZ ;  id  quod  ficri  nequit,  nifi  punctumZ  itk  elongetur 
infinite. 

XIX.  CoHfeElafjturSc  hxd  Si  pun£torura  radiantiura  A,  «t  iimites  PjVia?'' 
lintpunaa  Z,  A  erit  AC  AB  4-BZ.CZ  •=«  Co^Bht B{.  ^^l  * 
C^.      ^  ^ 

Nam  epraemifiis  facile  conftateffe 

tam  AC  .AB-i-BZ,CZ=7r   « 
quaractC.*B  -i-BC.CC=S 

XX.  Unde  CCc°GZ:  Nam  ob  BC,  AB*aB  C,*Bo 
camponendo'que  AC.  AB  "^*G.*B.eritBZ.CZc^BC« 
CC  .  dividenddque  BC,CZc=-BG,GC.  adedque  CCc^ 
CZ. 

H  %  XXL  Irao 


^2 


L  E  C  T.  XIIL 


Fig.  144«  XXI.  Imo univerfim fi radii quivis  AF,  «-^  ad  cfrculum  refrin- 

gentem  xqualitcr  inclinentur ,  hifque  conveniant  refrafti  F  L ,  <p  ^-, 
erit  CfzrCL.  id  quod  hoc  modo  non  ineleganter  oftenditur.  E>u- 
catur  refta  B  X  cum  B  C  angulum  efficiens  parem  angulo  refraclio 
ad  pofitam  inclinationem  pertinenti ;  perque  punfta  F,  ?j  &  cen- 
trum  C  tranfeuntes  redls  ipfi  B  X  occurant  pundis  P,  -z?  .  tum  quo- 
niam  triangula  F  C  L,  B  C  P  squiangula  funt  (angulus  enim  C  B  P 
_^  angulo  C  F  L  ex  confl:ru(ftione  par  efl: ,  &  ang.  B  C  P  verticali  fuo 

F  C  L  a-quatur)  nec  non  latus  G  B  lateri  C  F  icquatur,  erit  C  P  — 
C  L.  Simili  plane  difcurru.eil C  -ap  =  C  a  .  Porro  ,  .quia  C  <p  ad 
Ca  (hoc  efl:  Sinus  anguli  C<«<p  ad  Sinum  anguli  C  ?  «t  )  majorem 
rat'onem  habet,  quam  C  F  ad.C  A  (hoc  efl  quam  Sinus  anguli  C  A  F 
ad  Sinum anguli  AFC,  vel  xqualis  anguli  C?*)  liquet  angulum 
C  ■«  <?  majorem  effe  angulo  C  A  F,  adeoque  reliquum  *  C  <p  minorem 
«iTe  reliquo  A  C  F  •  vel  angulum  P  C  B  angulo  -77  C  B  .  unde  liquet 
cfle  C  «r  majorena  quam  C  P  j  hoc  efl  C  a  majorera  eile  quain  C  L ; 
QuodE.D. 

Coroll.  Vides  arcum  B  F  majorem  elTe  arcu  B  9 . 
Notes  etiara  omnes  ejwfdem  inclinationis  refraftos  ope  duftae  re£^ae. 
B.X  promptiflime  defignari .  fed  haee  an  ^^%syt  fuerint  nefcio. 

f,V.  i^r,  XXII.  Snhjiciam  c^  hoc  Theerema  :  Convexo  denfiori  inciden- 

tium  radiorum  kM^  A  N  (quarum  A  N  fit  obliquior  )  refra6li 
M  K,  N  L  axem  ad  eafdem  partes,  diredc  pergentcs,  fecent,  ifle  ad  K,' 
hic  ad  L  ;  dico  fore  C  K  majorem  quam  C  L.. 

Nam  connexis  C  N,  K  N  ;  &  du^a  L  H  ad  K  N  parallela ;  quo- 
niam,  c  prxraiflis,  cflCK.  CH.-.-MK.MA.  &CR.CL:; 
NA.NL.eritCK.CKH~CR.CL=MK.MA-+-NA.NL. 
eft  autera  NK.N  A-nJVlK.  M  A  (quia  NK-^MK,  &  NA 
cr-MA)  ergo  CK.CR^-.CR.  CLcr-NK  .  NA-i-NA. 
NL  .  hoccft  CK.CLcr-NK.  N  L  .  hoc  eft  N  K  .HL.c- 
N  K .  N  L .  (^uapropter  eft  L  H  "ts  N  L .  eft  autem  angulus  L  C  N 
obtufus  j  ergo  re£Va  L  H  angulum  C  L  N  fecat  j  ac  angulus  L  H  C 
interno  LN  C  major  eft  •  hoc  cft  angulus  KN  C  angulo  LNC 
major  cft .  undc  liquido  patet  fore  C  K  cr"  C  L . 
Caroll.  CK.CL  — MK.MA-t-NA.NL, 

XXIIf.  Hinc,  ejufmodi  oranes  rcfra£li  fcipfos  prius  quara  asem 
intericcant ,  velut  ad  X.  ||    Hoc  fpeciminis  loco  pro  cafu ,  qui  prx 

manibus . 


^~~-^  900000  y     -j^ 


5    Z      C  B 


L    E   C    T»      X  I  I  I.  P3 

manibus .  propter  alios  qui  fimilia  volct ,  ipfe  viderft ,  6c  fibi  para- 
verit  .  ego  jam  alio  progredior .  eo  fcilicet ,  ut  locum  definiam 
imaginis  in  dato  quovis  refrado  apparencis  ■  pra:tervehemur  enim 
illud  in  his  certe  cafibus  intricattjjimnm  ProUema  (cujufcjue  Solutio 
nuHatenus  amlaborem  quem  exigit,  aut  temporisjaituramcompcn- 
fabit)  quo  jubetur  per  datum  punitum  tranfeuntem  refraiium  deiig- 
nare.  pofitione  datura  igitur  refradum  accipimus  j  <Sc  inhocima-- 
ginis  locum  ex  hoc  uno  Theoreraate  deterrainaraus. 

XXIV.  Duorum  incidentiura  ANP,  ARS  fibi  quam  proximo-  F>.  14^, 

rum  concipiantur  refradi  N  '^,  R  o"  fefe  pundlo  Z  decuflantes ;  bife- 

centurque  fubtenfae  N  P,  N  "^  pundis  E,  G  ;  (a  redis  nempe  C  E, 

C  G  ad  illas  perpendicnlaribus)  dico  rationem  N  Z  ad  G  Z  e  ratio- 

nibus  CEadCG  (hoceftl.R),  NG  ad  N  E,  acANadAE 

componi, . 

-  Ducanturenim  C  K  ad  RS,  ,&:CIad  Ro-  pcrpendiculares .  fa 

que  prodiiais  C  E,  C  G  capiantur  CF=GK;  &  CH  =  C1. 

&  per  Fducatur  T  V  ad  lN  P  parallela  j  &  per  H  etiam  X  Y  ad  N  <s^ 

parallela.     Jara  efl  A  P ,  A  N : :  arc  P  S .  arc  N  R  (  ob  furaptatii' 

<   AP"^:AN 
arcuum    indefinitam   parvitatera )   .  ergo  — .  A  N  :  -^ 

arcPS±:arc.NR         xto    t.        n.  a  r-     a  xt  vtt' 

— — ■ .  arc  N  R .  hoc  eft  A  E  .  A  N  : :  arc-  N  T .  arc 

2 

N  R  .  item  efl  N  Z  .  Z  «•  : :  arc  N  R  .  arc  -a^  <r  ,  ac  inde  N  Z  . 
N  Z  i:  Z  ^  . .  _    arc  N  R  +:  «r  0- 

:  :.arc  N  R .. — ^^^ .  '*^hoc  efl: N  Z .  ZG : :  arc  ^  LeB.  o^ 


2  2 


Kum,  it. 


N  R .  arc  N  X .  ergo ,  rationes  sequales  adjungendo ,  efl  A  E  .,  A  N 

-h  N  Z.ZG  =  arc  NT.  arc  N  RM-  arc  N  R.,  arc  N  X  r=  arc 

N  T  .  arc  N  X  .  qucniam  autcm  eft  C  E  .  C  G  : :  (1 .  R : :  C  K . 

CI::)CF.CH,  vel  permutando  CE  .  CF : :  CG  .C  H5  erit, 

'•"juxta praemonftrata,arc NT . arc  N  X  =  N G .NE-j-CE.CG.  *ii  la^, 

quapropter  erit  AE,  AN4-.NZ.  ZG:=NG.NF-t-CE.  mm,  6, 

C  G  .  unde  (rationes  hinc  inde  pares  fubducendo)  erit  N  Z .  Z  G : : 

^l-.  C  E .  GG-1-  N G  .N  E-+-A N .  AE.    Quod propofitum fuit 

oftendere. 

XXV.  Hine,  fifiatCE,CG::NE.L5   &  AN.AE:;L. 
M;  eritNZ.ZG  ::  NG.M.    Nam  NG.NE-f-CE.CG 

r^A.N.AE=NG,NE-hNE,L  .  -t- L  .  M  =  N  G..  M', 

undg. , 
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«ride  Problematis  conflru^io ,  feu  pun6li  Z  dererrainatio  habetur. 


Fig.  T47o  XXVl.  Subne^am  &  ab  amico  communicatani  (  aliS  methodo 

reperrara  ab   ipfo,   concinneque   demonftratam )   conflru6^ionem  : 

.  Duc  N  R  incidenti  A  N  perpendicularem  ,  &  fecantem  axin  in  R . 
Fac  N  P  .  N  «s- ; :  N  II .  T .  duc  N  Qjefrado  N  K  perpendicularem , 

.&  a^quaiera  ipfi  T;  denigue  jungatur  QC  .  haec  produda fecabit 
N  K  in  foco  qux/itO-Z. 

XXVII.  Hujufmodi  vero  pundura  Z  eife  locum  ipfiflimum  ima- 
ginis  puncti  A,  oculo  apparentis  in  ipfa  N  ^  conilituto,  fsepius  expo- 
iltx  rationes  manifcflant. 

'■'^Jnmum.i^.  XXVIII.  Attendenti  porro  conflabit,  fiquidem  fuerit '^■N G  ad  M, 
ratio  aequaiitatis ,  quod  punftwm  Z  infinito  a  punclo  G,  vel  N  inter- 
vallo diltabit ;  feu  proximi  radio  N  v  refrai^i  ipfi  N  v  paralleli  erunt  • 
fin  ratio  N  G  ad  M  fit  majoris  inaequalitatis,  quod  punctura  Z  exiftet 
infra  G,  vel  in  N  G  antrorfum  protra6ta  j  veruni  denuo  fi  N  G  "13  M, 
quodpuni^umZfupraN,  vel  in  NG  retro  traSa  verfatwr.  Hxc 
fufFecerit  innuiffe.  Hinc  etiam  poflicae  circuli  partis  iiluminatae  quan- 
titas  utcunque  poflit  determinari .  fedad  locum  Solidum  res  fpectat, 
ipsamque  proinde  raiflam  facio. 

•  Fig.  148.  XXIX.  Inferemus  autem  hic  PhaHsmem  cujufdam  fatis  obvii,  quod- 

que  nonnullis  forfan    (mpte  commmihm  OpticA  decretii  affarenter 

adverftim)  mirabile  videatur,   explicationem.     Sit  lucidi  puncti  A 

(modice  diftantis,  &  vivide  radios  ejaculantis)  ad  arcum  circulareni 

M  B  N  (ab  ase  A  B  bifectum)  imago,  feu focus  Z ;  &  per  Z,ad  ipfani 

AZ  perpcndicularis  traducta  concipiatur  lineaX  Y  .  porro,  defu- 

matur  aliud  punctum  remotius  E  ^  liquet  ejus  imaginem  citra  punctum 

Z  (centrum  verfus)  jacere^  ductis  itaque  rectis  EM,  E  ^^,  harum 

refracti  adhuc  altius  fe  interfecant,  puta  ad  K ;  productaeque  M  K, 

N  K  lineam  XY  fecent  punctis  O,  P .  quinetiam  ukerius  accipiatur 

punctum  F  ;  duaarumque  rectarum  F  M,F  N  refracti  fint  M  L,  N  L  . 

Hneae  X  Y  occurrentes  ad  puncta  R,  S  j  quibus  peractis  manifeflum  efl 

intervallum  R  SipfoO  P  majus  efle.     Hinc  facilis  habetur  ratio,  cur 

punctum  iucidum  {\t\wX.ArdenslucerMa,  vel  lm<tgoSolis  ad  S^ecttlum 

aut  lentem  diaphafiam  effecta ,  (quin  &  flcllse  Bxx)  quaf  propter  exi- 

guitatem  fuam  apparentem  punctorum  ad  inflar  haberi  pofl^unt)  quo 

a  diftinct.-e  vifionis  loco  longiiis  araovetur ,  eq  (contraquam  fnaliis 

vifibi- 
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viGbilfbus obvenir)  majus apparet.  ISlara  fi  arcus  MN  B  ocuii  fu-  fj^,  ja^, 
perficiera  repraefentet,  (fupilli  am^lltadini  reffondentem)  linea  X  Y 
lundum  oculi,  A  locum  diilindx  vilionis  ;  ejafmodi  lucens  ad  A  po- 
fitumfaiis  anguflum  circa  Z  fpatium  illuHrabit;  ad  E  vero  conHitu- 
tum ,  valide  radios  vibrans ,  totum  corufcacione  fu.\  fpatium  O  P 
afficiet  •  ad  F  denique  collocatum  adhuc  majus  intervallum  R  S  per- 
celiet ,  inde'que  grandiorem  fui  fpeciera  exhibebit.  In  placide  vero- 
lucem  remittentibus  aliter  fe  habet,  quoniam  pauciores,  &  langui- 
diiis  agentes  qui  extremis  O,  P  vel  i<,  S  allabuntur  radii  nuUam  fui 
perceptionem  excitant. 

Eb  iubentius  hanc,  adeo  perfpicuara,  hujufmodi  Phanomey.f^v  affig- 
namus  rationem,  cjuoniam  in  eorum  reddendis  caulls  ita  titubat  magnus 
ille  (jali/£ftij  nefcio  quos,ex  refradlionibus,  rele£xionibusve  quibufdam  . 
commentitiis  oriundos,  afcititios  fuggerens  cincinnos.  (| 

XXX.  Quin  hic  tandem  Dtoptricam  fmpUcem  clrGnUre-m  claHde^- 
mw^  quam  utcunque  quam  paucifllmis  ita  coraplexi  fumus ,  ut  pr.x- 
cipua  faltem  (quse  videbantur)  &  notatu  digniora  perdrinxerimus ,  . 
prius  autem  Catoptricam  clrchUrem  '^  nec  non  utramque ,  tam  />*- 
fiptricam  quam  Catoptricam^  planam,  quantum  inftituto  noftro  vifum 
eft  congruere ,  pertra»^avimus .  quibus  perfundo  mihi  propoiitum  . 
aliquandofuitadcurvas  alias,conicasprxfertim  fediones,  Jiauddifli- 
mili  methodo  pertentandas  cogitationem  extendere.    Sed  cnim,  ciim 
in  his  tricis  Geometricis  etiamnum  fatis  fupe'rque  commoratus  fim ;  , 
&  practer  ea  quse  circa  conicas  fe^Ttiones  a  nobis  pridem  infinuata  funt 
(quse  &  ab  aliis  luculente  traftata  proflant)  reliqua  non  ita  magnum 
uium  fpondeant ;  contentus  hafce  primarias ,  in  ufu  maxime  pofitas^ 
&  ufui  pracfertim  accommodatas  fuperficies ,  ultra  paullo  quam  ha^le- 
niis  attentatum  aut  pera»^um.fcirem ,   exGuffifie;    C2:teras  omnino 
miffas  faciam. 

XXXI.  ■  Porro ,  quoad  infle(5tiones  iftas,  quos  pluribus  fucceflive 
planis,  aut Sphxricis  Superficiebus,  utcunque  conftitutis  aut  compofitis^  , 
incidentes  fubeunt  radii ;  qux  conveniunt  illis  Symptomata,  poflunt  ea 
de  pracmiflis  elici ;  quorum  certe  prseeipuum  efi:,  quod  apparentis 
pundi  locum  refpicit  ab  infledionibus  ad  iftas  fuperficies  fadis  reful-- = 
tantem  5  in  hoc  enim  indagando,  determinandoque  potiflimum  hae 
ilifquifitiones  verfantur  ;  Hunc  igitur  faltera  definitum  exhibebimu&, 
idque  fatis  coramode,  ex  uno  quodam  Theoremate,  feu  regula  gene-  < 
lali  j  cui  exempla  quaedam,  communis  ususin  gratiam  felcda,  eorum-  - 
que  qui  in  haec  incideric  minuendo  labori  praefertim  comparataj  fubjun-  - 
gemus»    Jfta  verp^ ne  jam  taedio  Sinusj  fequenti refervanius.  •       Led,  , 
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■I.    ^Uh  fr^icedeniii Ci^lcem,  Regulam  pUlcehamHr^  exemplts  filpa- 

■  ^tam  y  ex  qi4,a  pmd^orfim  e  variis  inf.ed:lQmhpu  refnltanteSj  ima- 

erlnes  digmfcanttir .  tHam  ntinc  exhihemus  qnam  Jimp/icime  conceptam . 

Fig.  TAo^  ^^^  A  B  E  F  O  radius  principalis,  pnndli  radiantis  A  fpeciem  per 

.  3?  ^  o,      '       <>culi  centrum  O  deferens,  ex  incidentc  primo  A  B  ,  &  inflexis  B  E, 

E  F,  F  O  (in  direftum  aut  fecus  difpofitis)  conllans  •  tum  pundi  A 

refpedu  oculi  in  reda  B  E  pofiti ,  &  ex  infledione  ad  fuperficiem  B 

refultans  (e  praemiffis  utique  defignabilis)  imago  fit  Z .  itera  hujus  Z 

(quod  jam  veluti  radians  concipiatur )  refpe£lu  oculi  in  re£la  EF 

confiituti,  &  ab  infledione  ad  fuperficiera  E  emergens  imago  fit  Y . 

demiira  pundi  Y  (tanquam  in  fuperficiem  F  radiantis)  refpedu  oculi 

in  F  O  coUocati  fit  imago  X  .  erit  hoc  pund:um  X  iraago  cunftis  ab 

his  infledionibus  proveniens .  neque  fecus  quotcunque  fuerint  infledi- 

ones  fefe  ifes  habebit ;  enimverofemperexillatalipoftremainfledionc 

refultans  imago,  eadem  erit  cum  illa^  quam  omnes  eihibent. 

Hujus  effati  veritas  c  conftruftione  fatis  apparet  5  e  qua  facilc  colli- 
gitur  proximorum  ipfi  A  B  incidentium  hinc  inde  radiorum  rnflexos 
tandem  circa  pundum  X  ipfum  F  X  interfecare .  vel  ita  rem  coDegeris : 
pundum  Z  eft  pundi  A  imago  ;  &  pundum  Y  ipfius  Z ;  denuoquc 
pundum  X  ipfius  Y  ;  itaque  pundum  X  ipfius  A  imago  erit,  qualem 
nerape  res  hic  fert,  remota .  Stridiore  longiufculo  difcurfu  pofiet  hoc 
coEiprobari,  fed  quorfum  rem  fatis  daram  intricare  ? 

il.  Exempla  jam,  quae  dixi,  feu  e  prxmiflis  deduda  confedaria 
•fubnedara .  Notetur  autem  imagines,  qus  in  iis  proponuntur  dcfig- 
nandac,  ocuKim  refpicere  Centrum  habentem  in  ipfo  radiationis.axe 
(qualis  eft  reda  B  D)  conftitutum  .  item  diverfarum  fuperficierum 
ac  radiationum  axes  fibimet  in  diredum  poni .  prsefumatur  etiamin 
refradionibus  ex  aere  fadis  ad  vitrum  fore  I .  R ; :  5  .  3  ;  ad  aquam 
vero  fore  I  .  B, : :  4 .  3  .  (hs  nempe  rationes  veris  prob«  congruse 

depre- 
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deprehenduntur)  l  addo,  confufionis  evitandae  causa  fymbolum  I 
dehinc  in  his  exemplis  perpetuo  majorem  proportionis  refradiones 
dimetientis  terrainum  denotare ,  quocunque  de  raedio  in  quodcunque 
peragatur  tefraftio .  porro ,  raedium  primum  infringcns  perpetuo 
denfius  intelligatur  rariori  circundatum  .  item  ,  in  figuris  appofitis 
litera  C  denotat  centrum  anterioris  circuli ,  K  centrum  pofterioris ; 
&  B  verticcm  anterioris,  D  verticem  pofterioris  j  denuo  defignat  Y 
iocum  imaginis  quxfitam. 

Hifce  prxmonitis ,  primum  de  longinquo  radiantiura ,  feu  paraUe- 
los  ejicientium  radios  punftorum  imagines  j  pro  ientium  varietate,  fic 
determinantur, 

I.  AdlentemfUm-convexam,  Fig,  151, 

II.  Acl  Untsm  fUfto-csficavam» 

Fiat  I— R.R::DK.DY. 
/»  ntro  eftDY  =  iKD, 
/»  ^^«^eftDY=3KD. 

l\L  Ad  lefttm co}ivex9'fU»am»  Fig.  iji^ 

IV.  Adlentemcoftcavo-plafiam.  ^S^^ 


Fiat  {]' 


I  — R.I::BC.BZ| 
R::DZ.DY. 
In  riVr^DY  =  |BC"»-f 
/»^^«^DY^3BC=»t 


V.  9/^d  lentem  CQnvex§  cgnvexaWe 
yh  Ad  lentem  concavo-coneavamo 
»R.I::BC,BZ|  ^ 


Coroll.  t/€d  integram  Spharam. 
Fiat  2I  — 2R,I;;CD.CY. 


VIL  Ad  lentem  convex§.concavdml 
VIIL  Ad  lentem  sincavs  co. 
Fiat  I-,R.I;:BC.BZ 


Fig^  I  $,il 


Fig»if2y, 
VIIL  Ad  lentem  smcavo  convexam^  ^  ij|° 


9? 


h  B  c  r.   X I  ¥. 


I 

1 .  Si  punaum  Z  cadat  inter  C,  &  K,  fac  D  Z  -h-5^  K  Z .  D  Z  : : 

Flg.  152,  r  ];<. 

1)3.  D  K .  D  Y }    &  cape  D  Y  ad  partes  lentis  vcrfus  K. 

2.  Si  punaura  Z  cadat  extra  C  K ,  6cik  infupcr  D  Z  cr  ^  K  Z  ; 

fac  DZ— -|^KZ.DZ::DK.DYi  &  cape  DY  ad  partes  lentis 
vcrfHsK. 

3 .  Si  D  Z  rr  „  K  Z,  iraago  Y  infinite  diftabit. 

4.  SiDZ-t3;|KZi  fiat~KZ  — DZ.DZ::DK.DY,& 

ape  D  Y  ad  partes  lentis  adverfas  ipfi  K, 

Defenfibiliter  autera  propinqua  difi-antia  radiantium  feu  divergentes 
radios  emittentiura  punaorum  (qualia  femper  defignat  pundum  A) 
imagines  f ut  &  illae  quas  ad  ejufmodi  punfta  convergentes  cflSciunt 
radii)  hoc  pafto  determinantur. 

Fi^  1  ^4  ^*  ^^  lememfUno-flatiam  dlverg^. 

555«  II,  Ai  lentim  flano-fhmm  convtrg^ 

BZ,  & 
DY. 
Brevius.    Fiat  I.I— R::BD. AY. 


«.      5R.I::AB. 
^'^^  2I.R::DZ.DY. 


Fiff^ic^o  l\l,  AdlentmflaHo^convexamdiverg,^ 

ly,  AdlentemfUnoconcavAmconverg, 
Fiat  R.I::AB,BZ.&  cumZcadit 

1.  ExtraDK,  fi^KZc-DZ.  fac-|-K  Z  — D  Z  .  DZ  js, 

P  K ,  D  Y .  &  cape  D  Y  ad  partes  lentis  adverfus  A. 

'   I 

2.  Si  -p-K  Z  =  D  Z  j  imago  diftabit  infinite. 

3.  Si^KZ-aDZ.  faeDZ--^KZ.DZ;:DK.pY:  ^\ 

«apcDYverfuiA. 

4'  Cum  . 
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4.  Cum  Z  cadit  inter  pun Aa  D,  K  i  fac  D  Z  -t-g-  K  Z. .  D  Z. 
DK.DYi  &capeDYverrusA. 


n 


V.  Aikntem^lam-concdvAmilvtYg,  ^l*  ^T^* 

yl.  Ad  IfHtem  plaifo  ctnvexam  conver^, 

rR.ItrAB.BZj  & 
^^^•^  )|-KZ  — DZ.DZj^^K.Dt. 

yil.  AdlefttemconvexO'-fUnamdlverg.  ^  ^y 

ylll.  -^4  /^»fm  concavo-planam  converg, 

R 

1,  SlABc^yACj  punftaZ^  & Y ad lentis partes pun£lo A 

advcrfas  reperientur ,  faao  A  B  =- -j-^  C  .  A  B  j :  B  C .  B  Z »  <fe 

I.RjjDZ.DY. 
R 

2,  Si  ABrz-jACjimagoinfinitediftabit. 

R 

3,  Si  AB^yACi  deprehendenturZ,  &  Y  ycrrBS  A,  faft» 

yAC-AB.ABiiBCaBZi  &LE?iDZ.DY. 

IX.  i^fl  /m^w  concavi-plan/tm  dlverg^ 

Fig.ifS. 

X,  ^4  /wf ^iw  convex^-fUnam  converg» 

SrAcadatestraBC,  facAB-^jAC.AB  11  BC  .  BZj  fin 

AcadatinterB,  &C,  facAB-l- j-AC.AB?iBC  .  BZ|  tum 
fiatI.R::DZ,DY, 

O  a  XI.  ^i 
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XI.  Ad  letjtem  convexo-esfivexam  dmr^, 

XII.  Jd  lentem  eonsAvo-concAvam  convergl 

1.  Si  ABc-^AC,  faaoAB-YAC.  AB  ;:  BC  .  BZ, 

,   &  ^^ KZ  -  D  Z : :  D  K .  D  Y  j  punaa Z, Y  adverfus  A  cadunt. 

R 

2.  Si  AB=-j-AC,  facI~R.R::DK,DYj  &  cape  DY 

adverfusA. 

R  R 

5.  Si  AB-D-jAC;  fac-j-AC-AB.  AB  ::  BC  .  BZ- 

&  furae  B  Z  verfus  A'.    Jam  ciim  Z  cadit  extra  D  K ,  fi  primo  fit 
-^KZc-DZ,  faC|^KZ  — DZ.  DZ::DK  .  DY.   &  fume 

D  Y  adverfus  A . 

I 
4 .  Secundo ,  fi  -  K  Z  =  D  Z,  imago  diftabit  infini  e, 

^  Tertio,  fi-lKZ-DDZ,  fac  DZ  — ^  KZ  .  DZ  : :  DK. 
K  R 

D  Y  •  &  fume  D  Y  verfus  A. 

I 

6,  QuumdenuocaditZinterD^&K,  iiatDZ^-^  KZ.DZ:j 

R 
D  K .  D  Y ;  fumaturque  D  Y  verfus  A. 
CoroL  Ai  Imegram  Sfharam  dtverg. 

1.  Si  AB-t-AC^i^AC.  fiatAB4-AC-^AC3 

AC::BC.CY.  & cape C Y adverfus A. 
i  R      ^      . 

2 .  Si  A  B  H-  A  C  =— j— A  C  .  imago  in  infinitum  abit. 

3.  SiAB-h-AC-^'-^AC;  fiat^AC- AC--AB, 
A  C  : :  B  C .  C  Y ;  capiaturque  C  Y  verfus  A. 

Fig.  l)^.  XIII.  AilentemconcAVG-cdncavamdiverg, 

XIV.  Adlentem  convexo-convex'am  converg^ 

St 


4^X~-  y 


J^--t^8 


i^ 

,  154 

L 

! 

i 

3J\  uB     K     c        z       dI  m~     c .y ^K    ' z  y 


K  D, 
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VH 


8       fi^-^^Sv 
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R 
Si  A cadat  extra  B  C ,  fiat  A  B  -  .  -  AC  .  AB  ; : BC .  BZ  ;  fin  A  ^Jg*  1 5p. 

R 
cadat  inter  B,C ;  fiat  A  B  H— -  AC.AB;:BC.BZj  deinde  fac 

^-KZ-DZ.DZ:i  DK.DY, 
R 

Coroll-  Ad  Integram  Sfhdiram  converg. 

T  xy 

Si  pun£lum  A  extra  B C  ponatur, fiat  A  B  h — —j — A  C  ;  ?  B  C, 

C  Y .  fin  A  cadat  inter  B,  &  C  ;  fiat  A  B  -h -^,—  A  C  .  A  C  ; : 
B  C  .  C  Y  i  &  cape  C  Y  ad  partes  centri  verfus  A. 

XV.  Ail  lenteni  convexo-concav/imdherg  .  FjV  j  ^q^ 

XVI.  Ai  lentem  concavo  convexam  convtrg. 

1.  Si  A  B  "^  I  A  C  5  punfla  Z,  &  Y  verfus  A  cadunt,  fa£lo 
Y-AC-AB.AB;:BC.BZ5  &^KZ-DZ,DZ;  :DK.  DY.: 

2.Si  ABrryAC;  facI~-R.R::DK.DYj  &  cape  DY 
verfus  A. 

3.SiABc-jAC;  facAB-jAG.AB::BC.  BZ.  & 
eape  B  Z  adverfus  A .  Jara  quunfi  Z  cadit  extra  D  K ,  tum  primo  fi 
^KZc-"DZ,  fac^KZ-DZ.DZ::DK.DY5  &  cape  DY 

verfusA. 

I 

4.  Secundo,  fi  -o-K  Z  m  D  Z ,  imago  infinite  diftabiD. 

I  I 

5.Terti6,  fi-j^KZ-^DZ,  fac  DZ--^KZ  .DZ  :;  DK. 

D  Y,  &  fume  D  Y  adverfus  A, 

6.  Sed  quando Z inter  D,  &  K cadit ;  fiat  D Z -f-^ KZ .  D Z  : : 
D  K .  D  Y  5  &  fumatur  D  Y  adverfus  A.  XVIL  Ai 


tos 
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Fig.  1  ^ol  XVII.  j4d  kntem  cofieAvo-  convexam  dlverg, 

XVIII.  Ai  lentem  eonvexo-coneavam  converg, 

Si  Acadat extra  BC,fiat  AB-.-J  A C .  A B  ^rB C .  B Z .  fin  A 

cadatinterB^&Ci  fiatAB-h^AC.  AB:  :BC.BZ. 

I 

1 .  Jam  ciim  Z  cadit  extra  D  K,  tum  prirao  fi^K  Z  c"  D  Z ,  fac 

j^KZ-DZ.DZ::DK.Dy,  5c cape D Y adverfus A. 
li 

I 

2.  Secundo,  fi  ^KZ  =  D  Z  5  imago  infinite  elongabitur, 

3.  Tertio,  fi-|-KZ*3DZ,  fac  DZ^~-KZ.  DZ  ::  DK. 
D  y  •  6c  fume  D  y  verfus  A. 

4.  Sed  quando  Z  inter  D,  &  K  cadit,  fiat  D  Z  -4-^K  Z  .  D  Z  : : 
D  K .  D  y ;  &  accipiatur  D  y  verfus  A. 

Hifce  fubneftam  fequentia ;  non  conteranendum  in  Sngyfcopcis 
uEim  prae  fe  ferentia  Prff^/^«i;<4f  <«. 


Fig-1^3- 


I.  Datl  fmUlfrofinqm  A  perfeStam  Imaglnem  per  lentem  concavo, 
convexam  in  alind  datttm  fmttnm  Z  lenti  vicinius  frojicere .  (per- 
fe£lam  imagincm  intelligo ,  quse  refultat  ex  omnibus ,  quos  ipfum  A 
difFundit,  radiis  in  ipfa  readunatis.) 

Fiat  I_R.R::AZ.ZB.&dividaturZB  in  O,  ut  fit  CB, 
C  Z  : :  I .  R ,  tum  centro  C  defcribatur  circulus  E  B  F .  item  centro  Z 
intervallo  quovisZ  D  (majoriquam  Z  B)  defcribatur  circulus  G  D  H . 
fadum  eritj  nempe  lens  EFGH  pundi  A  perfeiVam  imaginemin 
pun<ftum  Z  projicier. 

Nota  3  data  C  B  punda  A,  Z  e  propofitis  facile  determinari . 

Invitro,  fiCB=  ij,  em||C  =  9^|&^AZ  =  ^5. 

Adnotetur  etiam  per  lentem  E  G  H  F  ad  Z  tendentes  radios  ad  A 
fefringi.  Hujufmodi 
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Uiijtdfmoil  V^itrnm  Mj9^es  juvat ;  pro  quibns  ita  conftruatur  . 
fit  Z  D  diflantia  ,  ad  quam  optime  cernunt ;  rumatiirque  Z  B  utcunl 
que  pauUo  minor  quam  Z  D  •  &  fiat  C  B  =t  |  Z  B  ;  tum  centro  G 
per  B  defciibatur  circulus  E  B  F,  &  centro  Z  .per  D  circulus  G  D  H 
defcribatur ;  ipfi  (Superficiei  G  D  H  ocukim  admoventes)  punclum  , 
A  didincle  fpedabunt ,  velut  ad  Z  fitum. 

Quod  fi  velit  Mpps^  ad  diftantiam  itidem  ZDdiflin£lc  cerneiK, 
aflignatum  pun<n:um  A  contemplari .    adfumpto ,  ut  prius ,  libere . 

pun£lo B,  fiac  C B  —    ar^-^vr i  <2c reliqua fiant, ut prius. 

II.  Dati  ^mBl  j4  ferfe^am  imaginem^  etiam  ofe  Imis  coneave-  Fig.  l^^i^ 
eofivexa  ,  /»  datttm  aliHdpm^Hm  Z  lorginquiHs  prgjicere. 

Fiat  AZ.AD::!  —  R.R. item dividatur  A D in C,ut fit  C D  . 
C  A  : :  I .  R }  &  centro  C  per  D  defcribatur  circulus  E  D  F .  item 
centro  A,  quopiam  intervallo  AB  (minori  quam  AD)  defcribatur 
circulus  E  D  F  •  fadlum  erit ;  nempe  iens  £  D  F  pundi  A  ima-. 
ginem  in  pundum  Z  projiciet, 

Data  C  B,  pundla  A,  Z  viciflim  e  propofitis  innotefcunt . 

Invitro,  fiCB=i5,  ^^^^lZB^U-S     l^^^^o, 
Itidem&  hic,  perlentem  E  F  verfus  Z  tendentes  radii  in  A  refrin-'  - 

guntur. 

Hinc  Preshjtu  utile  conficiatur  FiVr;^»;,  fiocpa£lo :  Ad  mterval- 
lum  Z  D  hi  difliriae  videant .  Secetur  Z  D  in  A,  ut  fit  ADznrfZD  „  . 
item  fit  D  =z  ^  A  D  (vel  fit  C  D  -  i  Z  D)  centrdque  C  per  D 
defcribatu'/  circulus  E  D  F  .  item  utcunque  fumpto  pundo  B  (citra 
D,  nempe,  verfus  A)  centro  A  per  B  defcribatur  circulus  E  BF  . 
lente  E  F  diai  Preshjta  pundum  A  diflinaifTjme  confpicienr.  1 1 

Hifce  demum  in  cumulum  adjiciatur  ab  amico  communicatus  Modus 
skgans  ac  expeditm  cHJufcHnqHe  cafus  imagmem  ^  Geometrice  defig'-  - 
nandi;  m  &  Isntem  defcrihendi  y  qm  Imaginem  i»  datnm  pm^am  .- 
projiciet, 

I.  Imaginem  dejignare, 

Ecentris,  &  verticibus  circulorum  lentem  conflituentium^erigan-  Fig.  16  f, 
tur  ad  axin  perpendiculares  K  j,  B P,  D  Q,  C I ,  deinde  per ^unaum  1 5^,167= 
A  ducatur  quaevis  reaa  A  P I  fecans  B  P,  &  C  I  m  P ,  &-I  ^  tac  C I . 
CR::I.R.agaturreaa  RP  fecans  DQ,  &  Kf  inQ,  ac^  5  fac 
Ki.Kj::R.I  j  &agatur  i  Q^ qu3f  produaa fecabiu^im in Y,  loco 
iBQaginisquaefito.  II 
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Fi?.  i(J8,  ^*   Rsll^uli  datls^lefitemdefcriifere. 

Sumantur  ad  arbitrium  B  Y  diftantia  lentis  ab  imagine ,  B  D  cra/fi- 
ties  lentis ,  &  alter  circulorum  lentem  conftituentium  ut  (in  hoc  ex- 
eraplo)  anterior  E  B  F,  cujus  centiura  fit  C  j  &  ad  ifta  punda  B,D  C 
erigantur  B  P,  D  Q,  C I  ad  axin  perpendiculares .  deinde  per  pun- 
dura  A  ducatur  re^a  quzevis  A  P I  fecans  B  P,  <Sc  C  J  in  P,  &  I .  fiat 
CI.CR::I.R;  &  agatur  R  P  fecans  D  Q  in  CU  fiat  D  CL  D  S : : 
I .  R  j  <Sc  agatur  S  Y  fecans  R  P  produftam  in  ^ ;  a  quo  demittatur 
perpendicularis  ?  K  ;  &  centro  K  intervallo  D  K  defcribatur  circulus 
E  D  F .   erit  E  B  F  D  lens  quaefita. 

Hic  autem  in  nimium  excrefcenti  fpatium  Ledioni  defigatur  limes. 


Lect.  XV. 

BEne  longo  circa  lucis  refleaiones ,  quatenus  hx  vifura  afficiunt, 
inftituto  ftadio  metam  nunc  opportune  fixuri  videmur,  ea  quomo- 
doeunqueprofecuti,quae7r^«??^4«7ffa  nobisvifa,  necadeo  pervulgata 
feobjecerarlt.quod  autem magnitudines  objeaas attinet  (quasutique 
de  punais  tantum  radiantibus  agentes  omnino  videamur  omifiile) 
qualesnimirumillaeexhujufmodiradiorura  infleaionibus  quoad  fi- 
tum,figuram,quantitatemmutationesfubeunt,  id  fermetotum  pa/Iim 
atque  fufius  traftatum  proftat,  nec  aniraus  efl  mihi  toties  aftum  agere, 
vei  e  trivio  petita  quaequehuc  transferre .  quin  dc  eo  fpcftantia  plera- 
que  cunfta  de  jam  definitis  ac  ofl:enfis  haud  difficili  negotio  colligi 
pofle  videntur;  fingulorum  nempc  cujufvis  objedti  punSorum  (ex- 
tremorura  pracfertira  ac  mediorum)  apparentias  inde  determinando . 
verum  nec  ea  penitus  negledui  habita,  ad  fubfequentem  quoque 
regulam  (feu  momtiunculam)  prefiius  animura  advertentes  forfan 
autumabitis .  Si  qualera  aflignata  quaevis  fuperficies  infleaens  (fim- 
piex  aut  compofita)  magnitudinis  cujufvis  expofitae  fpeciem  exhibct 
Carnphorem  nempe  vel  contraaiorcra,  direaam  aut  invcrfam,confufam 
diitinaamve,  feu  quovis  alio  modo  demutatam)  internofcere  cupiatis. 


'    I    I 
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id  quadantenus  hoc  modo  pertentantes  attingetis  l  Oculi  centrum 
(quale  dari  paffim  fupponitur ,  ei  faltem  analogura  quid  dari  videtur  • 
nec  iiide ,  quoad  illam  quae  prse  manibus  rem ,  erroris  quicquam 
proveniet)  oculi  centrum,  inquam,  ubicunque  pro  libitu  conftitu- 
tum  ceu  pun(flum  radians  concipiatur  •  tum  ex  eo  duo  prodeuntes 
radii  ad  propofitam  fuperficiem  (eo  quem  hujus  exigit  natura  vel  pro- 
prietas  fpecialis  modo )  infleftantur.tum  inter  hos  infleKOs  colloca- 
tum  intelligatur  obje^um  j  ejus  certe  fpecies  inter  duos  priraos  ab 
oculi  centro  procedentes  radios  confiftet,  quae  cum  ipfo(quoad  ap- 
parentera  anguli  quantitatem,punftorum  correfpondentium  pofitionemj, 
&  reliquas  affe«fliones)  objedo  comparata  voti  corapotes  vos  reddet  j 
6c  id  quidem  perfedlius ,  (i  extremorum  ac  mediorum  prjefertim 
objefti  pun£lorum  juftas  imagines ,  ex  dodrina  haftenus  tradita , 
velitis  inveftigare .  ab  appofitis  exemplis  res  manifeftior  evadet ;  in 
quibus  notetur  punftum  O  feraper  oculi  centrura,  reftam  O  B  A  ra- 
diationis  axem(fuperficiebus  infledentibus  perpendicularera,6c  objcfta 
in  partes  aequales  dirimentem)  denotare» 

Exemp.  I.  Pmpoftatur  Superfcies  pUnd  msdli  refrlngentu  den^  Fi^.lSg,, 
(loris  (aqn&JipUcet ,  aut  vltri)  oyjeBHm  continentis ,  vcluti  Super- 
ficies  a  reda  M  N  repraefentata .  &  ab  oculi  centro  O  prodeant  utcun- 
que  duo  radii  O  M,  O  N ;  qui  in  M  F ,  N  G  refringantur  |  inter 
hos  jamdefignetur  objedum  F  A  G  (ab  axe  O  A  bifeftura)  hujus  e 
medio  F  G  M  N  fpedati  fpecies  (  vel  apparentia  )  alicubi  confiftec 
interredasOM,ON,velutiputaad  ^^y.  ciira  autcm  (ut  ex  hu- 
jufce  fuperficiei  natura ,  communiquc  reffadionum  lege  palam  eft) 
fit angulus ^O  y  raajor angulo  F O G  j  h^c  objedi  fpeciem  ampli- 
ficat  infledio .  item  ciim  punfta(fibi  refpondentia)  F,  <p  5  <Sc  G^y  ad 
eafdemrefpedlivepartesjaceant,  ab  eadera  objedi  pofito  nonimmu- 
tatur .  quod  fi  pundorum  «p, «,  y  pofitio  juxta  fuperiorem  dodrinam 
ftri(^ius  exquiratur ,  de  totius  imaginis  ^&y  figura  diftantiaquc 
fatis  accuratura  feretur  judiciura . 

Exemp,  II.  PropottAtnr  corpm  denfnm  PMNQ^^  Saperpciehs  Fig.  17®' 
pUfjM  parallelii  (MN,  P  Q)  comprehefifam  •  &  ab  oculi  centro  O 
prodcuntes  radii  O  M,0  N  ad  fuperficiem  M  N  refringantur  in  M  P, 
N  Q.}  horum  vero  ad  Superficiem  P  Qj-efradi  fint  P  F,  Q_G  (qui, 
propter  incidentias  (ad  M,  P,  &  N,  QJ)  pares,  ipfis  O  M,  O  N 
xquidiftabunt)  interPF,  Qi3  ftatuatur  objedum  F  AG,  cujhs  fit 
iraago  ?  ay  .  tum  vero  manifeftum  eft  hic  fe  rem  fimiliter  habere  ac 
in  Exeraplo  prxcedenti,  P  Exemp» 
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j,'j-  j-^i.  Exem^    lil.  Proponatar  clrcHlHi  ffecularii  concavus  MBN,  6c 

°'  '  '  radiorum  O  M,  O  N  reflexi  fint  M  F ,  N  G  (fe  decuffantes  in  H,  & 
cum  ipfis  O  M,  O  N  concurrentes  pund:is  X,  Y)  inter  hos  coUocetur 
objedum  F  A  G  j  ejus  iridem  imago  redis  O  M,  O  N  interjacebir , 
puta  ad  'Pcny  .  comparando  ]am  angulos  apparentes  F  O  G,  <pOyy 
clare  vides  objedi  F  A  G  fpeciem  imniinui  .  item  cernis  punda  fibi 
refpondentia  F,  <?,  &  G,  >  ad  alias  ac  alias  partes  jacere ,  feu  objedi 
fitum  hinc  inverti.  Quod  fi  intra  angulum  &  fpatium  X  H  Y  ftatui 
concipiatur  objedum ,  clarum  efl  hinc  ejus  quidem  fpcciem  ampliari, 
fed  adhuc  frtum  inverti  .  fin  inter  ipfa  X  Y  confiflat  objedum ,  ejus 
itidem  invertetur  fitus,  at  quantitas  non  immutabitur .  demum  Ci  intra 
angulum  NHM  conftituatur  objedum,  puta  RLS.  cujusimago 
fit  ?  ^  3-  5  evidens  efi:  hujufce  fpeciem  crefcere,  fitumque  retineri. 

Fig.  172,  Exemf,  IV.  Proponatar  eircnlus   S-^tcnUris   coKvexus   MBN;  ' 

fadifque  fimilitcr  ac  in  eo  quod  immediate  praeceffit  omnibus  j  nc 
plura  prodigam  verba ,  vides  objecfti  F  A  G  fpeciem  ( ip «  q/  )  co- 
ardari,  k6.  ejufce  pofitionera  eandem  perfiftere.  ,* 

p-^y  ,_,  Exemp.  V.  ProprjnatHr  lens  aliqna  (exempU  gratia ,  lens  plana- 

^  ''=*  ^  ^ '  convexa)  M  B  N  Q^P  .  Radii  O  M,  O  N '  ad  luperficiem  M  B  N 
refringantur  in  M  P,  N  Q^;  tum  ipfi  M  P,  NQjid  fuperficiem  P  Q 
refringantur  in  ipfos  PF,  QG  {kk  decuflantes  inH,&cumipfis 
OM,  ON  concurrentes  ad  X,  Y)  vides  jam  in  prima  figura,  fi  ob- 
jedum  FAG  infra -XY  (verfus  H)  ftatuatur,  ipfum  ab  imagine 
(p  rt  >  majus,  quam  obtutu  fimplice,  reprxfentari .  Quod  Ci  inter  ipfa 
punda  X,Y  fubintelligatur  coIlocatura,ejus  quantitas  Reutiquam  immu- 
tabitur .  at  fi  fupra  XY  ftatuatur  objeftum  RL  S,  ejus  fpecies,ad  p  ^  o- 
confpicua  ,  diminuetur  j  iibique  vero  pundlorum  correfpondentium 
pofitio  direda  perraanebit. 
Fig.  174^  In  altera  verb  figura  (ubi  refracfli P  F,  QG  verfus  axem  procur- 

rentes  convergunt)  cum  objedum  F  A  G  citra  punftum  H  fumitur, 
vides  ejus  fpeciem  quantitate  adaudam  ,  at  fitu  non  mutatam  .  verum 
objedi  R  LS  ultra  concurfum H  pofiti  imago  f  a  0-  nedum  prototypo 
major  eft,  at  quoad  fitum  etiam  eidem  in  verfa. 

Et  hoc  quidem  pado  nulla  non  Icns  pro  varia  vel  obje^i  vel  oculi 
pofitione ,  obje<3:i  fpeciem  aliam  e  ■  hibet  ac  aliam  .  nunc  dilatat,  tunc 
contrahit  5  modo  red^am  dat,  mox  inverfam  ;  fubinde  propius  adduct, 
rjonnunquam  longius  amovet .  Singulos  cafws  ad  examen  facile  rediges 
tioc  a.d  fpecimen  aciem  mentis  intendendo.  Quinirao 
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Quinirno  methodum  hanc  lcviculam  adhibendo  plerafcjue  fapcrfi-. 
cierumquaruravisinfleAentium  hujusgeneris  affe^fliones  (illasnempe 
quae  magnitudinum  apparentes  quantitates ,  pofitiones ,  diftantias , 
figuras  refpiciunt)  compluriumque  Phammenav  caufas  ipfeilarimo-» 
pera  levi  deprehendes  •  quibus  in  expreflius  deducendis  libri  plures  ad 
tantam  molera  extumefcere  vel  poiTunt ,  vel  folent ;  ur  raihi  faltem 
opus  non  fit  hujufraodi  plura  congerere .  veruntamen  ne  pars  harc 
nimium  deficiat ,  &  quoniam  nonnulla  fuccurrunt  aniraadverlione  non 
indigna ,  de  magnitudinum  ctiam  apparentiis ,  tam  Dioprla^  quam 
Catoptrias^  fpecialia  qunfdam  proponara  j  ea  vero  commodius  fe- 
quentem  praeftolabuntur  Ledionem. 

Huicinterim,  neabnormitercurta  fit ,  aiiquatenus  explend^e  Fro- 
hlematiQn  hoc  adneftam : 

Sxponatnr  oct*lo  ^  cajpti  centrnm  O,  longinqmm  ohje^itm  F  ^, 
ah  effili ,  circuliqtie  refringentis  axe  ^  B  U  hife^tim  ;  datufqne  fit 
angulnsfimfUciter  (ocul»  nempe  mdoj  apparens  F  OG .itemajjigm 
netnr  pHn^nm  2,  quoi  imagofit  pmUi  A  a  circtilo  refriogeHtsfatta ; 
datus  fit  denm  ex  refra^ione  apparens  angHlm  P  O  Oj  prepofitHm  eji  Fig.  17  y. 
circnUm  ifium  refringentem  defcrihere  (vel  detsrminare)  . 

Analjifi.(.  Fadumefto;  fitnerapecirculusB  N^quah^srequintur, 
cujus  fit  centrum  C,  vertex  B  ;  &  qui  redam  O  P  in  N  fecet .  duca- 
tur  C  Y  ad  O  F  paralleia ,  redxque  O  P  occurrens  in  Y,  &  con- 
neftatur  C  N  ,  cum  itaque  fit  N  Y  refradus  radii  ad  F  O,  vel  C  Y 
paralleli ;  erit  C  Y .  Y  N  : :  R .  I .  crgo  ratio  C  Y  ad  Y  N  datur ;  & 
cum  prxterea  anguius  Y  (dato  F  O  P  aequalis)  detur,  etiam  (in  tri- 
angulo  C  Y N)  angulus  C  N  Y  innotefcet .  itaque  triangulum  C  O  N 
fpeciedatur;  unde  ratio  CO  ad  CN  (vel  CB)  datur .  eft  autem 
CB.CZ::I  —  R«R.  ergo  ratio  C  B  ad  C  Z  datur .  itaque  ratio 
C  O  ad  C  Z  quoque  datur  ;  unde  ratio  C  O  ad  O  Z  datur .  verura 
O  Z  datur  ;  ergo  etiam  C  O  datur .  hinc  demum  &  ipfa  C  B  datur. 

Componitur  autem  in  hunc  modum  .  In  O  F  utcunque  capiatur 
O  f ,  &  fiat  O  f ,  O  0" :  :  R ,  I  .  &  conne£tatur  «j"  ?  C  j  ducaturque 
Z  R  S  ad  C  «^  paraileia .  tum  fiat  O  Z  .  Z  T : :  I  —  R ,  R  (unde  com- 
ponendo  OT  «  ZT  ::  I  ,  R)  item  7=  V^TkZS;  &  Xr= 
VOZq-^Vq;  tum  X.  OZ  j  :OZ  ,  Y.  denique  X.Y  :;  OZ. 
OC  (undecritXq.0Zq;:02.0C  ;  hoceft  02q  — Vq. 
OZq::0Z.OCi  hoceftOZq  — ZTxZS.OZq::OZ. 
O  C) .  per  C  vero  ducatur  C  N  ad  Z  S  parallela ,  fecans  O  P  in  N . 
denique  centro  C  per  N  ducatur  circulus  B  N  j  is  propofito  fatis^ 
facit. 

P  2  Nam 
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NamobOZq— ZTKZS.OZq::OZ.OCi  eritOZcnb 

r^OCxOZq— OCxZTxZS.  tranfponendoque  OGxZTxZS— OC 
xOZq  — OZ  cub.atqui  propter  O  Z.Z  S  : :  O  C  .  C  N  .  cft 
OZxCN  — ZSxOCquareOZxCNxZTmOCxOZq 
—  OZ  cubi  adeoque  (elidendo  O  Z)  erit  CNxZTrrOC 
xOZ— OZq .  vel  CN .  OC-OZ : :  OZ .  ZT  ;  hoc  eft  CB .  CZ : : 
OT.ZT.  .&componeHdoB2.CZ::OT.ZT::I.R.  itaque 
prirao  liquet  pun£lura  Z  imaginem  efle  punfti  A,  ex  refraclione 
tawlam  ad  circulum  B  N  .  quinetiam  ob  C  Y  .  Y  N  : :  j.  O  .  O  ^- : : 
R.Ij  palam  eft  N  O  refraaum  efferadiiad  CY,  hoceftadFO 
paralleli  .  liquido  proinde  conflat  propofitum.  || 

In  hoc  cafu  debet  efle  OZqc^ZTxZS.  Haud  abiimili  ratione  quoad 
alios  cafus  (ut  fi  circuli  refringcntis  cavura  objetlo  exponatur,  &c.) 
peragetur  negotium .  ego  fpecimen  tantum  infiittii  Proyiem^ni^^  juxta 
quod  vifibilis  objefti  fpecies  per  refraftionem  circularem  fecundum 
prafftitutas  quantitatem  atque  diftantiam  utcunque  poffit  imamtari.  [J 


APPENDICVLA, 

Ur  hxc  paullo  flrigofior  Leftio  nonnihil  incraffetur ,  faciam  hic 
(quanquam  alienore  loco)  quod  alibi  (li  mihi  tunc  in  raentem 
venilTet)  fadum  oportebat  j  raciociniis  noflris  adverfantera  ^  a  viro 
doftiflimo  (  alioquin  opinor  raro  dormitante  )  commifllim  paralo- 
gifmum,  ne  cui  fraudi  fit,  detegam  ac  amoliar ;  unaque  doftrinam 
noflram  confirmabo .  horlum  e  pracmiffis  confequens ,  fed  &  expe- 
rientia:(ut  videbimus)confonum  hoe  prsfierno :  E  refraftione  quavis 
(nec  non  erefieftione  ad  circulum)  duobus  oculis  apprehenfum  ob- 
jeftum  (puta  lucidum  pundura  A)  revcra  duplum  apparet,feu  duas(ad 
minus)  obtinet  imagines. 

Nam  a  punfto  A  exeuntes  infledenti  MN  incidant  duo  quicunque 
radii  A  M,  A  N  j  quorura  infiexi  fint  M  E,  N  F  j  concurrentes  in  X ; 
in  his  autem  ufpiara  conflituantur  oculorura  centraO,  P.  qnodpundi 
A  imago  nulia  ad  occurfum  X  exiflat,  e  fupra  pofitis ,  ac  probatis  con- 
fedatur  (omnes  enim  iraagines  ad  illa  confiflerc  docuimus  inflexorum 
punda ,  ad  quse  nulli  illos  alii  inficxi  interfecant)  itaque  duae  funt 
imagines  punai  A,  una  in  inflexo  E  M  (qualis  a)  ad  oculum  O  per- 
tinens  ^  altera  in  inf^exo  F  N  (qualis  aj  oculo  P  deputanda.. 

Hinc  liquet  etiam  magnitudinis  cujufvis  hoc  raodo  fpewlatseduplicera 
imaginem  haberi. 

Huic 
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HuicefFatoricontrariaobtendaturexperientia ,  monflrans  Aibinde 
duntaxat  unam  imaginem  apparere  j  regero,  in  refradione  quidem 
ad  fuperfieiem  planam  apparenter  hoc  plerumque  contingere,  quo- 
niam  imagines  iftje  duae  (quales  ct,or)  itafibiraet  ipfis,  ita  refraCTo- 
rum  concurfui  X  vkinse  funt,  ut  ipfarum  intervatlum  difcerni  nequeat, 
ipfa^que  (ficut  in  firaili  cafu  obvenire  moxoftendemus)  velut  in  unam 
imaginem  interceptibiliter  coalefcant  •  aft  in  aliis  diverfi  generis  in- 
Hedionibus ,  etiam  fenfu  conteftante ,  manifefte  fecus  apparet ;  id 
quod  cum  e  comp^tibus  admodum  obviis  experimentis  conftare  po/lit, 
unum  faltem  acalterum  proponemns.  Speculo  B  N  M  exponatur  ob-  p,>.  jjt' 
jeftum  A  j  tum  oculis ,  velut  ad  O,  P  conftitutis ,  apparebit  ejufce  ,  ^  §^ 
duplex  fpecies  *,  <« ;  quarumilla  (<*)  daufo  oculo  O,  hxc  {a)  chuh 
Pdifparebit. 

Notetur  autem ,  fi  placet ,  imagfnum  a,  a  intervalla  (  pro  vario 
oculorum  fitu)  nunc  magis ,  nunc  minus  deduci,  fic  ut  fubinde  coadu- 
nari  videantur.  Ncmpe  fi  ocdlus  P  ad  F concipiatur  traKflatus,  duca-, 
turque  FG  ipfi  PO  parallela,  &.  a^qualis  j  unde  jam&ocuIusO 
in  C  pofitus  concipiatur  j  quoniam  F  E  minor  eft  quam  F  G,  radius 
M  O  per  G  non  tranfibit  j  tranfeatalter  inHexus  L  G  ;  in  hoc  itaque. 
jam  confiftet  imago.  ct,  ab  altera  a  raagis.elongata.  Reliquarum  hujuf- 
modi  diverfitatum  haud  difpar  aflignari  poterit  ratio. 

Adjungatur  &  hoc,  an  paflim  obfervatum  nefcio,  dignum-certe;  pjcr 
quod  obfervetur :  Ad  fpeculum  concavum  RSMN  faciem  tuara  ^ 
FAG  (fpeculo propiiB ad motam)  contemplare.  Etprimoquidem 
oculo  O  (alteroP  occlufo)  cernes  ejus  imaginem  ?  «-  ^  ^  rurfus  (ocu- 
loOocclufo)  alteroP  cOnfpicies  imaginem  fag,  apriore  P^y  ali- 
quantiim  defledentem  •  demum  utroquc  limul  oculo  reclufo  fped:ans 
illas  in  unam  coalitas  percipies;  feu,  fpeciem  unam  afpicies,  per- 
quam  notabilt  difcrimine ,  ampliorem  priorum  fingularum  alterutr.i. 

Exhlnc ,  obiter,  fufpicari  licet ,  etiara  intuitum  iimplicem  adhibenr 
tibus  objcfta  binis  oculis  fpeftata  tantillo  raajora  videri,  qjamuno; 
fpeciebus  ita  coeuntibus,  ut  non  exquifite  congruant. 

Unicam  pmerea  fubdemus  inllantiam  :  Per  fphafram  vkream  (aut  Flg   iSo<.  - 
fimavis,  perphialam  conicam  autcylindricam.aqua  repletam)  M  B  N 
tranflucentem  lucernulae  fiammam  A  fpefta  5  ejus  duas  imaginesrz,^ 
obfervabis  (pro  oculorum  fitu  magis  a  fe  rainufve  diffitas;  quaium 
una  (a)  claufo  oculo  O,  altera  (a)  claufo  P  evanefcet. 

Videtur  hxc  inflantia  vel  fola  fufficere  vulgari  fententi.x  refcllendne ;  parnhpow.p^i 
juxta  quara  (ut  Kep/erHs  alicubi  colligit)  pundi  A  fimplex  iinago  17S. 
ad  pundura  X  confifteret,  . 

Ka? 
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Has  >nflantias ,  facilitatis  gratia ,  ita  propofuimus ,  quafi  pun£lum 
A,  una  cura  ciuobus  oculis  O,  Pin  plano  exifteret  ad  iupernciera  in- 
fiedentem  recto  .  id  quod  uiriira  in  experiendo  prscise  contingat 
ne'cne  ,  pariira  refert ;  duas  utcunque  fpecies  apparere  liquet .  quin 
facilc  concipitwr  etiam  eo  pollto  rem  non  aliter  fe  habiturara. 

His  praelibatis ,  iOud  difcutiamus,  quod  innmmm,  ^'''vA^^ct^fniMt  .^ 

in  Di$^tr,  quo  nempe  P.  Herigompu  propofitionem  hanc  fuam  comprobatum  it : 
"  Si  oculus  >  3c  afpeiflabile  fmt  in  diverfis  mediis  fe  mutuo  contingen- 
"  tibus ,  iraago  apparebit  in  concurfu  catheti,  6c  radii  ab  oculo  per 
"  punftum  refradionisdirede  produdi. 

p..       ^  S\i  utique  pundum  F  in  medio  denfiori  H  L  M  N  collocatum,  quod ' 

'^'  ad  oculos  A,  B  radios  F  E  A,  F  D  B  emittat  refraAos  ad  E,  &  D  ^ 

•  dc  re£t2  A  E,  B  D  conveniant  in  C  ;  fit  autem  fuperficiei  refringentl 
perpendicularis  reda  F  G  ;  erit  (inquit)  punfti  F  imago  in  reda 
F  G .  id  quod  ita  demonftrat :  Qjaoniam  diaa  imago  tam  in  refraif^o 
A  E,  quam  in  refrado  B  D  exiftit ,  ergo  in  horum  interfedione  G 
exiftet  .  verum  interfevlio  C  in  reda  FG  exiftet .  quoniam  haec 
communis  eft  fedio  planorum  A  E  F,  B  D  F  fuperficiei  refringenti 
reftorum  .  ergo  liquet  propofitum. 

Inhancdemonflrationem  adverto  j  i.  Supponit  ea  refrados  A  E, 
B  D  concurrere  •  quod  ramen  falfum  eft,  praeterquam  in  wno  vel  al- 
tero  cafu  5  quum  nempe  planum  A  B  F  in  eodem  exiftit  cum  ipfa 
re^a  F  G  plano  ;  vel,  ciim  punda  A,  B  funt  in  fuperficie  coni  redi, 
cujus  axis  eft  reda  F  G  .  quod  fi  prior  cafus  ponatur ,  e  fupra  demon- 
ftratis  manifeftum  eft  refrados  A  E,  B  D  non  in  reda  F  G,  fed  intra 
angulum  F  G  H  convenire ;  quod  e  principiis  noftris  clicitum  illum 
faltem  conftringere  debet,  qui  principia  ifta  admittit  ac  ampleAitur. 
1,  Hinc,  illa  demonftratio  ipfam  fe  perimit:  Nam,  quoniam  (in  po- 
fito  cafu)  pundi  F  imago  tam  in  re^a  A  E,  quam  in  reda  B  D  exiftit, 
adeoque  in  harum  concurfu ;  concurfus  autem  ifte  non  eft  inreda 
FG  ;  ergo  liquet  didam  imaginem  extra reftam F G  verfari.  ^.Sup- 
ponit  ifte  difcurfus  (ut  &  fupparille  jamjamprolatus)pundiFuni- 
cam  oculo  ufirique  imaginem  apparerc ;  quod  'o^mnv  ^iv^i^  erat , 
anobis  paullb  fupra  refutatum.  Enimvero  diverfi  oculi  funt  reipsa 
diverfi  fpedatorcs .  hxc,  opiflor,  ratiocinium  illwd  fatis  enervant,  (| 
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}.  "jr^tlnUorHm  ex  injiecilone  determinati^  app4re»ti^Hs  locis  con- 
X  quiefcere  pofifem  j  fiquidem  exinde  magnitudinum  apparenti^ 
deducuntur  ,  quotlibet  in  iplis  exiftentium  punftorum  imagines  de- 
ijgnando .  caeterum  ne  juflo  parciiis  in  hac  parte,  vel  iUiberaliiis  egifle 
videar ,  etiam  de  reUarnm  linearHm  (confeqHemer  &  flaMaramfHper" 
fcierftm  ^  c^Hil^tis  diftinUe  vlfui  reprafemafjdis  natura  fr<£,cipt*e  conftt- 
luijfe  videtur)  apparentii^  &  imagiml:>ns  expreJJiorafpecimi»a  (juadam 
haudgravahor  adneBere  .  de  quibus  etiam  circa  reliquarum  raagnitu- 
dinum  apparentias  propius  ac  promptius  fiat  judicium» 

II.  Notetur  autem  imprimis ;  Sicuti  (  quod  fzepius  in  antedi«ftis 
habetur  inlinuatum)  cujufque  pun<fti  quodanimodo  duplex  eft  imago  5 
una  fimpkx,  abfoluta,  principalis ;  illa  fcilicet ,  quce  in  refta  verfatur 
adfuperficiem  infleftentemperpendiculari^  perque  radians  punftum 
firaul  ac  oculi  centrum  tranfeunre  (hoc  efl  in  comrauni  lucidae  radia- 
tionis .  fuperficiei  refleftentis ,  ipfiufque  vifionis  axe)  altera  vero 
jrelata,  mutabilis,  ac  minus  pr^ecipua ;  quae  talis  efl  rcfpe^tu  oculi 
extra  re^Hiam  infle*S^enti  fuperficiei  perpendicularem  arbitrarie  confii- 
tuti ;  ita  pari  ferme  modo  duplex  cujurque  raagnitudinisimago  con- 
cipi  poteft  una  quidem  abfoluia  (quam  fakem  hoc  nomine  defig- 
nabo;  quje  ex  punftorum  fingulorum  in  ipfa  exiftentium  abfolutis 
imaginibus  quafi  confiatur ,  ilias  faltem  comprehendit  (qualis  in  ob- 
jefta  congrua  fuperflcie  vivide  deformaretur ;  qualifque  videretur 
oculo  ad  infinitam  ab  infleftente  fuperficie  diflantian^jrite  coUocato) 
altera  vero  relata,  quae  oculura  refpicit  ubivis  in  certa  pofitione  con- 
llitutum  ;  quid  velim,  &  quare  fic  diflinguam  ab  exeraplis  bene  mul= 
iis  in  decurfii  proponcndis  luculenter  apparebit. 

iri.  ^.Super" 
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reprxientet  reaa  PCL,  &  aquae  infit  refta  FP  ad  PO  Deroen 
diculans .  hat  autem  F  P .  X  P : :  R .  I  ^  erit  X  P  imago  abfofeta  rX" 
i-i  ;  continetillafcilicetomneslocospunaorum,  qux  in  FP  oculrt 
apparentes^in  ipfa  F  P  lito .  verum  fi  ponatur  oculus  ufpiam  extra  F  P 
velut  ad  O,  ei  tota  FP  citra  XP  apparebit .  tranfeat  videlicet  aW 
cujusrad.iFMrefraausperO,&protrahaturOM,  ut  occurratipfi 
FPinK.eft  ergo  (fecundum  prremonftrata)  punftum  KinterX  & 
P .  itidem  (e  prms  oftenfis)  punai  F  imago  qus  in  refraAo  O  M  K 
ad  oculum  O  re  ata,inter  K,  &  M  cadit,  veluti  puta  ad  ,  .  fimili  ratione 
cujufvisalteriusin  ipfa  FP  accepti  punfti ,  ceu  R,  imago  (cogi^^.n 
atrareaamXP,verfusoculum,  jacet .  tonus  itacjue  rel^Fpfm  'o 
tahs  eft,  quaJem  curva  linea  f ,  P  refert .  quod  li  P  F  infinit^  protra 
hatur,  ejus  tot.us  imago  P  t  s  verfus  afymptoton  O  B  A,  ad  P  F  Se' 
lam,accedensexcurrir.  ^^"i^paraue- 

que  redta  O  M  K  fecans  redam  P  Qjn  M .  &  (pofito  fore S^i/Rn 

^^  ~  IqxFPq    5  ^^S^e  Per  H  ducatur  H?  ad P R 

K^ifPt'^' r^^^?,?  occurrens  in  ?.  crit?  indiaa  linea  •  nemoe  Ci 
OMKipfiusMFrefradus  concipiatur,  erit punftum ^1?^" S 
go.eodemmodorehqualinesPf rpunAadefignantur.    ^ 

^'^°  '^'^  r  n.?f  n^^^f^lfTP'^  '^^^  FGad  PCLparalleia,  dudSque 
2r^H^^^-'^^^^^'Pi'^"^^^^  itemperXduda  X^YadPO 
parallela,  erit  quidem  reda  X«  Y  redae  F  AG  imago  abfoluta 

?im  J^r   k-r  ^  .reprsfentat,  admodum  jamjam  pr.Tfcriptum  piii Aa- 

rotats^iraagofornicemreferetarcuatam  .  id  quod  experiri  vos  velim 
vafcul,  cylindrici  aqua  repleti  fuperficiem  infpedando. 

nienf ;-n  v"^l^  '"^'  vifibilis  FG  ad  P  Q^indinata  fit,  cum  ea  conve- 
fZryt  5'^^""^^^^"'^>^V,eritrurfu3XYipfiusFGimago  ab- 
ioiutaj  relatamverocurvaftf^reprsfentat. 

at>inderefpic,aturrcdaPFina€repofita7fiatque  rurfus  PF  PX^ 

R.I; 
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R .  I  j  erlt  quidem  X  P  imago  rtdx  F  P  abfoluta  ;  at  ejufdem  imago 
relata  (puta  P  ?  f  ?)  ultra  P  F  R  jacet ,  ab  illa  fenlim  reclinans ;  e-* 
jufque  punfta  quxlibet  ita  fignantur .  Ab  O  ducatur  refta  O  K  ut- 
cunque  redam  P  Q^fecans  inM,  &  fit  K  M  ipfius  F  M  refradus, 

tum(poritorurfusS=rVIq  — Rq)fiatPHr=5iAP^P  M, 

•^  ,  IqxPFq 

&  per  H  ad  P  F  parallela  ducatur  H  ^ ,  ipfam  O  M  K  interfecans 
ad  9  ;  erit  punftum  p  in  difta  linea,  pun(5tum  fcilicet  F  reprxfentins , 
codemque  raodo  pun6\a  quotlibet  alia  deprehendes. 

VIII.  Similiter  redae  F  G  ad  ipfam  P  Qj>arallelze ,  vel  indinatae 
imago  relata  ?  *  >  (in  partes  arcuata  contrarias  illis,  ad  quas  prioris . 
casiis  imago  videbatur  incurvata)determinabitur .  rem  appofita  figura 
fatis  exprimit. 

Hxc  autem  omnia  de  fupra  comprobatis  dilucide  confe^tantur. 

IX.  Ac  ita  quidem  eirca  fimplices  planas  fuperficies  refringentes  Fig.  185. 
fefe  res  habet.     Quod  fi  corpori  parallelis  planis  M  N,  f^  «^  terminato 

«4xponatur  reda  F  G  •  Sint  redx  F  P,  G  Q,  A  D  B  O  ipfi  P  Q^ 
perpendiculares,  &  fiat  B  D .  B  S  : :  I .  R  -  adfumaturque  A*  =DS  j 
&fiatAB.*C::FP.XP;  &  per  X,  «  ducatur  reita  X  *  Y,  erit 
X  rt,Y  linex  F  A  G  imago  abfoluta.  Ergo  ejus  imago  ad  ocuium  O 
relata  (in  hoc  cafu)  citra  ipfam  XtfYverfusfuperficiem^f  nonnihil 
incurvata  difponetur ,  qualera  exhibet  linca  ^f-y  .id  quod  ex  eo  fatis 
videtur  liquere,  quod  reda  XctY  fit  imagorefpeftu  oculiinipfa 
O  B  a  B  infinite  femoti .  defignari  vero  poterit  hxc  imago  ad  hunc 
modura .  fit/*?^  (minufculis  elementis  indigitata)  imago  re<^ae  F  A  G 
ad  fuperficiem  refringentem  i^v  reJata  (hoc  efl  ad  oculos  in  refrauiis 
f|!/M,qvN,  aDB,  reliquifque,  nec  non  in  medio  i^vM.N  verfus 
O  protenfo ,  fitos)  juxta  proxime  commonftrata  delineabilis .  tum 
hujus  ipfius  fag  velut  in  medio  M  N  f^  ?  verfus  A  protenfo  pofitae ,  ex 
refraftione  ad  fuperficiem  M  N  emergens ,  &  ad  oculum  O  relata 
conftruatur  imago  9  o^y  (itidem  ad  modum  nuperrime  praefcriptum) 
haee  re^am  F  A  G  per  corpus  M  N  f^  v  fpeftatam  repra^fentabit .  ex- 
perientia  teftis  advocetur ,  ego  pluribus  in  re  perplexiore,  quara  uti- 
liore  fuperfedeoo 

X.  Porro  quod  ^Una  fvecftla  (firaplicia,  vel  compofita)  attlnet» 
in  iis  palam  efl  imagines  aofolutas  ac  rclatas  omnjno  fibi  coincidere  • 

■     quo  fit,  ut  es  objeSorura  magnitudines,  figuraSj  diftantlas  (Iitu 

Q^      _        ■  tameii 
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tamen  nonnunquam  inverfo)  quam  exa^iffime  referant .  qua  de  re 
(tam  facili  ,  toties  a£la)  f  enitiis  reticens  ad  minus  trita  me  pro- 
moveo. 

XI.  Sit  jam  ClrcnUre  Sfecnltim  convexum  DxMBj  cujus  centrum  C  ; 
&  per  C  protendatur  reda  CBAj  in  qua  fumatur  portio  qusdam  AR, 
fiatque  CA.AB::CX .  XB  ■;  neq-non  CR.RB::CY.YB  ;  erit  YX  imago 
abfoluta  reax  RA  ;  quod  ii  CB  bifecetur  in  Z .,  erit  BZ  totius  BA  ad 
infinitum  exporredae  imago  abfoluta  ;  Iioc  eft,  illae  tales  erunt  oculi 
refpedu  in  ipfa  AB  conftituti  .  feciis  autem  ufpiam  collocato  oculo , 
tanquam  ad  O,  totius  A  B  quod  confpicuum  efl:  (hoc  efl:  quod  fupra 
horizontem  OT,  fpeculo  contiguum  extat)  fupracitraqueXBap- 
parebit.     Enimvero  tranfeat  radii  A  M  reflexusK  M  O  per  O ;  ita^ 
que  pun«n:um  K  (quod  olim  oflenfum)  fupra  pundura  X,  verfusA, 
extat .  quinetiam  (ex  indidem  monftratis)  pundi  A  imagines  omnes, 
oculum  O  refpicientes ,  ex  refiexione  facls  ad  partes  B  M  D,  citra 
,  C  A  verfus  O, cadunt .  ejus  igitur  imago  qux  in  O  K,  puta  «,  in  ipfa 
"  KM  exiftet  (id  quod  etiam ,  ne  quis  dubitet ,  exertius  mox  oflen- 
demus)  .  fimili  ratione  pundi  R  imago,  cogita  ?,  fupra  Y,  citraqu^ 
B  Y  jacet .  quod  (i  porro  per  O  tranfeat  recta  O  D  L  H,  quae  refiexa  fit 
redaeD  S  ad  C  A  parailel^e  (hxc  autemquomodo  ducatur,  antehac 
declaratum  habetur)  critin  O  D  L  imago  punc^i  (quale  concipiatur 
S)  in  ipfa  AB   infinitc  femoti ;  hsccputafit  ad  o- .  erit  itaque  curva 
B  ^  *  ir  imago  totius  infinitse  t^dcx.  B  A  S,  ad  oculum  O  relata. 

XIL  Ifla  vero  linea  tali  pa<^o  delineatur  :  Super  diametrum  C  O 
defcribatur  circulus  O  T  C  j  &  ab  O  ducatur  reda  qua? piara  O  M  F, 
cujus  refiexa  fit  M  A  j  in  qua  fumatur  M  E  =  M  F  j  lum  fecetur 
F  M  in  £t,  ut  fit  F  tf .  «t  M  : :  A  E  .  A M  ;  erit  (e  pridem demonflra- 
tis )  pun£tum  «  punfti  A  imago  .  fimili  modo  quotcunque  linex 
Ba.f  (^  punfta  reperiuntur. 

XIIL  Quodautemfitpunftum*  citraK  (verfus  oculum)  itacon- 
flabit.  Ducatur  F  Q  ad  A  M  parallela .  ell  ergo  angulus  F  Q^ 
par  angulo  C  A  M .  afi:  angulus  F  C  A  angulo  A  C  E  minor  efl .  ergo 
eflCF.FQ^CE.AE.atquiCF=CE}quareFQj--iAE. 
ergoeflFQ^.AM^^AE.AM.  hoc  eft  FK.KM=^Fce.  ^M. 
eomponendo'que FM.KM"~nFM.«M.  unde K M c~ <tM .  aded- 
que  pundtum  «tcitra  K  verfus  O  jacet ;  Qj^E ,  D . 

XIV.  Exhinc 
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XIV.  Exhinc  EuclUisy  Alhaz.eni^  coramuniTque  ferme  /"entcntw 
convelJitur ,  quae  reftae  B  A  re^ara  B  K ,  infinitxque  B  S  ipfam  B  L 
imagines  ftatuit .  proindeque  corruunt  orania,  qu2E  principio  fuper- 
extruunt  ifti  gratis  adfumpto  ,  rationique  diffentaneo.  Veruntamen 
OfticorHm  mvi(fimns[criftor.^  eYuditijfimtifque  vir,  veterum  ipfc  veHu 
giis  infiftens  poilulatum  iflud  abexperiendaftabilitum  vult,  ejufque 
veritatem  fefe  depracdicat  centies  exploriflc  •  doftrinam  itaque  no- 
firaminvidofensusteftimoniorefutavit  ,  atquirepono,  nonpotuifle 
illum  quantumvis  oculatum  &  fagacem  quod  obtcndit  vel  femel  ex- 
plorare .  nec  hoc  in  cafu  poterit  dodrina  noflra  tentari ,  nedum  re- 
ielli .  nam  (prxterquam  quod  perpendicularis  C  B  A  fitum  exade 
dignofcere  perquam  arduum ,  forian  impoflibilefuerit)  quumlineola 
B  <*  ?  «■  infinitam ,  juxta  nos ,  h'neam  redtam  B  S  repraefentet ,  ipfum- 
que  punftum  «r  (infinitc  diflito  punfto  S  rcfpondens ,  atque  rcdam 
D  H  bifecans)  a  pundlo  L  modice  diftet ,  quac  amabo  visus  acies 
curvae  B  «o-  a  refta  B  L  defle£tionem  cernac  ?  itaque  fruftra  clTe  yidQ- 
tur  acutiffimus  vir,  ad  teftem  provocans  hac  in  parte  minus  com- 
petcntem ,  deque  cujus  fcntentia  vix  allatenus  conflare  poffit.  Sanc 
quoad  affinem  in  Dioptricii  cafum ,  quem  attigiraus  fupra,  demiffo  in 
aquam  perpendiculo ,  oculo  fimplicitcr  infpe»ftanti,  videbitur  ejus  ima- 
go  nihil  quicquara  a  perpendiculari  decliHans  j  vcriim  ope  refledionis 
juflura  perpendicularis  fitura  obfervando  (  qui  nudo  fcilicet  obtutu 
plane  dijudicari  nequit)  notorie  deprehcnditur  aquae  iraraerfi  perpen- 
diculi  imago  ab  ipfo  dcviare  .  neque  dubito  quin  pariter  in  praefente 
cafu  rite  confulta  experientia  pro  nobis  fit  pronunciatura.  Quinimo 
noflris  cx  effatis  (luculenta  opinor  ratione  fufFuhis)  apparebit ,  undc 
principium  illud  muhis  in  cafibus  expcrientiac  videatur  confcntire  j 
quoniam  nempe  contingit ,  ut  in  iis  a  vcro  non  multura  abfcedat  5 
ejufque  proindc  faUitatem  fenfus  (nifi  ratione  ^  vcl  certiore  fenfu  adju- 
tus)  perfpicere  nequeaf ,  aft  exorbito, 

XV.  SkmrCuiSpecPiisimsoMcamm  BMD.  cujus  centrum C,  &  r-      g^^ 
per  C  extendatur  infinita  redta  G  B  L ,  bifeceturque  femidiameter    ^^*  ^   '" 
C  B  in  Z ;  ac  in  Z  B  fumptis  quibufcunque  punftig  A,  R  j  fiat  C  A . 
'AB::CX.XB|  itemque  CR.RB  ::CY.  YB;  eritquiderainfi- 
nitaBLt©tius  BZ  imago  abfoluta ,  &  portio  Y  X  portionis  RA  . 

verura  extra  axera  B  C  ufpiam  conftiiuto  vifu ,  velut  ad  O,  ad  hunc 
relat^c  ipfius  Z  B^  ejufque  parrium  imagines  ita  determinantur, 

Qa  ,       XVI.  Ad 
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Fi*^.  iSr.  ^'^^-    Ad diametrum  GO  dercnbatur  cifculus  CFH;  &abO 

^  '"  radiusincidat  talis,  ut  cumejus  reflexus  litDS,  contingat  fore  DS- 
rr:  ~  D,H  ,  Viil  ^  D  I  ;  polita  C I  ad  D  S  perpendiculari  (talis  autem 
radiusfacileducipofleconcipiatur  ;  oc  pcr  curvam  appropriatam  re- 
v^ra  {latim  determinetur  ;  id  proinde  nos  non  diftinebit)  .  Erit  tum 
pun<fli  S  iniago ,  pura  <r  ,  a  pun6loD  infinitedisjuniSla  ;  quoniam  (id 
quod  fieri  nequit ,  nifi  H  0- ,  o-D.  lint  infinit^)  efl:  H  (r  .  ?  D  .• :  I  S  . 
SD,  Jam  in  arcumD  BcadatutcunqueradiusO  M,  cujus  reflexus 
fic  M  A  £  ;  &:  in  hac  fumatur  M  E  =  M  F  ;  tum  in  O  M  produd:a 
capiatur pun^-l um ^ ,  ut  fit  Y a..a.  M  : :  E  A  .  A M  ;  erit  <*  punfti  A 
imago  .  iirailimechodo  reperiatur  j  punfti  R  imagO; nequenonreliqua 
totius^f  «t^Tj  ipfamBSreferentis,pun-i"ta..  ' 
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„.      o  XVlI.  In  harcVeroconftrui^ionemquafdam  veniuntadnotanda. 

^''S-^  -^'  I.  Qucd  CScf-CZ.     Nam  4CZq  =  CBq  =  3SDq-j- 

C  S  q   ergo  quum  iit  C  Z  cr~  S  D  ;  erit  C  S  uT"  C  Z . 

2 .  'Qnod  C  A  CT"  C  S .  Nam  (  e  fupra  monftratis )  fi  ducatur 
re.flaM'4'ad  DO  paraliela,  ejufcereflexa  (puta  M  §)  fecabitipfara 
P  S,  verfus  I,  puta  ad  ^  .  ergo  M  ^  ipfam  C  B  fccabit  (upra  pundum  S^ 
velut  ad  ^  .  atqui  quoniam  ang .  C  M  O  c~"  C  M  4,  feu  ang .  C  M  x4 
CT"  C  M  9,  eft  C  A  c"  C  9  ;  adeoque  magis  efl:  C  A  CT"  C  S. 

^5 .  Quod  E  A  c~  A  M .  cum  enira  fit  E  M  (vel  F  M)  c"  H  D  ^ 
atque  D  S  cr"  M  A  ;  erit  E  M  .  M  A  c~  F  D .  D  S  : :  2  .  i  . 

4.  Hinc  denuo  liquebit  totam  lineam  B  ?  <*  <r  ultra  re6^ara  C  B  L 
jacere .  nam  ducatur  F  Q  ad  A  M  parallela  eft  hic  ang  F  C  A  cr~  ang 
A  C  E  &  ang  F  QA  =  ang  C  A  E  .  quapropter  erit  C  F  .  F  (X. 
-ra  C  E .  A  E .  adeoque  F  Q^  A E  .  ac  inde-F  Q^A  M  c"  AE  . 
A  M ;  hoc  efl:  F  K  .  K  M  c~  F  ct .  *  M  .  dividendo'que  F  M .  K  M  c;- 
F  M .  a  M  .  quare  a  M  c~  K  M  .  adedque  pun«^um  *  ultra  K  in 
reda  O  K  protenfa  jacet. 

XVIII.  Quod  fi  ad  partes  alteras  retBse  O  D  ducatur  radius  O  N' 
cujus  reflexus  N  G  T  =  N  V  ;  fitque  T  G .  G  N  "Tj  3 .  i  •  ftatuen- 
da  efl:  puni^i  Gimago  (puta  y)  ad  partes  O  .  quinimacum  in  hanc 
rem  plura  fubjici  poftent,  ego  jam  Sfecimir^a  tantum  infl:ituens 
(quippe  cum  opera  dignumhaud  arbitrer  adeo  tenuem  materiam  curL 
orius  profequi)  a  minutiis  abftineo  .  quo  &  inde  proricr  fum,  quo- 
riiam  in  hac  re  copiofus  videtur  A.  racqsetus -^  fubindequidemis, 
©b  admiffum  iftud  falfum  principium ,  cefpitans ,  at  bene  multa  credo 

fugge- 
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foggerens  haud  afpernanda  .  relinquantur  igitur  ei  c^tera,  mihi 
futiecerit ,  quod  veriorera  Phct^omena  detegeiidi  declarandique  me- 
thodum  adnifus  fira  aliquatenus  enucleare .  pergaraus  ad  alios  cafus, 
haud  ita  pertrailatos. 

XIX  Objkiatar  fpeculo  M  B  N  D  re^a  F  AG,  rtStx  C  A  (per 
fpeculicentrumC  tranfeunti)  perpendicularis ;  adverto,  iifueritipfa  Fig.  i  85», 
C  A  raajorquara  CZ,  quadrans  diametri  BD,  quod  redae  FAG 
ad  iniinitura  utrinque  protraMx  ad  totum  circulum  (ejus  ad  partes 
inxelligo  concavas  limul  acconvexas)  imago  abfoluta  (quincciam  ima* 
go  ad  oculum  in  ipfo  centro  G  conftitutum  relata)  erit  Elliffis .  item 
liCA  minor  fit,  quam  CZ,  quod  ipfius  FAG  imago  abfoluta 
(vel  divfto  modo  relata)  conftabit  ex  hyperboiis  oppofitis ;  fi  denuo 
G  A  ipfam  CZ  adxquet  (vel  F  G  per  ipfura  Z  tranfeat;  quodad 
parabolara  ejufraodi  confiflet  iraago.  Sed  modum  tranfgrederer  hxQ 
jam  aggrediens  demonftrarc.    Expedent  igitur.  || . 
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L;    A  ^  ^^  >  4^^  ^"^  finitam  prxcedentem  propofuimus  demon- 
XAftranda  necejfana^n^  alioe^mn  mtahdemyComCfirptm  SeBiottnm 
propr/Vrflffzw  imprimis  oflendemus. 

Sit  triangulum  ACE  ,  re^^tum  habens  anguluni  ad  C  ;  &inde-  Ffg.  ico;. 
finite  protradiis  lateribus  A  C,  A  E,  iri  A  C  fumatur  quod  piam  pun- 
«Stum  X,  ducaturque  XG  ad  C  E  parallela ;  inferatur  autera  angulo 
CXG  red^a  CZ.icqualis  ipfi  XG  ;  dico  pundum  indeterminatura  Z.  ad 
fe,6iionum  conicarum  aliquara  confiftere» 

II.  Nempe  primo ,  .fit  angulus  A  femire£lo  minor  (vel  A  C  c" 
C  E)  erit  punAum  Z  ad  ellipfin  ,  qune  deterrainatur  hocpa<ito :  An- 
guli  LCP  femire6ti  fiant  (ad  utramque  rectae  CE  partem)  liquet 
igitvir  rcvSas  G  P  ipfi  A  £  occurxere  ,  puta  ad  pun^a  R,  &  S .  ab  his 
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adrpfam  ECparallelxducamurre^xRT,  SV  •  palam efl: indeKr- 
i  minatumpundum  X  interlimites  T,  V  confiflere  (nam  extra  TV 
punftum  quodlibet  L  accipiendo,&  inde  ducendo  L I P  ad  C  E  pralle- 
lam>  erit  C  L,  hoc  efl:  L  P,  major  quam  L 1,  unde  a  C  ad  reftam  L I, 
nulla  duci  re£la  potefl:  xqaalis  ipli  LI).  Jam  autemdico,  quod 
pun6lura  Z  ad  ellipfin  exiftit ,  cujus  axis  T  V,  focus  C .  Nara  bife- 
;  cctur  T  V  in  K  ;  fiat  V  D  —  T  C  j  ducatur  K  H  ad  C  E  parallela . 

per  H  ducatur  H  N  ad  C  K  parallela .    Eftque  K  H  n: * = 

?it^r=KTrr:KV.     Et  quoniam  AV  .  AT  :;  (VS. 

TR  (hoceft)  ::CV,CT:0  CV.DV;  erit  per  rationis  con- 
vcrfionem  AV.TV::CV.CD.  vel,  confequentes  fubduplando , 
AV.KV::CV.CK.dividenddqueAK.KV::KV.CK  jhoceft 
AK.KH::KH.CK.hoc  eft  HN.NG::KH  .  CK  .  quare 
KHxNG=:CKxHN=CKx  KX.  atqui  cft  CZq  =  X  Gq 
=::KHqH-NGq-l-2KHxNG.  &CXq~CKq+KXq 
4-  2  CK  X  K  X  =  CKq  -1-  KXq  +  2  K  H  X  N  G  .  ergo 
KHq  +  NGq--CKq-KXq  —  CZq--CX^  =  XZq. 
Ad  alteras  bifegmenti  K  partes  fumatur  K  ^  =  K  X,  ducaturque  |  v  ad 
K  H  parallela ,  fecans  curvam  T  E  Z  V  in  ^,  &  re<^am  A  H  in  y,  ac 
ipfam  N  H  in  ^' ;  erit  quoque,  firaili  ex  difcurfu ,  ^ Cq  =  K H  q  -^- 
vyq  —  CKq  —  K^q^  unde  liquet  fore  ^  C  =  X  Z  ;  connexifque 
proindereaisCC,DC,erit  DC  =  GZ;  &  CC  +  C  Z=:f  >^-. 
XG=2KH=:TV.erg6CC  +  I^C  (velDZ  +  CZ)==TV.. 
unde  perfpicitur  cHrvam  T  ^  Z  V  ejfe  elliffm ,  cujus  axis  T  V  j  foci 

ig.  xoi,  in.  Sit  autem  fecumlo  angulus  C  A  E  major  femireito  (vel  AC 

'"tD  C  E)  dico  puni^um  Z  ad  oppofitas  hyperbolas ,  confiraili  modo 
deterrainabiles ,  exiftere .  enimvero  faitis  >  ad  utramque  tt&,x  C  A 
partem)  angulis  femirei^is  ACP.  &  (ab  ipfarum  CP  cum  AE 
■occurfibus)  dudis  reitis  RT,  SV  ad  e  E  parallelis,  pundum  X 
extra  limites  TV  neceffario  confiftet  (ctenimubivisintraT  Vdufta 
LIP  ad  CE  parallela,  erit  LI-tjLP,  ideoque  nwlla  paripfiLI 
angulo  A  L 1  fubtendi  poteft  j  id  quod  extra  terminos  hofce  nil  pro- 
Hbet  fieri)  erit  jam  T  V  axis ,  &  C  focus  hyperbolarum.  Fiant 
enim  omnia ,  quae  in  cafu  prxcedente .  eritque  rurfus  hic  K  H  = 
■^ V ,  item  obAV.AT::CV.DVj  &  (inverse  componcndo) 

AV. 
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A  V.  T  V :  :  C  V .  C  D  ;  &  confequentes  rubduplando;  dividendd- 

queAK.KV::KV.KD;:KV.CK.velAK.KH::KH.CK" 

hoc  efl  HN  (KX).  NG  ::KH.CK;  quare  CKxKXr=:Krl 
xN  G.  eftautcm  XZq  =  CZq— CX  q  =  XGq — CXq  — 
NGq-h  KHq  —  2NGxKH:— .KXq  —  CKq^-^2  CK 
xKX  =  NGqH-.KHq  — KXq— CKq.SumaturK^=:KX; 
dircurfumque  iimilem  adhibendo  liquebit  fore  ^  C  =  X  Z  •  &:  ideo 
D^r=:CZ.  unde  C^^D^  (DZ  — CZ)  =:C^-^CZ  = 
^y  — ■  XG=:2KH=:TV.  quare  manifeftum  eft  cnrvai  T  Z 
V  i  efle  Hj^erbotoiy  quarum  axis  T  V,  foci  C,  D. 

IV.  Tertiodemum,  fit  angulus  CAE  femire£^us  (vel  C  Ar=  Fig.  102». 
CE)  erit  tum  pundum  Z  ad  parabolam ;   qux  iiidem  itadetermina- 

tur.  Fiat  angulus  A  C  P  femiredus,  &  ab  ipfarum  A  E,  C  P  in- 
terfediione  K  ducatur  R  T  ad  C  E  parallela .  eritT/^^rffA-,  atqueC 
FocHs  ParaboU ,  id  quod  ex  bene  nota  feftionis  hujus  proprietate  con- 
ftat ;  qua  fcilicet  eO:  TAr=TR  =:  TC  (ob  angulos  T  A  K , 
TCRfemireftos)  &AX=:XG=rCZ. 

V.  Manifeflum  eft  vero  reftam  A  E  fediones  has  ad  E  contingere  <,  . 
quia  nempe  perpetuo  major  efl  C  Z  (vel  X  G)  ordinata  X  Z  ;  adeo- 
que  punda  G  extra  curvas  unaquxque  jacent  hoc  cfl  tota  A  G  extra  .. 
illas  cadtt. 

VI.  Hifce  pneftratis:    Efto  CirenUre  fpecu/um   MBND,  cen-  Fig;-  155.. 
trum  habens  C ;  cui  exponatur  re^a  quai-piam  F  <?  G  ;  &  huic  per- 
pendicularis  fit  re£la  C  a ;  quam  ad  partes  averfas  fumpta  C  A,  ad-  - 
xquet.     Sit  etiam  CE  ad  CA  perpendicularis ,  ac  aequalis  qua-  - 

dranti  diametri  B  D  ;  connexaque  refta  A  E  producatur  utcunque . 
fumpto  jam  in  refta  F  <«  G  pun£lo  quolibet  F ,  conneftatur  F  C,  &  :: 
radiationis  ab  F  in  ipfa  F  C  limes ,  feu  focas ,  fit  Z ;  ac  per  Z  dii- 
eatur  Z  X  ad  A  C  perpendicularis ,  ipfi  A  E  occurrens  in  H  •  dico   ^ 
fore  X  H  parem  ipfi  C  Z  . 

Nam  (e jam  ante monflratis) eflFC.CZ::FM.MZ (hoc efl) 
::FC>-CB.GB^CZ.  hinc  erit  ^  C.CX  (AQ  .  CX)  :: 
FC  —  CB.CB  — -CZ.  quare (ducendo in fe extren:ja,  ac  media)  ; 
erit  AC  x  CB-- AC  x  CZm  CX  xFC  — C  Xx  CB.  hoc 
efl  (ipfiCXxFCfubflituendo  ACxCZ,  propier  ^C.CX:^ 
FC.CZ)erit  ACxCB  — ACxCZz=ACxCZ— CXx 
C  B .  tjranfponendoque  ACj^CB-fCXxCBr^zAGxCZ. 

hoc 
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hoc  eft  AXxCB=:2  AC  xC  Z;   vel  2  AXxCE  =  2  AC 
xCZ;  unde'AX  .AC::CZ.CE;  hoc  eftXH.CE::CZ, 

CE.quaproptereftXH  — CZ:  QuodE.D.^ 

Quoad  radiationem  ad  partes  concavas ,  plane  firailis  eft  difcurfus . 
examinetis  ipfi,  peto. 

VII.  Exhinc  evidcnter  liquet,  fi  fuerit  CAcr^CE;  qnbdom- 
nes  punftorura  F  limites ,  feu  foci  (quales  Z)  ad  elliplin  exiflunt ; 
cujusfecfisC,  &  cujus  axidTV cprzmiffis y  nonunomodo,  deter- 
minatur .  item  fi  C  A  rrr  C  E ,  limites  Z  ad  parabolara  confiftent 
cujus  focns  C,  ax^s  C  T  =r  ^  C  E,  venex  T  .  denuo,  fi  C  A  *^  C  B, 
pun6laZ  ad  hjpsrholas  effe  conftat^  quarum  itidera/(?f«i  C .  ^  axus 
T  V  facile  de  modo  (vel  alibi)  diiiis  reperitur  •  cunclarum  vero  {tSii- 
onum  Farameter  ipfi  C  B  a:quatur. 

.  VlII.  Hinc  in  fingulis  refpe6^ive  cafibus ,  ejufmodi  [ecilones  co- 
nlc<X'  funt  reftarum  F<?G  abfolutae  imagines  ;  quin  &eaedemverac 
funt  iraagines  ad  oculum  relatae  in  fpeculi  centro  conftitutura  ;  ex  re- 
fleftione  fcilicet  ad  concavas  fpeculi  partes  efFedae ;  quae  folx  oculo 
lic  pofito  confpicuae  funt. 

IX.  Patet  autem  fi  refta  F  d  G  infinite  diftet ,  quod  tlllffi^  in  clr- 
cHlum  abit .  uti  quoque  fi  F  <«  G  per  centrum  tranfeat,  quod  hj/ferhaU 
iftae  in  retSara  lineam  degenerant. 

X.  Subnotetur  etiam  in  cafu  quum  tmago  fii  hyferhoHca ,  quoJ 
hjfirhoU  Y  T  y  pars  Y  E  E  Y  ,  neque  non  tota  ^  V  ^  ad  circuli  partes 
M  B  N  pertinent ;  (nempe  fi  centro  C  per  E  defcriptus  drculus  ipfam 
F  G  interfecet  pundis  K,  tota  hyperbola  ^  V  C  revftara  interceptam  K  K 
referet ;  &  hypcrbolicae  linese  alterius  pars  fuperior  YEEYquod 
reliquura  eft  reprzefentabit  hinc  inde  protenfae  redx  F  G)  pars  autem 
ETE  ad  partera  concavam  MDN  fpei^at.id  quod  fufFecerit  ad- 
raonitura. 

Fig.  i^<?.  XI.  Et  haec quidem  de re(f^a:  F  AG  imaginibusabfolutis  ;  equi- 

bus  commodius  de  relatis  judfcura  fiet .  fit,  inftantiae  loco,  oculusO, 
ad  quera  (convexis  e  partibus)  ab  F ,  &  G  refleftantur  O  M  K, 
O  N  L ;  &  fit  ellipfis  Z  V  Y  T  abfoluta  (qualem  modo  definivimus) 
refta:  F  A  G  iraago  ;  quam  duaae  F  C,  G  G  punilis  Z,  Y  fecent  . 
itaque  pun«^orara  F,  G  imagines  adOrelatae  (puta^,<Sc>)  extra 

ellipfin 
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cllipfin  jacent .  Nara  pundumKinterF&Z;  ac  pun^^ura  ^  inter 
O  ,  &  K  ;  nec  non  pundum  L  inter  G,  &  Y  ;  'atque  punaum  y  in- 
ter  O,  &  L  cadunt .  imaginis  itaque  <?  cty  figura  ad  ellipucam  accedit ; 
.  ca  tamen  aliquanto  planior  &  compreffior .  nondiffimili  ratione  quo- 
ad  imagines  ad  coBcava  fadas ,  6c  quoad  caeteros  cafus  inliituetur 
judiciura .  txdii plenum  effetomnia  fingillatim  pcrcenfere.quinctiam 
^  prsmiffis  luculcnte  conftat  quo  pafto  iinea «?  ct  j/  prae^ise  defcribatur, 
pundatim  utique .  circa  refradiones  paria  vcniunt  pr^anda  .  pofl:- 
quam  tamen  paulluni  refpiravero.  nunc  enim  verboquidem  pauca^ 
reiqualitatcm,  ftudiumque  demonftrandis  iftis  impenfum  rcfpeftan- 
do,  fatisfortaffemultavideortradidifle.  II 


I2t 
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I.   'TJ  Rcptjftum  efi  jam  m^ts  reB^  Ima  ex  refra^lone  ^rognAtai  ai 
JL  sirculftm  Imagines  dejignare »   ncmpe  primiim  abfoktas ; 
quorfum  hoc  fpcftat  7  heorema  i 

In  circulum  (e .  g .  medii  denfioris)  refra^ivum  M  B  N  D  radiet 
refta  FaG  .  huic  vero  pcrpendicularis  fit  ref^aCA  (circuli cen-  Fig.  igj* 
irum  C  permcans)  tum  in  re£laFG  fumptoliberepunftoFducatur 
rcfta  F  C .  &  in  hac  fit  pundum  Z  limes  (qualem  antea  fiximus) 
radiationis  ^  punfto  F  •  fit  autcm  Z  X  ad  A  G  normalis .  porro  fiat 
CA.  CR  j«.  I  .  R  ;  &AR.CB::CR,CE  (ponatur  autem 
CEad  XZ  paralleia)  tum  connexa  RE  curaipfa  XZconveniatin 
H.dicoforeXH  =  CZ« 

Nam  (e  praeraonftratis )  eft  FC  xMZ.FMxCZ::I.R  :: 
CA.CR.  hoceftFCMCM  +  f  CxGZ.FCxCZ  — CM 
X  C  Z : :  C  A .  C  R  .  quare  (  ducendo  in  fe  extrema,  mediaque  ) 
cft  FexCMxCRH-FCxCZxCRrrFCxCZxCA  — 
CMkCZkCA=:FC«CZhCA«CMxFC3<CX  (quoniamfcilicet  eft 
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CX.FC::CX.GAi  adedque  CZ  xC  A  =  FC  xCX)  .  qua^ 
propter  (elidendoFC)  eft  CMx  CR-h  CZx  CRr=CZ  x 
Ch—  CMxCXj  tranfponenddque  C  M  x  C  R  >-|-  C  M  x 
CX—  CZxCA  — CZxCR.hoceftCMxRX=rCZx 
A  R .  quare  (  ad  analogifmuni  redigendo)  eft  A  R  .  C  M : :  R  X . 
CZ.  hoceftCR  .  CE::RX.CZ  .  hoc  eft  RX.XH::RX. 
CZ5  undeXH=:CZ:  QuodE.D. 

IL  Exhinc  (&  ex  iis  quae  clrca  [eBloKes  comcas  nuperfime  funt 
oflenfa)  liquido  confedatur ,  fi  C  R  major  fuerit  quam  C  E  (vel 
quod  eddem  recidir ,  A  R  major  quam  C  B)  quod  pun<n:orum  om-= 
nium  F  in  recla  F  A  G  imagines  abfolutae  (quales  Z)  ad  elliflin  con- 
fiftent ,  cujus  Focas  C,  cujufque  penitus  determinandae  modura  fatis 
facilem  tunc  oftendimus .  item  fi  C  R  =  C  E ,  quod  imagines  iftae  ad 
parabolam  eruntj  &  denique,  fi  CR-sCE,  qudd  esdeminhy- 
perbolis  oppofitis  reperientur  j  quarum  etiam  feftionum  focus  com- 
muniseft  pundum  C,  &  quarum  axes  defignandi  modum  reiiquaque 
circa  ipfas  prxfertim  advertenda  declaravimus.  (Nempe ,  fi  reftae 
C  P  cum  ipfa  C  A  femiredos  conftituant  angulos  j  &  hae  redam  R  E 
interfecent  ad  punfta  S ,  indeque  demittantur  ad  A  C  perpendicularcs 
S  T,  S  V,  erunt  T,  V  axis  termini,  reftaque  C  E  femi^parameter  erit) 
unde  patet  totius  redse  F  A  G  ad  infinitum  protenfs  abfolutam  iraa- 
ginem  (quin  &  iilam ,  quae  ad  oculum  in  centro  C^  pofitum  refertur) 
aliquam  efle  di<ftarum  conicarum,  pro  fuo  peculiari  litu  hanc  vel  illam 
refpedive. 

JII.  Adnotari  porrddebetinifiocafu,/fi^/o?2/>f%f;V^  (quinetiam 
l3g.  ipfc.  ^  paraboliaej  T  E  Z  partem  anticara  T  E  ad  concavas  circuii  parte& 
•  L  D  L  fpedare  ^  ficuti  poftica  E  Y  ad  convexas  M  B  N  pertinet .  in 
hoc  autera  a]terotota/;//)fy^e/<iZ  VZ,  necnon  ^/_;??r^i?'rf  ETEpars 
(infra  ECE)  YEEY  ad  parcem  circuli  convexam  referri  debent 
(nempe  fi  centro  C,  intervallo  C  E  defcriptus  circulus  reftam  F  G 
fecet  pundis  K,  K ;  hyperbola  Z  V  Z  rev5^am  interceptam  K  K  reprse- 
fentabit,  ipfiufque  FG  quod  rehquum  efthincindeprorenfumpars 
Y  E  E  y  referet)  pars  autem  fuperior  E  T  E  ad  cavam  circuli  partem 
L  D  L  fpeto.  II  Semper  autem  (cum  hic,  tura  ubique)  intelligatur 
adutrafque  propofiti  cireuli  partes  ejufdem  generis  re£ra£lionem  effici, 
feu  ejufdem  fpeciei  medio  radios  incidere . 

I V,  Es  his  obiter  natura^,  quam  in  oculi  figura  conftruenda  adhi- 

buif. 


buit,  folettia  quactantenus  elucefcere  videatur ,  feu  ratio  guaedam  a/Tig" 
nari  poflit,  cur  oculi  fundus  Sfhare  dicam  (autabhacnoh  multum 
abludentcm)  nafta  lit  figuram  .quianimirum  illa  planorum  objedo" 
rum  modice  diftantium  (  quibua  in  diftindius  apprehendendis  po- 
tiflimus  verfatur  ufus)  excipiendis  firaulachris  efi:  accoramodatiffims, 
Sed  hoc  7Ta^ei(roJ)mf. 

V.  In  reliquis  refra£lionura  cafibus  paria  ferme  contingunt  j  quos 
ideo  tacitus  praeterlabi  poffem  ;  at  minuendo  veftro  labori ,  feu  quo 
clarius  &  proraptrus  de  iis  conftet ,  non  gravabor  &  illos  vobis  ob 
oculos  ponere :  nempe 

Rarioris  medii  circulo  M  B  N  objiciatur  rev^a  F  A  G,  cui  normaik  f  i^  j  g  « , 
CA;  sitque  punftura  Z  punfti  cujufvis  F,  inFGfumpti,  imago        * 
abfoluta  .  &  Z.  X  ad  C  A  perpendicularis ;  acCA,CR::I.R; 
&:  R  A .  C  B : :  R  C .  C  E  ;  &  ipfi  R  E  connexae  occurrat  X  Z  pro ' 
tradla  ad  H ;  eritque  rurfus  X  H  =  C  Z. 

NaraeftCA.CR::  (FCxMZ,FMxCZ::)FCkCZ 

—  FCxCM.FCxCZ  — CMxCZ.quareCRxFCxCZ 
^CR  xFCx  CU  =  CAxFCxCZ-CAxCMxCZ 

—  CAxFCxCZ-FCxCMxCX.  ac  indeCRxCZ  — 
CRxCM=:CAxCZ-CMxCX.  tranfponendoque  CRx 
CZ  — CAxCZcr  CRxCM  —  CXxCM;  hoc  ell:  RX. 
CZ::AR.CMa:RC.CE::RX.  XH.  quapropter  efi  CZ 
rrXH. 

VI.  Hinc  dilucide  rurfus  apparet  reftae  F  A  G  imaginem  abfolu- 
tam  (vel  ad  oculura  in  centro  C  fitum  relatam)  fi  R  C  cr~  C  E,  ^/- 
llftieam  fore  ;  fin  R  C  =  C  E,  fore  farabolicam  (quarum  fe^lio- 

nura  pars  anterior  ETE  ad  convexam  circuli  refringentis  partera  pig,  200,' 

MBNpertinet,  pofterior  Y E E  Y  ad  cavamLDL).    Q^od  fi 

fuerit  R  C  "U  R  E  ,  ejus  imago  hyperhotica  erit ;   &  quidem  hjferlfoU 

Y  T  Y  pars  fuj^erior  E  T  E  ad  circuli  partem  N  B  N  referenda  eft ; 

pars  autem  inierior  Y  E  E  Y  una  cum  tota  hy perbola  C  V  ^  ad  partcs 

concavas  L  D  L  pertinebit .  nempe  fi  fuerint  re£tae  C  K  sequales  ipfi 

C  E,  tota  hypcrbola  C  V  C  interceptam  pundis  K  reftae  F  G  poitio- 

nem  referet ,  ejufque  quod  hinc  inde  protenfum  fupereft  ab  ipfa  YbEY 

reprxfentabitur. 

VII.  Porro ,  quoad  ©mnes  hofce  cafus  animadmtere  iicet  poffc 
fe^ionera  eandem  conicam  innumeris  re£^is  lineis  ad  diverfos  circulos 

R  z  con= 
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concentricos  expofitis  repraefentandis  infervire .  nimirum  in  cafu  po- 
(Iremo,  li  reliquis  ftamibus  punftum  A  indeterminatum  ponatur,  ni- 
hilominus  hyperbolx  C "  ( ,  Y  T  Y  reftas  F  A  G  repraefentabunt  ad 
circulos  5  quorum  femidiametri  C  B  ipfis  A I  fingulx  refpeaivae 
fingulis sequantur,  modo  femper  intelligatur  efle  C  A .  C  R  : :  I  .R . 
id  quod  fatis  fuerit  obiter  admonaifTe. 

VIII.  Ut  &  illud  curfim  innuiffe  fufFecerit ,  quod  ficutaconicis 
fe6iionibus  rcdae  lineae,  ita  viciflim  comcafevlionesh.  redis  lineis  ex 
jufla  congruos  ad  circulos  inHedione  reprxfentantur }  quos  utique 
non  arduum  videtur  e  prsemiflis  deducere. 

IX.Ut  &  exinde  dataconickfetllone  circulus  &  reiBa  facile  defignan- 
tur ,  ita  ut  conica  reftam  illam  reprxfentet  ex  infledione  ad  iftum 
circulum .  Nempe  fi  a  foco  G  ad  axem  C  V  applicetur  normalis 
C  E  ;  &  refta  E  R  feaionem  tangat  ad  E  ;  faaoque  C  R  .  C  A : : 
R .  I  ;  ducatur  per  A  reaa  A I  ad  C  E  parallela  ;  sitque  C  B  —  A I  . 
tum  centro  C  per  B  ducatur  circulus  M  B  N ,  peraaum  erit  nego- 
tium. 

X.  Ex  his  tandem  de  imaginibus  ad  oculum  ubicunque  collocatum 
relatis ,  quales  iliae  figuras  ac  fitus  obtinent ,  proclivius  erit  ]ud«care  • 
(cilicet  eae  faltem  unum  (in  reaa  per  oculi,  circulique  refringentis 
centrum  trajeaa  pofitum)  commune  cum  abfolutis  punaum  habent  - 
quoad  reliqua  vero  refpediva  punda  nonnihil  ab  his  defleaunt  ad  eas 
partes ,  quas  oculi  fitus  peculiaris ,  &  radiorum  curfus  exigunt  •  id 
quod  facilius  fit  in  fingulis  cafibus  qualiter  eveniat  perfpicere ,  quam 
verbis  univerfim  explicare.  fed  enim  unam  rei  declarandae  fubjicie- 
mus  infl:antiam.  Ad  oculura  O  refringantur  ab  F,  &  G  radii  FMO, 
G  N  O  ;  fit  autem  eUipfis  T  Z  V  Y  redac  F  G  abfoluta  imago ,  quam 
p.  connexae  F  C,  G  C  punais  Z,  Y  fecent  (ita  quidem  ut  Z  fit  pundi  F, 

ig.  201.  g^  y  pyriai  G  imago  abfoluta)  enimvero,  de fupradidis coiligitur 
pundum  K  fupra  Z  verfus  C  cxiftere.  quinetiam  pundi  Finreaa 
MO  imaginem  (puta?>)  ultra  F  Z  jacere.  SimiliterpunaiGima- 
go  (3/)  fupra  Y,  ultraque  G  Y  fita  eft .  unde  conjeaura  fiet  de  totius 
imaginis  ^a,y  pofitione,  feu  figura  ad  W//pf /V^w  accedente ,  qualis 
in  ap pofita  exhibetur  figura  •  quac  ccrte  (quanquam  haud  abfque 
nirnia  moleftia)  juxta  theoriam  fupra  conftabilitam  accurate  poterit 
delineari. 

XI.  Ita 
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XI.  Ita  redarum  linearirm  ard  fpharricam  fuperficiem  ex  infledione 
quavis  procreatas  imagines  qualitercunque  liceat  definire .  unde  de 
planarura  quoque  fuperficierum  ad  eandem  repricfentationibus  haud 
difficile  ftatuetur  •  harum  fcilicet  imagines  abfolutce  conoidnm  mc 
SfhAroidMm  Supirficies  erunt  e  red:arum  imaginibus  refpeAivis  circa 
radiationum  axes  converlis  progenit;e ;  quin  &  relatx  quoque  pla- 
narum  fuperficierum  imagines  e  redarum  imaginibus  relatis  fimili 
pado  progenerantur  ,  rem  totam  ipli  mentem  aliquantillum  adver- 
tentes  peripicietis }    me  M-^ohoyiai  extremae  faftidium  capir. 

XII.  Reftare  videtur ,  ut  quomodo  compofitae  fuperficies  fphxric^ 
objedas  repraefentant  lineas  difpiciamus  .  verum  cura  imagines  inde 
prognatae  fmt  altioris  gradiis  lineae ,  ab  ufu  notitiaque  comrauni  fegre- 
gataf ,  atque  proprietatibus  intrieatis  praeditae  •  nil  aliud  quam  operam 
luderem-  iis  defudans  extricandis .  illas  itaque  tranfiliam  .  hoc  com- 
monens  unicum,  punftorura  in  ilJis  aliquot  principalium  pofitiones  c 
praeraonftratis  dignofci,  de  cxteris  commodiiis  ex  conjedura  dijur 
dicari. 

XIII.  Ha^cfunt,  quas  circa  partcm  OpfiV<«  prxcipue  Af^^j^m^;/- 
r<««?dicendaraihifuggeftitmeditatio  .circareliquas  (qua:  <pvsrAju7te^A 
funt,  adeoqve  faepiulcule  pro  certis  principiis  plaufibiles  conjediuras 
vendirare  necefllira  habent)  nihil  fere  quicquara  admodum  verifimilc 
fuccurrit ,  a  pervulgatis  (ab  iis,  inquam,  quae  KeplerHs^  Schemerns, 
CarteJinSy  &  poft  iilos  alii  tradiderunt)  alienum  aut  diverfsra .  atqui 
cacere  malo ,  quara  toties  oblatam  cramben  reponere  .  proinde  re- 
ceptaicano-  nec  itatamenut  prorfus  difcedam ,  anteaqiiam  impro- 
bam  quandara  difficultatem  (pro  finceritate  qiiam  &  vobis  &  veritati 
debeo  minime  diflimulandara)  in  raedium  protulero ,  qux  dodrin^ 
noftrae ,  hadenus  inculcatae ,  fe  objicit  adverfara  ,  ab  ea  faltem  nul- 

lam  admittit  folutionera  .  illa,  brevirer,  taliseft:  Lenti^vel  fpecHlo -^y^  ^^^- 
CAVo  E  6F  exponatur  vifibile pHnftum  A,  ita  diftans,  ut  radiiabA  ^^  *         ' 
raanantesex  innedione  verfus  axem  A  B  cogantur ;  sitque  radiationis        ' 
iimes  (fea  pundi  A  imago ,  qualem  fupra  paflim  ftatuimus)  pun- 
duraZj  inter  hoc  autem  &  infledentis  verticem  B  ufpiam  pofitus 
concipiatur  oculus^  .  quaeri  jam  poteft,  ubi  loci  debeat  punftura  A  ap- 
parere .  retrorfura  ad  pundura  Z  videri  natura  non  fert  (cura  omnis 
impr§iIio  fenfum  afficiens  proveniat  a  partibus  A)  ac  experientia  re- 
ekmat.noftris  awtem  e  placitis  confequi  videturipfwm, adpartesan- 

ticas. 
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'ttaapparensj  ab  intemllo  lotigiffime  diffito ,  (qiiod  6c  majiimnm 
fenribile  quodvis  intervallum  quodamraodo  exfuperet )  apparere , 
cum  enim  quo  radiis  minus  divergcntibus  attingitur  objedum ,  eo 
(fecluris  utique  prsenotionibus  5  &  prxjudiciis)  iongius  abefle  fentia- 
tur ;  &  quod  parallelos  ad  oculum  radios  projicit,  remotiffime  pofi- 
tum  acftimetur  j  exigere  ratio  videtur ,  ut  quod  convergentibus  radiis 
apprehenditur,   adhoc   magis,  li  fieri   poflet,  quoad  apparentiam 
eiongetur .  quin  &  circa  cafum  hunc  generatim  inquiri  po/Iit,  quidnara 
omnino  fit,  quod  apparentem  pundi  Alocumdetermmet,  faciatque 
quod  conftanti  ratione  nunc  propius ,  minc  remotius  appareat ;  cui 
jtidem  dubio  nihil  quicquam  ex  haftenus  didorura  Analogm  refpon- 
deri  pofle  videtur ,  nili  debere  pundum  A  perpetuo  longiflime  femo- 
tum  videri,     Veriim  experientia  feciis  attefl:atur,iliud  pro  diversa  oculi 
inter  punda  B,  Z  pofitione  varie  diftans ;  nunquam  tere  (fi  unquam) 
longinquius  ipfo  A  liberc  fpeftato,  fubinde  vero  raulto  propinquius 
adparere  .  quinirao,  quooculum  appellentes  radii  magis  convergunc 
ebfpeciera  objeviiipropiusaccedereanerape,  fipunfto  B  admoveatur 
ecnlns^  fuo  (ad  lentem)  fere  nativo  in  loco  confpicitur  pundum  A 
(vel  nequc  diilans,  ^dfpeeuhm  ; )  ad  O  redudus  oculus  ejufce  fpeciem 
appropinquantera  cernit  •  ad  P  adhuc  vicinius  ipfum  exiftimat  •  ac 
ita  fenfim  ,  donec  alicubi  tandem ,  velut  ad  Q,  conflituto  oculo  ob- 
jediura  fumme  propinquum  apparens  in  raeram  confufionem  incipiat; 
evanefc^re .  qux  fane  cunda  rationibus  atque  dccretis  noflris  repug- 
.  nare  vid^ntur,  autcumiis  faltem  parum  amice  confpirant.     Neque 
noftram  tantiim  fententiam  pulfat  hoc  experimemum ;  at  ex  xquo 
caeteras  quas  norim  omnes .  veterem  iraprimis  ac  vnlgatam,  noflrae 
prae  reliquis  affinem  ita  conveilere  videtur ,  ut  ejus  vi  coaftus  dodifli- 
mus  A,  7acquem  ifli  principio  (cui  pene  foli  totam  inxdificaverat 
Catoptricam  fuam)  ceu  infido  ac  inconflanti  renunciarit,  adeoque 
fuam  ipfe  doftrinam  iabefadarit  ^  id  tamen,  opinor,minime  fafturus, 
fi  rem  totam  infpcxiffet  penitiiis,  atque  difficultatis  fundura  attigiflet. 
Apud  me  vero  non  ita  pollet  hxe,  ncc  eoiifque  praepoliebit  uila  difli- 
cultas,  utab  iis  q\\x  manifefle  rationi  confentanea  video,  difcedamj 
praefertira  quura  ut  hic  accidit ,  ejufmodi  difficultas  in  fingularis  cujus 
piam  easus  difparitate  fundetur .  nimirura  in  praefente  cafu  peculiare 
quiddara,  naturae  fubtilitatiinvolutum,  delitefcit,  afgre  fortafsis,  nifi 
perfeftiiis  explorato  videndi  modo,  detcgendum .  circa  quod  nil,fareor, 
haftenus  excogitare  potui,quod  adblandiretwr  animo  meo,nedum  piane 
fatisfaceret.     Vobis  itaque  nodum  hunc,  utinam  feiiciore  conatu,  re- 
folvendura  committo.    Ita  demum,  Auditores  Optimi^  ^aleatti, 

F  I  TSl^I  S, 
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PJg.  3  Jin.t  5  luce.(prxfente,/e^.luce(pixrente  f  4,/ 1  i,defceptatur /  difceptatur 
ib.l^  ijvaleatjid  /valeatid/»  ^,  /^  i,toto /tota,/?^,/z3,dici /dicitur,p  1 1, 
/  I  o,aIlas/  alias,  jp  15,  /  27,  proximo  /proxnnos,  />  14,  / 1 2,  contramfmum 
l  contranifum,  p  14,  / 1  ^,  effeftant  /  afFeftant,  p  i  f ,  /  1 4,  nobile  /  mobile,  f  1 6^ 
l  zo,inquae/innsqu£,  p  1 7 , /  5 ,  fubftrado  /fubftrato,  j?i7,  /  y,  citenturfig  lo, 
p  17,  /xo,  fig  12/fii^  II,  p  i8,/ii,fig  13  /fig  iij  l»!:?,/  17,  tranfmitti/tranf- 
roittit,  pi%,lii  7r^'9^sr^<>c.&V/7rfoAjj^/Jtfcf,  f  23, /^jincidentes  (radios/inci- 
dentes radios,  /?  z^,  /  ip,5  Bprotrada  /SB  Cprotra^la,  />  28»  ambages.  I.De- 
inonftrata» proflant  / ambages  demonftratae  proftant.  I.  LU  mVarahlt,  pif, 
/2$,citenturfig2  9,  ^  zp, /^o,  punftodivergentiumtanquam  /pundo  divergen- 
tium  radiofura reflexi  rurfus divergunt  tanquam,  p  29,  /  32,  fuo  / feu,  ^325/10, 
fig  3  4,  3  5  deleatur,  &  citentur  ad  lineam  51,  f  3 3 ,  /  4,  citentur  fig  3  6,  ibid.  l  ^, 
citeniurfig57&38,  j?38,/28, 1  q.R  .  A  B  .  r  /Iq.  R.  &  AB.T  /»40,  /17, 
Sc/Si,  /^./3:^,  quoquam  / quaquam,  p  41, /24,  abeoque  / adeoque,  p  ^'),ly-> 
reciffimi  / rediflitni,  ib.  l  3,propriorcs  /propioics,  p  47,  /  ^^^refignare  / defignare, 
p  48,  / 1 ,  Z  2  ,  / 2  .  ib.l  11,  Nocetur  fi  fucrit  H  N  P  /  Notetu  fi  fuerit  H  N  "ar, 
P  f  7,  /4, ejufce  /  cn^ufce,  p  ^5, /  4,  exiftimari  /exiflim.ue,  ih.  l  22,  ipfe  /efle,  p  f-j^ 
1 1 3,  interjaceret  /  interjacet,  pyo,l  3 ,  pofleribus  /  pofterioribus  f  71 ,  /  3  2.  Ad- 
verfatur  /  Advertatur,  f  71,  / 1  5,^/ S^/ v /^  S.  5/ v  .  p  jS-,  l  i,  va  eodem  /  eo- 
dem,  p  89,  /2?.  ratiori  /rsriori,  p9o,lij,  expanfem/cspenfam,  j?of,  /14, 
relectonibus/refiectioniLus,  il\  /40,  Sinus /Siraus,  ^^6,1  :;,  fi  rplicime  /fiajpli- 
ciffiraes  p^Tj/Uquxfitam/quxnium,  p  105, /2S,  Fefito/Pefitio,  p  112, /2^^ 
admodum/ ad  modu;n. 
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NOvum  jam  ingredior  dicendi  canapum  ,  amsniorem  hnh 
nefcio  vel  feraciorem ,  uberrima  varietate  confertum,  ed- 
que  deleftabilem  •  &  quia  priraas  fermc  MathemnticArfim 
hjfpothefnm  origmes  recludit  (e  quibus  nempe  magnitHiinum 
CHT»  defimtiones  efformantm  ;  tumprsfirietates  emergmt).  ncceflfario 
perquam  utilem.  De  magnitudinum  intenigo  generatione  j  feu  de 
modis,  quibus  ortse  produ£l3Eve  concipiantur  varias  magnitudinum 
fpecies.  Neculla  certe  raagnitudo  datur,  quae  noninnumerismodis 
&intelligi  produda  podit,  &  revera  produci.  Poffunt  autcm,  qui 
faltem  haftenus  ufurpati  funt ,  ad  praecipua  qusedam  genera  referrij 
quorum  fe  mihijam  cogitanti  fuggerentia  funt  hacc  j  fer  motm  locales  % 
tsr  inter[ed:iones  magnitndinum ;  pn  qnantitate  pofitionec^m  deter- 
minatas  ah  ajfignatis  locls  difiafitias ;  fer  duUtu  magnitndinum  in 
mmgnitHdines^  (^  per  applicatioves  magnituiinum  admagnitudines  i 
per  aggregationem  magmtudinum  ordine  certo  difpojitarum ;  fer  app»- 
fitionem  magnitudmum  ad  alias  ^  velfubdu^ionem  al>  aliu;  per  orga- 
nicam  demum  (ab  horum  quocunque  dedu<?l:am,  aut  ordinatam  ) 
ejfeUionem.  Horum,  &  fi  qui  funt  aliorum  modus  primarius,  &  quem 
alii  cuncli  quodammodo  fupponant  oportet ,  utpote  fine  quo  nil  pro- 
creari  potefl:,  eftifte,  qniper  motumlocalem,  De  quo  proinde  prirao 
difpiciendum .  De  motu  celebratur  illud  iy^nfiotelis  efFatura , 
Av^yi^yov  AyvovutvHi  a.vnii  (x;y»firgiuj)  eiyvoH^  fj-l  tCu)  (poV/t '  igno- 
rato  motn  necedarib  naturam  ignorari  j  in  Phyficis  ideo  paginam  u-  ^  ^  ^'-  ^' 
tramque  facitj  nec  immerito,  cum  innacura  (faltem  quantumhu- 
manus  intelleftus  aiTequi  valet ,  aut  cxperientia  coramonflrare)  quic- 
quid  fiat,  a  motu  fiat ,  aut  certe  non  abfque  raotu.  De  natura  motus 
igitur,  6c  refta  definitione  •  de  caufis  ,  de  differentiis  complura 
fubtiliter  argutantur  Phyfici^  quorum  fere  MflthsmAticis  mhilcordl 

'  B      ^  vd 
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'vttcHTd.   Sufficere  poteft  his  quae  communis  fenfus  agnofcit: ,  6c  oB- 

via  comprobant  experinaenta  pro  conceffis  arripere  •  hoc  iraprimis 

generale,  Quamvis  magnitudinem  (magnitudinibus  ctiam  punftuns 

accenfebo  ceu  minimum  raagnum ,  ut  &  infinitum  ceu  maximwra  mag- 

iium ,  cjuibus  mediae  interjacenc  magnitudines  omnes  finit.T)  mobi- 

lem  effe  ,  hor  efl  eo  quo  confpiciraus  indies  fieri  raodo  locura  fuum 

&  (itum  pofle  dcmutare  ,  juxta  difFerentias  prxftitutas ,  motu  nempe 

vel  direito ,  vel  circulari  ;  aequabiliter  veloce ,  vel  utcunque  magis 

accelerato,   vel  magis  retardato.  Hujufmodi  dico  motuum  quemvis 

pro  lubitu  fuo  tanquam  evidenter  poffibilem  alTuraunt ,  ut  quid  cxinde 

confequatur  inveftigent  &  oftendant.  De  iis  igitur  differentiis  motuura- 

quotx  iint&qualesdifreremus.     In  motu  potifllraum  a  Mathema- 

ticis  confiderantur  /p/^  moiiiu  Utlonis ,  &  qmmlta^  vvs  motlvd .  ipfe 

modusprimo  lationis,  juxta  quem  motus,  alii  progreflivi  funt ,  alii 

circumlatitii ,  alii  compofiti  ex  his  ;  tura  vis  motivae  quantitas,  prop- 

ter  quam  alter  alterius  refpeftu  velocior ,  tardior ,  aeque  velox  •  aiit 

in  fe  icquabilis ,  acceleratus ,  retardatus  affirmatur.   Ex  his  manant 

fontibus  difTerentiae  motuum  ;  quorum  de  pofteriorc  nos  primum  age- 

mus,    quia  nonnulla  continet  i^a-ntin»  qnx  velim  quam  prirauns: 

ablegata,  quoreliqua  poftmodum  expeditius  fluant&  limpidius.  & 

quia  vis  motivae  quanticas  fmc  tempore  dignofci  nequit ,  de  temporis 

natura  perflringendura  eft  aliquid.  Terapus  autem  dic  fodes,  quid  eft  ? 

iWwd  An^HJiiyii  tritiffimum  noftis ;  fi  nerrio  quafratfcio,  fiquisin- 

terroget  nefcio.   Verum  quia  Mathematici  crebro  tempus  adhibent , 

quid  eo  defignetur  vocabulo  diftinde  concipiant  oportet;  agyrtje 

fcciis  futuri .  quare  jure  refponfum  exigatis ;  ac  flatim  pareo ,  fcd 

breviter  ac  fimpliciter,&  quantum  potero  f^iTSohoyitiMiu  defugiens.Ab- 

ftra£le  loquendo,tempus  eft  perfevcrantia  rei  cujufque  in  fuo  efle.  Ali- 

as  vero  res  aliis  diutius  in  effe  fuo  permanere ;  fuifte  ciira  hae  non  erant^, 

cflTe  cura  hae  non  funt;  prius  incepiffe^ferius  definerc;  nequc  non  aliquas 

cum  aliis  una  oriri  ac  occidere,  fimultaneoq;  quafi  durationis  progrefTu, 

a.carceribus  admetas,  univerfum  setatis  curriculum  eraetiri ,  nemint 

non  perfpeftum  eft.  Ergo  tempus  abfolute  quantum  eft ;  ut  quantitati& 

admittens  (modo  fuo)  prxcipuas  afFediones  aequalitatem,  inaequa- 

litatem,   proportionem ;    nec  enim  diffiteatur  quifquam,  opinorj 

Iffpxep'^  fore,  quae  fimul  exoriuntur  &  fimul  intereunt ;  inacqualiter 

•duraffe,,  quorum  unura  fuit  antequara  alterum  cacperit  effe ,  necnon 

effe  perfeverat,  poftquam  alterum  defierit  exiftere.   Longius  autemj. 

&  brevius  tempus  nemo  non  dicere  folet,  nemo  non  concipere  vide* 

stirj  Q^antitatis  igitwr  particeps  effesempuscomraunisfenfusagnofcirj,^ , 
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pro  modo  perraanentiae  rcrum  in  fuo  eife.    At  emm  dices :  snte  res 
omnes  conditas  annon  tempus  fuit  ?  extra  mundum ,  ubi  nihilmanet 
annon  tempus   labitur  i   refpondeo ,   licut  ante  conditum  mundum 
fuit  fpatium ,  8c  extra  mundum  nunc  eft  &  quidem'infinitum  cui 
Deus  coexiftit)  quatenus  petuerunt  olim ,  &  poflunt  jam  exiftere 
talia  tantaque  corpora  ,  quae  tum  non  fuerunt ,  aut  jam  non  funt  • 
ita  priiis  mundo  5  «Scfimul  cummundo  (licet  extra  mundum)  tem' 
pus  fuit ,  &  efl: ,  quatenus  ante  mundum  exortum  potuerunt  aliquae 
res  in  efle  tamdiu  permanere  ,  poflint  jam  extra  mundum  talis  per- 
manentiae  capaces  res  exiflere  5  potuit  Sol  multo  prius  in  lucem  emer- 
fifle ;  poflit  jam  ille ,   vel  alius  talis  fpatiis  imaginariis  affuigereo 
Tempus  igitur  non  a^^ualem  exiflentiam ,  at  capacitatem  tantum  fcu 
poflibilitatem  denotat  permanentis  exifl:entiae  5  ficut  fpatium  capacita- 
temdefignat  magnitudinis  intercedentisa    Sed  rairum^  ingeres,  fe- 
clufo  raotu  tempus  explicari  j  annon  tempus  motum  implicatf  Mi- ., 
nfrae^dico  qiioad  abfolutam ,  &  intrinfecam  naturam  fuam  j  haud  ma- 
gis  quam  quietem  j  a  neutro  temporis  qua,ntitas  in  fe  depender  j  feu 
currant  res ,  feu  flent  j  feu  dormiaraus  nos ,  five  vigileraus  oequo 
tenore  tempus  labitur.    Finge  flellas  omnes  ab  incunabulis  fuis  lixas 
perfl:itifle ;  nihil  inde  quicquam  terapori  deceflifTet  j  taradiu  quies  ifla 
perduraffet ,  quamdiu  motus  hic  effluxit,   Prius ,  pofterius ,  fimul 
(quoad  ortus  rerum  &interitus)  etiam  in  illo  tranquillo  flatu  fuiffet 
infe,  potuiflet  a  raente  magis  perfc^la  apprehendi.    Sed  prout  ipfae 
magnitudines  funt  abfolute  quantx ,  independenter  ab  omni  raenfurac 
refpeftu ,  etfi  nos  ipfarum  quantitates  nifi  menfuras  applicando  per- 
cipere  nequeamus ;  itaper  leterapusquantumeft,  ctfi  quo  teraporis 
quantitas  a  nobis  dignofcatur ,  advocandumfit  motiis  fubfidium,  ceu 
menfurse  quateraporuraquantitatesxflimemus,  8c  inter  fe  confera- 
mus  j   adeoque  tempus  ut  menfurabile  motum  connotat ,  nec  enim^ 
fi  res  omnes  immotx  perftarent ,  ulio  pa£to  quantum  effluxiffet  tem- 
poris  pofleraus  internofcere  ;  rerum  actas  indifcreta  nobis,  &  imper- 
ceptibilis  cederet.  Temporis  fluxum  non  perciperemus  dico  ?  Imo  nec 
aliud  quippiam,  at  (iupore  continuodefixiceuftipitesconfifteremus 
aut  faxa.  Nihil  enim  animadvertimus  nifi  quatenus  aliqua  mutatio  fen- 
fum  afficiens  nos  interpeliat ,  aut  interna  mentis  operatio  noftram 
confcientiam  laceflit,  ac  excitat.    Exmotiis  forinfecus  impellentis, 
aut  intra  nos  turaultuantis  extenfione,  vei  intenfione  diverfos  rerum 
gradus  &  quantitates  seftimamus.  Ita  motiis  quantitas ,  in  quantum 
a  nobis  obfervari  poteft ,  a  motus  extenfione  dependet  j 
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I^eff  fer  fe  quenqtiam  tempHsfeNtire  fateninm  efi 
Sfm'otum  ah  rerttm  motft  fUcidaqHe^  qtiiete ; 
Hapd  male  dixit  LucretiHs .  &  PhUofophm  Iffe ;  'O^ct»  y&  aJn)  MtJ^p- 

;ij,et*3-.  Recle  qiiidem  hoCj ,  non  videtur  nobis,.  non  apparet  a  fomno 
escitatis  quantum  teraporis  intercefiit  5  at  non  fiinc  rede  colligitur , 
^cLVifijv  sniK  bkiv  aK)6  mrt^Kiii  ty  (AtTKBohtii  6  ^oyQ:  Non  perfen- 
tifcimus  5  ergo  non  efl ,  iilatio  fallax,  &  faiiax  fomnus ,  quifecitut 
aos  duo  femota  temporis  inftantia  connederemus .  interim  verifli- 

mum  illud  •    osn    «    yJ^ncri?  -,    Toa-^T§h    :y  0  ;^6p^  ah   Jh^n.ii  yiyifiveu , 

quantus  nempe  motus  fuit,  tantum  tempus  videtur  extitiffe  ^  neque 
quumtantum  tem.pus  dicimus ,  aliud  confuevimus  inteliigere,  quam 
tantum  motum  intercedere  potuifle ,  cujus  fcilicet  extenfiont  continub 
fucceflivae  rerum  permanentiam  imaginaraur  coextendi.  Cxterum  quia 
tempus  alveo  femper  sequali ,  non  per  vices  nunc  fcgnius,  tuncrapi- 
diiis  prsteriabi  concipimus  (admifsa  fiquidem  illa  difparitate  nuUam 
omnino  computationem ,  aut  dimenfionem  admitteret)  non  ideo  mo- 
tus  omnis  aeque  determinandx  dignofcendaique  temporis  quantitati 
cenfeatur  accommodatus ,  at  is  prsefertim  qui  fumme  fimplex  &  uni- 
formis  ?equabili  femper  tenore  progreditur  5    raobili  parem  ubique 
vim  retinente,  pe'rquemedium  uniformedelato,   Q^are  tempori  de- 
terminando  tale  quiddam  mobile  deligendum  efl ,  quod  faltem  quoad 
motus  fui  periodos  zequalem  conflanter  impetum  fervat  ^  &  per  xqua- 
le  fpatium  decurrit.     Et  ad  communem  quidem  ufum  accipiendus 
efl  ejufmodiimotus  prsecipue  notabilis  ,  in  promptu  cunclis  obvius,  & 
fenfus  omniura  incurrens ,,  qualis  efl  motus  fyderura  ,  iraprimis  Solu 
&  Lma^  mirifice  fibi  per  orania  conflans,  &  orbi  terrarumcon- 
fpicuus  j  qui  proinde  nedum  comrauni  gentis  huraanse  fuffragio  de- 
putatus ,  .at  divino  Creatoris  confil-io  aptus  natus  eft  huic  ufui  j  a  qua 
iiempe  pronunciatum  legimus :  Fiant  hmlmma  in  firff^ameato  Cali  , 
&  Aividant  diem  ac  noUem  y   &  fint  infignaj  (jr  tempQray  c^dies,   C^ 
amos.     Atquomodo,  dices,  cognoketur  aqnaU/ifo/emmotftferriy 
C^  mum  fntc  diem  ^   aht  annHm  alteri  femtm  ex^tcjuari  ^  vel  aqHi 
temforaneHm  ejfe  ?  Refpondeo  non  atiter  hoc  (excipiendo  qucd  a  di- 
vino  teflimonio  coUigatur)  nobis  innotefcere,  quam  cum  aliis  acqua- 
libus  motibus  ipfum  folis  motum  contendendo.     Si  nempe  deprehen* 
datur  Iblis  motus  in  horologio  foiari  (quod  fpatiorum  a  fole  in  circulis 
3fquatori,  paralklis  percurforum  pene  certo  ac  exquifite  quantitates 
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indicat)  cum  organi  cujufvis  horodci<^ici ,  fatis  accurate  conlIru(fti 
motibus  confentire.  Talis  enim  machina  e  fabrica  fua  comparsta  eft^ 
fecundum  mociis  fui  repetitiones  fuccedaneas ,  xqualiter  moveri  • 
Cieffjdram  pma.  dimetiendse  diei ,  vel  horce  deftinatam  j  «Sc  quoniam 
in  hac  aqua ,  vel  arena  quoad  quantitatem  fuam  ,  &  figuram,  vim.que 
defcendendi  prorfus  eadem  manet  5  nec  non  vafculum  continens,  & 
meatus  ipfam  tranfmittens  haud  omnino  variantur,  tantiljo  filtem 
tempore ,  perque  lemperiem  aeris  conlimilera  ,  nec  ideo  caufa  fubeft 
iilla ,  cur  non  lequales  in  fingulis  effluxibus  motus  obire  concedatur  • 
ergo  fi  compertum  fit ,  Soiares  raotus,  feuquoadimegrasperiodos 
feu  quoad  partes  ipfarum  proportionaies ,  organi  talis  repetitis  mo- 
tibus  exquiiite  congruere ,  merito  pronunciandum  eli: ,  eos  prorfus 
aquabiles ,  &  uniformes  fore.  Ex  quo  diicurfu  liquere  videtur ,  id 
quod  iorte  nonnemini  mirura  videatur ,  cxleflia  corpora  non  efle ,.  ex 
parte  rei  propriequc  loquendo ,  priraarias  &  originales  temporis 
menfuras .  afl:  illos  potius  motus ,  qui  prope  nos  fenlibus  obverfantur, 
&  experimentis  subjacent  noflris ,  ciim  horum  ope  c^leftiura  motuum 
regularitatem  dijudicemus.  ISIe  quidem  ipfe  Sol  temporis  idoneus  ju- 
dex  5  aut  teftis  sjunw.^©'  ell ,  ni/i  quatenus  horaris  machin.T  fufrra- 
gio  veracitatem  fuam  adteftatur.  Nec  fane ,  quod  obiter  interpono , 
potell  uilo  pafto  fciri  num  periodi  fyderura  ante  muita  fecula  tranfcur- 
ix  noflri  fecuii  revoiutiombus  oranino  pares  fuerint  5  nemo  fciiicet 
aflerat  certo  tJiiethufeUm  ilJum  qui  tantum  non  raiiie  vitac  tranfegit 
annos,  eo  fuiffe  revera  f/^KfoBiJncpv  j  qw  h^  snte  centura  annos 
fatoceelit.  Qgid  enim,  li  Soi  tumjunior,  eoque  vegetior  decupio 
citiiis  periodos  fuas  evoiverat?  Quid  ii  tum  aer  purior ,  &indecoc- 
porum  gravitas  vaiidior  effecerat ,  ut  vei  ipfa  organa  mechanica 
citatiores  acciperent  motus ,  adeoque  cum  noflri  temporis  infirumen- 
tis  comparata  fidem  fuam  fallerenc  i  Emfedocles  quidem,  apud  Plu- 
tarchum,  exiflimafledicitur  Soieminitio  dies  longe  prolixioreseife- 
ci/fe.  St6.  minus  id  rationi  confentaneum  videtur  ^  quia  taies  motus 
vertiginofi  fenfim  elanguefcere  potius  foient ,  quara  invaiefcSre.  Ve- 
rum  ol)iterh«ec,  &  vix  ferioj  revertamur  in  orbitam.  Temporis 
(feu  permanentisc.  rerum  in  fuo  efle,  ftatu,  motuve)  quantitas,  uc 
diftuffi  eft  ,  a  motu  quoiibet  dignofcitur  ,  bene  notorio.,  ^quabiii., 
(feu  quoad  partes  ad  hoc  adl^ibitas  fibi  conftanter  sequaii  ac  limiii) 
dein  fecundario  €  quibufvis  aliis  motibus-,  qui  cum  iiio  camparati 
proportiope  correfpondenE ,  e  cxleftibus  imprimis ,  Soiis  potiflimiim 
ac  Lunse.  Adeo  ut  arqualia  terapora  fint ,  in  quibus  ealiera  clepfydiu 
femel  ac  icerum ,  yel  sque  muitis.vifibus  exhauritur  ;,  aut  in  quibus 
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e  tadtm  fydera  periodos  ealHem  ,  autejufdem  periodi  partes  aequales 

abfolvunt  •  inaequalia  verb  juxta  quamcunque  proportionem ,  in 
/quibus  limiliter,  feu  proportionaiiter  inacquales  periodi  confumun- 

tur.  Neque  quirquam  objiciat  tempus  communiter  haberi  pro  men- 
:  furamoius,  &  confequenter  ad  hoc  motus  differentias  (velocioris, 

-  tardioris ,  accekrati ,  retardati )  adiumendo  tempus  ut  prsecogni- 
tum  definiri }-  nec  ideo  temporis  quantitatem  e  motu ,  fed  motus 
quantitatem  a  tempore  detcrminari  •,  nil  enim  obftat  quo  rninus  tem- 
pus  &  motus  hsc  libi  mutub  praeftent  officia.     Sane  veluti  fpatium 

.  ex  aliqua  primum  magnitudine  metimur ,  &  quantum  fit  difcimus , 

.  e  fpatio  poftea  reliquas  ei  <:ongruas  magnitudines  xftimanus .  ita  tem- 
pus  primb  taxamus  e  motuquodam,  poftea  motus  reliquos  exco  di- 

':  judicamus ;  quod  plane  nihil  eft:  aliud  quam  mediante  tempore  motu* 
alies  cum  aliis  comparare  ;  ficut  &  mediante  f^atio  magnitudinum 

.  inter  fe  rationes  inveftigamus.  Qui  nimirum  e  temporum  propor- 
tionc  motuum  coliigit  proportionem ,  nil  aliud  quam  ex  organorum 
horologicorum  ,  vel  ex  Solarium  motuum  fimul  decurforum  propor- 
tione  didam  eiicit  motuum  rationem.     Quod  c_erte  vidit ,  &  exerte 

f"yj'  ^V,  iS.  ii^  r^  nvmti  r  xc/fcy  lOct  to  oe/^E^  var'  dy^h^vu  Porrb,  quiatem- 
pus ,  ut  oftenfum ,  eft  quantum  uniformiter  extenfum ,  cujus  omnes 
partes  aequabilis  motus  partibus  refpeftivis ,  feu  fpatiorura  acquabili 
motu  peradorum  parcibus  proportione  refpondent ,  poftit  id  quam 
optime  per  magnitudinem  quamlibet  o^ioftgftj  repraefentari,  hoc  eft 
menti  noftrac  feu  phantafiae  proponi  j  per  fimpliciilimas  praefertim , 
quales  funt  linea  re.5la  ,  &  circularis ;  quibufcum  etiam  &  temporc 
iimilitudines  &  analogix  non  paucs  intercedunt.  Praeterquam  enira 
qubd  tempus  partes  habet  omnino  fimilares ,  rationi  confentaneum 
eft  ipfum  velut  unica  dimenfione  prsditum  quantum  confiderare  •  ip- 
fum  enim  velut  ex  fimplici  fupervenientium  raomentorum  additamento, 
velexunius  momenti  quafi  continuofluxu  conftitutum  iraaginamur , 
&:  folam  proinde  longitudinem  ei  foiemus  attribuere  j  nec  ejus  quan- 
titatem  alias  quam  ex  lineae  decurfae  longitudine  determinamus.  Si- 
cut ,  inquam ,  linea  puniti  promoti  cenfetur  veftigium ,  a  punfto 
habens  qubd  aliquatenus  divifibilis  fit ,  a  motu  verb  qubd  uno  modo, 
fecundum  longitudicem ,  dividi  poftit  j  ita  tempus  velut  inftantis  con- 
tinub  labentis  veftigium  concipiatur ,  ab  inftante  nonnullara  indivifi- 
bilitatem  habens,  a  fucceftivo  fiuxu  qubd  catenus  difpertiri  queat.  Et 
ficuti  lineae  quantitas  ab  unica  longitudine  pendet  motum  confe- 
quente,  ita  temporis  ^uantitas  ab  unica  confetour  velutin  longum 

expor- 


L   E    C    T.     !• 

«xpGrFe£l:a  fucceflionej  qiiam  fpatif  decur/i  longkudo  dertionfirar, 
ac  determinat.  Tempus  itaque  per  redam  lineam  femper  dc/igna= 
bimiis  5  arbitrarie  quidem  initio  fumptam  &  expo/itam ,  at  cujus 
partes  proportionalibus  temporis  partibus ,  &  punda  temporis  inftan- 
tibus  refpe^livis  jufle  refpondebunt ,  &  iis  appolite  rcpraefentandis 
snfervient.  His  de  tempore  pr.Tlibatis  ad  conllderandam  vim  motus 
effectivam  procedimus,  qux  iane  (quxcunque  ilt  ejus  natura ,  vel 
undicunque  procedat,  nam  ifla  Phyfici^  difquirenda  relinquimus) 
merito  quoque  feu  quantum  quid  concipitur ,  &  ilcut  aiia  quanta  cora- 
puto  fubjicitur.  Etenim  experientia  compertiflinium  efl:,  fn^-pe  duo- 
rum  mobilium  ab  eodem  termino  per  eandem  orbitara  delatorum  al- 
terum  alteri  prsevertere ,  feu  majus  eodem  tempore  fpatium  confi- 
c^TQ»  Nec  aliunde  poteft  hoc  procedere,  quam  a  majori  vi,  feu 
potentia  motiva ,  qua  praecellit  alterum  raobile ,  cujufquegratia  velo- 
cius  dicitur.  Et  quia  perfpicuum  efl  nil  impedire,  quin  fecundiim 
omnimodas  proportiones  contingat  hic  fpatiorum  uni  peradorum 
exceffus ,  ideo  vis  hxc  jure  concipiatur  in  partes  quaflibet  (quas  & 
ficuti  partes  cujufcunque  qualitatis  intenfivas  fuccin^iise  diflindionis 
ergb  gradus  appellare  licet ,  &conruetum  efl)  in  partes,  inquamg 
quallibet  infinitas ,  aut  indefinitas  divifibilis  concipiatur  •  quas  Inter 
feneftens,  &  a  fe  dirimens  communis  terminus,  vel  (juxta  fuppo- 
fitionem  quod  quanta  conflant  ex  infinitis  atomis)  pars  abfolute  mi- ■ 
nima  dicatur  quies ,  hoe  efl  fumma  tarditas ,  aut  infima  velocitas^  j 
c  cujus  fuccrefcentia ,  vel  intenfione  continua  veloeitatis  gradus  quili- 
bet  eomodo  concipiatur  aggregari ,  vel  produei ,  quo  linea  e  pun£lo- 
rum  appofitione ,  vel  motu,  tempus  ex  inflantium  fucceflione  vel  fluxu  ' 
progenitum  imaginamur.  Unde  rem  abfolute  confiderando ,  quo 
vis  hujufce  quantitas  menti  feu  phantafix  re^fle  proponatur ,  luflicic 
ejus  vice  magnitudinem  quamvis  regularera  exhibere  (hoc  efl  talem, 
in  cujus  partibus  quamvis  difFerentiam ,  quamlibetque  proportionem  - 
clare  prompteque  valeamus  apprehendere)  fimplicitatis  adeb  perfpi- 
cuitatifque  causa  cuilibet  ejus  repraefentando  gradui  reda  lineacurn  * 
primis  accurate  quadrat.  Ita  quidem  in  fe  generatim  &  abfoluta 
Ipeftata  vis  ifla  tempus  non  implicat ,  eo'que  feclufo  coneipi  potefl  (in 
quolibet  enim  temporis  inflanti ,  pe'rque  quodcunque  temporis  inter- 
vaMum  ea  praeditum  mobile  concipiatur)  at  quatenus  computabilis  ^ 
ac  sflimio  Mathematico  fubdita  5  qua  ratione  velocitas  dicitur ,  cum  • ' 
fpatio  terapus  adfignificat  j  e  quibus  nempe  quantitas  ejus  dijudicatur^ 
acdifcernitur  definitur  idcisrco  velocitas  potentia ,  qua  mobile  fpatium  • 
aliquod  in  aliqu©  tempore  pertranfire  potell.    Uude  confeftatur  fin- 

sulareni-'' 


L    E    C    T.     I. 

.  guiarera  vclocitatis  cujufpiam  quantitatem  nec'ex  fola  confe£li  fpatif,nec 
ex  abfumpti  temporis  quantitate  dignofci  po(Ie(qua:libet  emm  velocitas 
aliquo  terapore  quodvi^  afTignatura  fpatium  eraetiatur)  aH:  ex  fpatii 
fimul  ac  teraporis  quantitatibus  ad  calculum  redaftis  eam  innotefcere  - 
ficut  &  viciirim  teraporis  abfurapti  quantitas  iion  nifi  fpatii  fimul  ac 
velocitatis  agnicis  quantitatibus  deterrainetur.     Quinirao  fpatii  quo- 
que  quantitas  (quatenus  hoc  modo  per  motum  dignofcibilis  eil:)  nec 
e  fola  definitge  velocitatis  quantitate ,  nec  ab  affignato  tanto  tempore 
dependet,  aft  ab  utriufque  ratioae  conjuncla.     Et  quidera  ut  haec  quo- 
raodo  le  refpiciant  ampiiiis  exponamus ,  fpatii  quatenus  hoc  modo 
coraputatur  quantitas  eofere  dignofcitur  raodo  ,  quo  e  dimenfionibus 
fuis  quanta  fit  iliperficies  innotefcit ;  e  quantitate  fcih'cet  unius  linea? , 
(qax  longitudinem  ejus  aut  altitudinem  oftentat)  &  e  quantitatibus 
ringularum  invicem  fibi  parallelarura  linearura,  qu.^  per  iftius  lineae 
pun^^a  quaeque  tranfeuntes  fuperficiem  totam  quodammodo  conili- 
tuunt ,  &  componunt  j  cam  faltem  limitant  atque  deterrainant  j  hoc 
eft  quafi  per  du£lum  fingularum  ejufmodi  linearum  in   refpecliva 
diftae  linese  punfta.     Velocitatis  autem  ,    &  temporis   quantitates 
pariter  eo  raodo  difcernuntur ,  quo  ex  fuperficiei ,  &  unius  cui  appii- 
catur  diraenfionis  quantitate  difcernitur  quanta  fit  rehqua  dimenfio 
(ubivis,  inquam,  aut  faltem  alicubi  quanta,  nara  fieripotcflut  re- 
liquadimenlio  quatenus  per  omnia  prioris  dimenfionis  punda  ditfundi- 
tur,  fibi  paflim  difpar  &  difformis  fit  •  quid  velim  c  vefligio  conflabit, 
nam  utilis  hscc  confideratio  pofiiulat  enucleatius  declarari.     Orani 
teraporis  inftanti ,  feu  indefinitc  parvae  teraporis  particulae  (inflanti 
dico  ,  velindefinitaeparticulae ,  narautinihiladmodumrcfert,  utrum 
liHcara  ex  innumeris  pun^ftis ,  an  ex  indefinite  parvis  iineolis  corapo- 
ritam  inteiligamus ,  ita  perinde  efl,  utrum  terapus  ex  inftantibus 
an  ex  innumeris  minutis  tempufculis  conflatum  fupponamus  •  nosfal- 
tem  brevitati  confulentes  pro  temporibus  quanturalibet  exiguis  in« 
flantia,  hoc  efl  pro  tempufcula  repraefentantibus  lineolis  puns.^a  non 
verebiraur  ufurpare  )  cuilibet  dicotemporis  raoraento  corapetit  velo- 
citatis  aliquis  gradus,  quem  raobile  tunc  habere  concipiendura  eft  - 
cui  gradui  refpondet  aliqua  decurfi  fpatii  longitudo  (nara  hic  mobile 
tanquam  pundum ,  &  fpa  tium  proinde  tanrummodo  ceu  longum 
confideramus)  quia  verbteraporismomcntaquoad  rera  ipfara  neuti- 
quam  a  fe  dependent ,  fupponi  poterit  in  proximo  infl:anti  raobile 
gradumvelocitatisalium  (alium  inquam  vei  sequalem  priori,  vel  in 
^quavis  proportione  diverfum  )  adariitcere ,  cui  proinde  refpondebit 
■4k\i3.  fpatii  longiiudo ,   tali  proportione  refpiciens  priorem ,  quali 
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velocitatis  hic  gradus  praecedentcm.    Quum  enira  temporis  inftamia 
prorfus  aequalia  fint  inter  fe ,  fpatialium  longitudinum  ratio  a  fola 
velocitatem  ratione  dependebit ,  eique  proinde  par  erit ,  aut  fimilis 
(quod  nifi  pro  veriflimo  fumatur ,  haud  uUo  modo  raenfurari  pofliE 
velocitas  •  nam  a  fola  fpatiorum  codem  tempore  decurforum  (  vel 
codem  inflanti)  proportione  velocitatum  inter  fe  collatarum  irame- 
diate  vel  mediate  ratio  taxatur ,  &  altera  alterius  refpedu  denorai- 
natuE  tanta)  fimiliter  Ci  per  orania  temporis  cujufvis  momentaqus 
conveniunt  ipfis  velocitatis  gradus  aflignentur,  aggrcgabitur  ex  iis 
quantum^  quiddara ,  cujus  partibus  quibufvis  decurforum  fpatiorum 
partes  refpe^ivae ,  hoc  cfl:  iifdem  temporibus  refpondentes  particulas , 
jufte  proportionantur ,  adedque  quantum  e  gradibus  iftis  conftans 
rcpraefentans  magnitudo  fpatiura  quoque  decurfum  reprzfentarc  poflit  • 
quaienus  ncrape  qualem  fpatii  partes  teraporibus  fingulis  pera^x  pro- 
poriioncm  intcr  fc  fervant ,  exa^^  referat,    Quum  igitur ,  utpotc 
quam  aequabiliffime  fluens  per  lineam ,  ut  praemonuimus ,  rellara  ap- 
tiflime  repraefentetur  ,  &  qui  in  fingulis  tcmporis  inftantibus  haben- 
tur  alii  ac  alii ,  fibimet  aequaks  j  aut  inxqualcs,  velocitaiis  gradus  per 
lincas  itidem ,  ut  prius  etiam  infinuatum  eft  ,  redas  exprimantur  , 
&  cum  hi  velocitatis  gradus  fingula  temporis  momcnra  alii  ac  alii 
permeent,  indepcndentcr  a  feinvicemac  impermixtc.  itaquefi  per 
lineae    tempus  fcpraefentantis  omnia  punda  trajiciantur  ttitx  fic 
difpofitz ,  ut  altera  nulla  nulli  altcri  coincidat ,  hoe  eft  in  fitu  pa- 
ralido  ;  qux  refultat  hinc  fuperficics  plana  (pro  quantitate  temporisj 
flc  pofitorum  velocitatis  graduura  ratione  determinata)  graduura  ve- 
locitatis  aggregatum  cxaftiflimc  referet  •  cujus  fuperficiel  partes  cum 
rcfpeftivis  (ut  pracdidum)  fpatil  peraftl  partibus  proportionales 
fint  j  poterit  id  fpatio  quoquc  repracfentando  coramodiflirae  adaptari. 
Iftavero  fuperficies  brevitatis  causa  dehinc  appellabitur  velocitas  ag- 
gregata ,  vcl  fpatii  rcpraefentativa.    Nequc  qaenquam  afficiat,  naro 
fiibraovcnda  nobis  haec  remora ,  quod  dixlmus  in  fingulis  ccmporis 
Inftantibus  longitudinem  allquam  conficl ,  qaafi  darl  poHe  motuio 
inftantaneum  affirmarem.    Nara  pofito  tesnpora  c  monicntis  com- 
poni ,  etiam  lineae  componentur  c  punftis  |  quod    fi    lincae  Ina?- 
quales    componaniur    ©    pun^k     Infiniiis  ,    fibimet  aEquinume- 
ris,  neccHario   fequitur  linearum  pun€ta,  juxta  fimilem  cum  ipfis 
proportioneminaequaliaforej  adeoqueper  longitudines  in  aequitera- 
poraneis  momentls  decurfas  duntaxat  Intelligcnda  funt  ejufmodi  Inar- 
qualia  punfta ,  c  quibus  tota  decurfa  longitudo  quafi  conflatur,    Sin 
hoc  abfonura  cuipiam  videatur  ^  &  nuUo  fenfu  raotus  admiitatur  in- 
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{lantaneus,  cb  recurrendum  ut  per  inftantias  nil  aliud,  quam  inde- 
finitas  temporis  particulas.intelligamus;  quibus  refpondeant  certo 
velQcitads  g^radu ,  .alio  atque  alio ,  percurfa  indefinite  minuta  fpatiola 
v^locitatis  gradibus  adproportionata  5    tum  autem   reprxfentanldo 
(ingulo  cuipiam  vclocitatis  gradui  per  tcmpufculum  aliquod  retento  , 
loco  lineae  redae  fubftituatur  oportct  exiguum  re^fiangulum  dido  tera- 
pufculo  applicatum.     Perinde  fuerit ,  ac  eodera  recidet  hoc  an  iiio 
modo  fe  res  habeat  j  afirimplicior&clariorvideturiftemodus,  quem 
prius  expofuimus , .  cui.proinde  poflhac  infiflemus.    Ut  redeam,  & 
recolligam  ^  ficuti  per  orania  lineae  re£lx  punda traducrpoffunt  pa- 
rallelae  vc&x ,  magnitudine  pro  lubitu  pares,  vel  impares ,  x  qui* 
bus  aggregatis  fupcrficiale  planum  exurgat,  ita  ad  fingula  temporis 
inilantia  applicari  poffunt  veiocitatis  gradus  diverfi,  pares  vel  impares, 
prout  mobile  per  totam  fuam  lationem-vel  eundem  impetum  retinere , 
vel  aliquando  varium  adfciifere  fupponatur ,  utcunque  crefcendo  vel . 
decrefcendo,     Si  velocitatera  fempereandem  confervaredicatur,  far 
ciie  patet  e.  diSis  veiocitatem  aggregatam  definito  cuivis  temporicon^ 
venientem  reftifiime  per  figuram  parallelogramraam  exprimi ,  qua^ 
lis  eft  A  Z  Z  E ,  in  qua  latus  A  E  temporis  definiti  vicem  obit ,   re- 
liquiimAZ,  eique  paralleiae  reftae  omnes  BZ,  GZ,  DZ,  EZ 
velocitatis  gradus  finguios  perfinguiatemporismomenta  penetrantes, 
m  hoc  fcilicet  cafu  pares ,  exhibent.    Poffunt  etiam ,  ut  didura,  pa? 
ralleiogramma  AZZB,  AZZC,  AZZD,  AZZE  fpatia  re.- 
fpeftivis,temporibus  AB,  A  C,  AD,  A  E  decurfa  appofite  defignarc. 
E  qua  confideratione  foia ,  vei  intuitu  primo  motus  hujulinodi,  quem 
sequabiiean,  &  uniformem  vocitant ,   omnia  fymptomata  deduci 
poflunt.     Quaies  funt:  quod  aequaii  perpetuo  veiocitate  tranfmiffa 
fpatia  fefe  habent  ut  tempora  :   Quod    icquaii  tempore  perada 
fpatia  fefe   habent  ut  veiocitates  5   6c  vicifiim  :  Si  fpatia  funt  ut 
vciocitates  tempora  forc  aequaiia  j    fi  ut  tempora  ,    velocitates 
sequari.    Etfiaequaiiafpatiafucrint,  tejnpora  veiocitatibus  propor- 
tione  reciprocari  j  contraque ,  Ci  tempora  velocitatibus  proportione 
reciprocentur  ^   fpatia  fibimet  exaequari.     Spatia  denique  quaciibet 
€orapofitam  habere  rationem  erationibus  velocitatum  &  teraporuras; 
nec  non,  fubducendo  rationenvtemporum  erationefpatiorum  refiduam 
manere  rationem  velocitatum  .  vel  fubducendo  rationem  veiocitatura 
f elinqui  rationera  temporuro.    Hzec  enira  paraiieiogrammorum  inter 
fe  coniparatorura  affediones  funt  (sequiangulorum  inteiiigo  paralie,- 
logrammorum  .  nam  ubi  repraefentativa,  hacc  paraiielogramma  CrOn- 
ferRntur  inter  fe ,   scquiangula  conftituantur  oponet  5   alioqui  cumi 
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fingillatim  fped:antur;  nihil  refert  quinam  angulus  ftatuatur)  h:ec, 
inquam ,  e  paralleiogrammorura  natura  liquent ,  6c  ex  iis  qua: 
pofuimus  fponte  confe6tantur  j  ut  nullara  aliam  demonftrationem  rc- 
quirere  videantur.  Et  fane  quoad  omnes  Mathematicae  <ctl4w  fubdicas 
(hoceftutcunquequantitatem  involventes)  m.aterias  ciim  magna  fa- 
cilitate  Theoremata  perfpicere ,  tum  furamoeadera  compendiode- 
raonftrare  poterit  j  quifquis  contemplationi  fu^  fubje«^a  cujufcunque 
generis  quanta  ad  anaiogicas  magnitudines  rite  congrue'que  novit  re- 
digere.  Quod  li  porro  velocitatisgradus  continub  per  fingula  tempo- 
ris  inllantia  fupponantur  arqualiter  adaugeri ,  vel  iraminui ,  a  gradu 
minimo  ,  feu  quiete ,  definitum  ad  velocitatis  gradura ,  vel  a  definito 
tali  gradu  ad  quietera  j  con/imili  pa«Sto  poterit  aggregata  velocitas  per 
quaravis  fupernciera  aequaliter  a  punfto  crefcentem  ad  definitara  raag- 
nitudine  lineam  ■  vei  eodem  retrograde  paflu  decrercentera,  exhiberi . 
limpliciflime  v-erOjSc  optime  per  triangulura  re£lilineura  ;  ut  puta  per 
triangulum  A  E  Y ,  in  quo  crus  A  E  tempus  denotat  ^  ejufque  pundis 
applicatsE  lines  parallelae  B  y,  CY,  DY,  E  Y  gradus  vdocitatis  fin-  -^^S* 
gulis  inftantibus  congruos  a  pun£io  A  (quod  quietem ,  velinfimaru 
veiocitaterarefert)  ad  definitum  gradum  linea  maxima  E  Y  repraefen- 
tatura  aequaliter  increfcentcs ;  vel  ab  eadera  E  Y  retro  ad  pun^lura  A 
quietis  reprsefentativura  deciinantes.  Sed  &  pari  jure,  quoprius, 
trigona  A  B  Y,  A  C  Y,  A  D  Y,  A  E  Y  per  refpe^liva  ab  initio  tem- 
pora  decurfis  fpatiis  reprxfentandis  infervient.  Et  confequenter,  Ci 
velocitas  aequaliter  a  definito  gradu  ad  gradum  definitura  fupponatur 
augeri ,  vel  diminui ,  reprsefentabitur  tam  aggregata  veiocitas ,  quam 
fpatiura  ei  refpondens  a  figura  quadrangula  Trapezia,qualis  efl  CYYE, 
in  figura  prius  adhibita.  Hinc,  non  fecus  quam  in  prscedentibus,  hu- 
jufmodi  raotijs  quem  uniformiter  acceleratum  nomine  perquam  apto 
GallUH^  nuneupavit)  affeftiones  oranes  praccipuae  facilime  deprehen- 
dentur,  atque  demonflrabuntur  5  cujufmodi  funt :  Qaod  stquali  tem- 
pore  conficietur  aequale  fpatium  per  raotura  a  quiete  uniformiter  acce- 
leratum,  ac  per  ipfum  raotura  uniforraera ,  modo  velocitas  hujus  fub- 
dupla  iit  velocitatis ,  quara  illc  raaximara  habet.  Quod  fpatia  motu 
a  quiete  uniformiter  acceierato  pera£la ,  fefe  habent  ut  QH^in^ta  tem- 
pornm  (vel  in  duplicata  temporura  proportione.)  Et  diverfos  hoc 
modo  acceleratos  motus  comparando :  Quod  ab  illis  tranfa^a  fpatia 
habeant  rationem  e  rationibus  temporum ,  &  velocitatum  masiraa- 
ruin:..£t  fimiliatalia  vel  his  connexa,  vel  indc  confequentia ,  quae 
trianguiis  conveniunt  inter  fe  quoad  fuas ,  &  quoad  laterum  rationes 
coraparatis  j  quae  ex  pofitis  haud  difficile  perfpkiantur  ^  ac  deraon- 
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Hrenmr.    Porrb ,  non  abfimiliter  fi  vclocitatis  gradus  continua  per 
fingula  temporis  inftantia  fucceflione ,  a  quiete  ad  definitum  gradura , 
velretrograde  5  crefcerc  concipiantur ,  aut  decrcfcere  juxta  progrefli- 
Fig.  I.  onem  numerorum  quadraticorura  rcprxfentatur  tum  optime  velocitas 

aggregata,  ficut&fpatiura  hujufmodi  motu  contcilum,  a  comple- 
mento  Semiparabolac ,  qualis  cft  A  E  X ,  cujus  vertex  A  quietem  (feu 
motus  ac  temporis  initium)  tangens  A  E  terapus  definitum ,  linca  B  X 
primum  vclocitatis  accrefcentis  gradum  (qui  fe  habet  ut  i .)  proxima 
CX  fccundum  gradum  (habcntera  fcut^.)  fubfequensDX  (quife 
habet  ut  9.)  &  ita  porrb ufquc  *d  ultimura  E  X :  Id  quod  «c  notifli- 
ma  parabolac  proprietatc  manifeftum  cft.  Eodem  plane  modo  quivis 
fuppofiti  velocitatis  gradus,  utcunque  crefcentis  aut  decrefcentis , 
eontinub  vel  interruptc,  quovis,  inquara,  imaginabili  raodo  per 
lineas  redas  ad  teraporis  repraefentatricera  rcwlam  applicatas  certifli^ 
rao,  commodiffirabque  raodo  defignari  poflunt ,  aflervata  quam  quis 
adfignare  voluerit  proportione  j  iic  ut  inde  cognita  fpatii  reprxfen- 
tantis  diraenfionc ,  fpatii  pcr  motum  confcwti  quantitas  facilius  inno- 
tcfcat .  &  reciprocc ,  cognita  fpatii  di<fti  natura  velocitatis  ac  tem- 
poris  quantitatibus  dignofccndis  aliqua  lux  afFulgeat :  Quje  quidcm 
pofthac  dicendorum  intelle6i;ui  neceflaria ,  totique  motuum  theoriae 
Qon  parum  ut  vidctur  utilia  vifura  eft  paullo  fufiiis  expofita  praeroittere. 
Qpa  perfunto  opera  pcdem  figo. 
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VArios ,  quibus  produiflx  concipiantur  magnitudincs  aggrcfli  mo- 
dos  confidcrare,  primum  6c  prxcipuum  attingerc  ca?pimus  illum, 
qui  motu  peragitur  locaii.  Ciim  vero  foleant  CMfthemAtici  diverfi- 
modos ,  e  quibuj  aliap  ac  aliaf  magnitudines  refultant,  motus  adfumere 
ceu  poflibiles,  duos  ad  fontes  digttum  intendimHs ,  e  quibus  iftae  mo- 
tuum  difFi^rentiac  icaturiunt ,  modura  iationis  ipfum ,  &  quantita- 
tem  vis  motivae  ^  quorum  pofteriorem  haud  ita  clarura  5c  apertum 
nuperrime  conati  fumus  recludere,  limpidumque  reddere.  Jam  diffc- 
rentias  quas  aflumunt  ipfas  |-rorequeraur,5e  quo  pa£lo  generatioai  mag- 
nitudinum  infervire  pofluntoftendemus.  Lationis  modum  fpe6landa 
gcnerantur  magnitudines  vel  per  motus  fimplices ,  vel  per  motus  cora- 
pofiios ,  vel  ex  concurfu  raoiuum  (nam  compofitionem  a  concurfu 
diftinguo  ,  quae  tamen  a  nonnuilis  confunduntur.)  De  fimplicium 
raotuum  hypothefibus ,  ac  efFedis  prirao  videamus.  Siraplicium  mo- 
luum  duo  genera  funt ,  ^o^ ,  &  7!w.96e^ ,  progreilio ,  <3c  circum- 
latio,  Sub  progreffivomotucomprehenditur  motus  omnis ,  qui  nuU 
lum  fixum  iocum  (ioci  nomine  quamvis  magnitudinem ,  eciam  pun» 
dum  adnumerans,  inteiligo,)  refpicit ,  cui  velut  inne^itur,  ac  amgi= 
tur .  feu  direftus  ifle  motus  fit  ^  feu  refiexus ,  feu  refra<^us  •  {iv^ 
callem  certHm  perfequatur ,  five  inconftanter  defultet ,  divagetur  5 
exorbitet.  Quia  vero  penitus  irregularium  in  arte  nuila  ratio  poteft 
haberi ,  fufficit  Mathmaticis  fupponere  raagnitudinera  quamcunque 
progredi  poffe  juxta  defignatara  quamlibet  orbitam  ^  ut  v.g.  Quod 
pun£tura  »"« llne^  re^a  ,  circHlari ,  fliiptica ,  jpirali ,  vel  alia  qnAvi^ 
fritfiituta  qneat  ineeder^.  Verum  praecipu»,  hoc  eft  maximi ,  fre- 
^ientiflimique  pro  raagnitudinibus  efformandis  usus ,  circa  hujufmodi 
motus  quas  Mathematici  praeftruunt  hyporhefes  ^  funt  hac ;  Qubd 
punftum  a  praefixo  termino  in  linea  refta  quoufque  iibuerit  adilgnare 
dire^e  progredi  queat  ^  quali  raota  perfpicuura  eft  lineam  redam 
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dercr ibi :  Quod  linea  refta  per altcrius cujufvis linex  longiLUciinemfta 
procedere  podic,  ur  iitum  incerea  parailelum  perpetuo  ferm  (hoccil 
ut  ipfa  juxta  poiitionem  ,  quam  in  quolibet  temporis  momento  for- 
titur,  paraliela  iit  fibi  fecundum  poiitionem  fuaminalioquovistem 
-poris  momento : )  Itcra,  quod  linea  qusvis  (definite  vel  indefinita 
protenfi ,  quod  m  ommbus  inteiJigcndum;  motu  direao    itidem  fibi 
paralielo,  progredi  poffit  (direao  inquam .  hoc  eil  ut%ius  ilnaula 
pnncla  hneas  redas  defcribant)  qui  une  duo  motus  fibimet  ^qutva- 
ient,  eundemque  procreant  etreaum  eorumque  alterutro  produd:^ 
concipiantur  ilix,  qu2  prx  ceteris  ^rquabiles,  ac  uniformes  haberi 
merentur  fuperfic.es  ;  quales  fu.it  in  plano  SHfcrfides  parallelo.ramma 
(feupemtusredilme^,  Uvc  mixta.)  in  Soiido  (ut  ita dicam,%el  non 
munoplano  dehneat^)   SHpe^fic^.s  Pri[m.mca,  CjlMc^^e ,  t.m 
^ux itrido,  tum  qux  latiori  fignificatu  dicuntur.     Sit  in  iemplum 
Fimo  reaa  Iinea  B  C,  cui  infiftens  reda  A  B  per  ipfam  B  C  feratur 
.nb.continuo  parallela,  donec  punfto  B  ad  C  promoto  reda  A  B  ipil 
UC  ad  AB  parahelx  congruat.     Manifeftum  efl  humfmodi  motu 
procreari/z^^ J4»?  pUnam  farallelo^rammam  A  B  C  D.     Patet  etiam 
Quodlibet  afTumptum  in  AB  pundum,  ut  E,  redam  lineam  defcri- 
bere,  cujuspartes  EE  reais  AB  intercept^,  red^  BC  partibus 
BB,  per  eafdem  refpeftive^  reftas  A  B  interceptis  (hoc  JloTm 
tempore  a  pimcflo  B  decurlis  )    ^quantur.     Neque  minus  patet    fi 
vicc  versa  reda  BC  peripfamBA  feratur,  eandemfuperfid  mde 
Imeari ,  omniaque  reft^  B  C  punda  (ceu  F)  redas  lineas  effingere . 
necnon  harumpartes  FFparallelis  B  C  interceptas  refpeOivis  W 
A  B  partibus  B  B  ad^quari.     (N.tetur  autem  abhinc  bLitatis  rS 
um  in  his,  quam  m  fimilibus  cafibus  harum  linearum  illam    qu^ 
motu  fuo  magnitudmem  defcribit  a  me  Genetrlcer^  dici .   alteram 
auteffi,juxtaquam,  velcuiinfiflens,  priordefertur ,  Diredrlcer^Z 
pcaarij  quiamot^line^proceflusabeadirigitur,  veladeamaccom- 
modatur.)    Sit  rurfus  hnea  quaepiam  curva  (velut  arcuscircularis) 
B  C,  CHi  in  Qodera  plano  infiftat  linca  re^a  A  B  -  &  per  curvam  B  C 
continuo  deferatur  reda  A  B,  fibimet  ^quidiflans ,  donec  pundum  B 
ad  C  pertigem    <Sr  reda  A  B  demum  rea^  D  C  ad  ipfam  A  B  primo 
politam  parallelaE  congruerit  .  defcribetur  hoc  motu  figura  ouoque 
plano  ( latiore  fignificatu)  parallelogramma ;  quia  fcHicet  adverfa 
hujusfiguraelaterafibiparallelafunt,  rcaa  ABrla^  DC,  &curva 
fvelmTf  r        }^r\^  hic  fingula  qu^que  C7.««nV^- reft^  punfta 
Cvelut  E)  hneas  defcribent  direariciBC  fimiles  &XQuales.  ciira 
«ntegras,  twm  lifdem  paraildis  A  B  interceptasparcesjfi  enimduo 

pun«5la 
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pnn£la  quaevis  E  E  .reda  linea  conneclantur  ,   iirquc  rerpGndentm 
pun«S:a  BB  red:a  quoque  junganturj    quoniara  re«5lx  HB  [ibimei: 
lequantur  (etenim  nil  aliud  funt,  quam  eaciem  ipfa  linea  diyerfum    p.. 
fitum  obdnens)   ac  paralleia?  fecuncium  hjfothejj»  ,  erunt  rertx  E  E       ^^'  ^" 
BB  ^quales  ac  parallelar,     Unde  patet  curvas  E  E,  B  Badxquari  fi- 
bimer,  &  aflimilari.     Adxquari  quia  fubtenfa:  omnes  EE  fubtenfis  B  S 
fingtllatim  sequantur  ;  ailimilari ,  quia  redae  A  B  cura  fubtsnfis  adja- 
centibus  refpe<^ivis  E  E  ,  &  B  B  pares  angulos  conftituunt ,  adedque 
-refts  ipfae  E  E  pares  iis  ,  qwos  reftae  B  B  ;  ipfx  iilae  cum  feipfis ,  & 
hxcumfeipfis  (nam  in  hujufmodi  proportionaiitate  partiura  ,  &an- 
gulorum  squaiitate,  ficut  aiibi  fortaile  lucuienrius  &  fufiiisdiffere- 
mus,  omiiis  confiflit  iinearum ,  &  quarumcunque  magnitudinum  fimi- 
litudo.)     Qupd  fi  vice  comrautata  linea  curva  B  G  fiat  iinea  Gemtrix^ 
6cxQ£i^B  AdireUrix^  hoc  efi:  fi  B  C  per  BA  fibi  paraileia  feratur.>,  Fig,  6.- 
producetur  eadem  ipfiflima  paraiieiogramma  Superficies ..  &  fingula 
refta:  BC  pun£la,  veiuti  F,  reftas  iineas  ad  B  A  parallelas  deicri- 
bent ;  neque  non  interceptac  F  F  refpeftivis  B  B  pares  erunt  ^  quod 
&  pari  modo  ex  fuppofito  perpctuo  curvae  BC  paralielifmo  facile  con- 
fed:atur.     Sit  denique  curva  qu.xvi«  (vel  e  redis  anguios  efficientibus 
compofita  ,  qux  airvae  quoque  nomen  merito  ferat ;   »y4rchimedes 
faitem  e  redis  corapoHtasiineas ,  uti  figurarura  circuiis  infcriptarum 
aut  adfcriptarura  perimetros,  y^i/.TruKav  y^A^ixcov  nomine  compledi- 
tur  •  ut  &  viciffira  curv^  qu<Tvis  iineae  cenferi  poifunt  c  redis ,  k\m<- 
meris   quidem  iiiis  indefinite  parvis ,  adjacentibus ,  <Scdeinceps  fe- 
cum  anguios  efficientibus ,  conflat^)  fit,  inquam,  taiis  aiiqua  curva 
B  C ,  in  piano  quovis  conllituta  ,  tum  in  alio  piano ,  vel  fuper  iineoe 
B  C  pianum  ut  iibet  elcvata ,  re^fla  A  B  fibi  continuo  feratur  paraiieia, 
raodo  quo  femel  ac  iterum  oftendimus ;  defcribetur  hujufmodi  raotu 
Superficies  cylindrica  (vei  certe  prifmatica ,  fi  iiMea  direEirix  e  redis 
ponatur  compofita  )  ^c^ejlindrica  quidem  ftride  di£la,  Cidire^hix 
fuerit  Unea  circHUris  ,  am  gHiptica  j  iatiore  vero  fenfu  taiis ,  fi  curv^ 
fuerit  aiterius  generis  \\i  pArMica  pxitdi  ^vd  hyperboHca  ^  vel  alia 
quaepiam.     In  hoc  autem  motu  iineae  quoque  genetrids  finguia  punftg 
firaiies    Sc  a-quaies  defcribunt.  curvas   direvlrici  iineas  •    a^quales 
(ut  in  mos  prxcedehte  difcurfu)    quoniam  E  B  pares  ac  paral- 
ielae  funt;  adedque   E  E,    B  B    quoque   pares,   ac    paralielze  -, 
firailes.  '^quoniam  etiam  anguii  EEE,   angulis  B  BB  xquantur*  lo.xi.Ekm, 
Quinetiam  reciproce  defcribatur  eadem  Suoerficies  ponendo  curvanv 
B  C  per  redam  A  B  paraileliSMS  deportari.     Quomodo  fingula  quoque- 
Eurvx  B  C  punfta  re<^as  paralielas  &  pares  inteiceptis  refpe«5ti"vis 
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-^feflse  A  B  pattibus  deiineabunt ,  pariter  ut  antehac  in  %urae  planx 

exempio  commonflratum  ell  ^  unde  fi  fuperficies  hoc  modo  procreatae 

a  plaRO  quolibsi:  ad  re£lam  feu  genetricem ,  feu  direftricem  (quam 

ubique  iitam  Superficiej  produdx  latus  appellare  licet )  paralielo 

iecetur  j  (Qdio-  comraunis  duabus  re£lis  parallelis  conftabit  aequaiibus 

inter  fe.    De  buperficiehus  autem  ita  progenitis  obfervatu  dignum  eft 

(nec  enim  plane  nudas  magnitwdinum  generationes  indigitare ,  fed  & 

getierales  nonnuilas  ipfarum  affe^iones  e  diverfis  refultantes  generandi 

modis  infinuare  propofitum  ed:  nobis)  quod  fi  linea  diredrix  reda  fit 

(ut  in  figura  per  iiteram  Z  dircriminata)  Superficiei  produdse  partes 

parallelis  lineis  gcnetricibus  interj<;;ftae  refpedivis  direftricis  lineae 

-  partibus  femper  proportionales  funt  (luperficies  nempe  B  C  C  B  rc- 

fpedlivis  reftis  B  B  : )  At  fi  linea  curva  pro  dire€lrice  habeatur  (ut  in 

figura  Y)  non  femper  eveniet  ^  uc  interceptae  genctricibus  redis  Super- 

ficies  interceptis  curvae  dired:ricis  partibus  proportionentur  .,  at  faltem 

accidet  hoc ,  ciim  refta  genetrix  A  B  aequaliter  ad  curvam  B  C  ubique, 

vel  fecundum  omnia  ejus  punda  inclinatur  •  quomodo  fit  in  cylindri 

cujufcunque ,  laxe  vel  ftride  di£li ,  red:i  fuperficie ;  quia  tum  re£la 

6.        genetrix  omnibus  curvs  punftis  (hoc  eft  oranibus  eam  ad  difta  punda 

tangentibus,  eive  fubtenfis  redis  eft  perpendicularis.)    Verum  fi,  in 

exempium,curvaB  C  ponatur  arcus  circularis,  quidividatur  acqualiter 

ad  punda  B ,  non  erunt  neceffario  fuperficies  A  B  B  A   peripKeriis 

aequaiibus  BB  infiftentes  inter  fe  pares,  quia  (prxterquam  incafu 

pracdi£lo  cybndri  redi)  reflae  AB  ubique  ad  punda  B  inaequaliter 

inclinantur  (unam  quamvis  inclinationem  cum  alia  conferendo)  an- 

gulos  nempe  eum  tangentibus  ad  B  aliisac  aliis ,  &  cum  fubtenfis  B  S 

in^quales  efliciunt.     E  q«aa  re  pendet  wfaT^erdbilii  iRa  difficultM, 

quacum   confiiftantur ,    qui  cjlindricas  §bliqttai  fuperficies  conaKtHr 

dimetiri  ^  fepicum  Cjtindricis  SupsrficitymreUis  ^  Aliijve  qHaiafitentu 

sognitis  SnperficielfHg  q^oai  preportionem  esmpArarcSw.^^^omxni  denique 

confimili  pa£lo  fuper.Hciem.  quamvis  planam  direfto  motu  fibi  parallelo 

progredi ,  fciiicet  ut  praedido  modo ,  fingula  ipfius  pun.fta  lineas 

redas  defcribant,  inter  fc  pares,  ac  parallclas ;  vel  utejus  fingulae 

reftae  (id  quod  inde  confe£latur)  pianas  Superficies  parallelogrammas 

cfiingant  |  cujufm_odi  motu  defcribuntur  prifmatica  quacque  cylindrica- 

que  corpora ;  illa  nimirum  ipfa,de  quorum  Superficiebus  mox  egimus, 

quibufque  fimiii  jure  poffunt  adaptari ,  quae  Superficiebus  iftis  oftendi- 

mus  eonvenire.    Veluti  quod  parallelis  planis  intcrjcftae  Superficies 

ipforum  ,  &  ipfa  corpora  iateribus  fuis  (feu  dire£lricis  redx  partibus 

r«;fpe«ftivis)  proponionantur.    Quod  &  fi  definita  hujufraodi  corpora 

planis 
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planis  laterum  alicui  parallelis  fecentur ,  comraunes  fediones  er unt 
ParAllelogrammA  (qualeeil:  EEBB.)     Quin,  uc pauci5 compleda^ 
multa,  quse  ie  Sufsrficisbpu  ant   Soliius  Frifmattc^  ac  CjUndrici^ 
firiUe  ditifs  generatim  enHnciantHr  am  frobantur  ufpi^m  ,    quod  ea 
pleraque  juftam  analogiaai  obfervando ,  univerlis  congruunt  koc  modo 
progenicis  quantis.    Nequc  jam  de  progreHivo  motu  quidpiam  fuccur- 
rit  adjiciendum  •,  quxdauienim  tA/a-c/>«3/»1<*  confujtovidencurreticen- 
da.     Porro  Hraplicis  motus  alterum  genus ,  quod  adhibec  tjiiathefis^ 
cft  circHmlatio  ,  fen  moim  converfvHi  j  qui  tum  fcilicet  cfficitur,  cum 
dimotae  magnitudinis  quiddam  (ut  pun»^um  aliquod  putajines ,  vel 
Superficiei  linea)  fixum  &  immotum  confiftit ,  dum  ei  velut  innodata 
ac  adftrifta  tota  reliqua  magnitudo ,   juxta  quamvis  aflignatam  ^i- 
rcftionem ,  circumagitur.     Cujufmodi  motus  generaliffima  proprie- 
tas  eft,  ut  quxque  mobilis  punfta  dum  in  uno  aliquo  plano  tranfversc 
moventur ,  circulares  fingula  peripherias  defcribant  j    &  quidem 
omnia ,  quse  in  eodem  uno  ,  per  fixum  punftum  tranfcunte  piano 
moventur  parallelas ,  feu  concentricas ,  &  fimiles  inter  fe  ^  qux  vero 
in  diverfis  planis  fimiles ,  aut  diffimiles ,  prout  hypothefium  exigit 
arbitraria  diverfitas.    Prs  csteris  autem  propria ,  maximeque  na- 
luralis  eft  circumlatio ,  cum  fingula  mobilis  pun^la  circulares  unius 
ejufdem  circuli  peripherias  defcribunt ,  hoc  efl  ciim  in  uno  cuuifla 
plano  circumferuntur  j  qualera  certe  tum  ipfa  natura  fponte  concipic 
atque  profequitur ,  ciira  ne  reftos  fuos  quos  praefertim  afFtftat  motus 
exequatur  ab  immobili  retinaculo  prohibere  j  velut  in  pendulorura , 
&  libris  appenforum  motibus  videre  eft  j  imo  ciim  objefta  quavis 
rcfiftentia  non  fatis  facile  redo  tramiti  valet  inhsrere  j  ficuc  in  roti^,- 
THm  j  &  vorticum  ,  &  tnrbinHm ,  (5*  in  ipforum  fortaffe  fydertim ., 
motihupu  adparet.    Verum  hujufmodi  mocuum  generaiem  indolem 
liaud  ita  promptum  eft  verbis  explicare.     Pr^-eftat  ipfas  quas  accipiuES: 
praecipuas  hypochefes  percenfere.    Affumunt  primo  redam  lineam  iii 
plano  circa  pun£tum  quodvis  in  ipfa  fixum  poffe  circumferri  ^  cujuf' 
modi  motu  patet  omnia  linex  mota?  punila  circulares  peripherias  de-~ 
fcribere  ;  fmgulas  ab  uno  quovis  defcripias  fingulis  ab  altero  quolibet 
fimul  eodem  tempore  defcriptis  parallelas,  Sc  fimiles.     Ut  fi  linea 
refta  A  B  manente  fixo  pun£lo  C  circumferatur ,  fingula  pun^^a  A,  p.. 
E,B  peripherias  circulares  AA,  EE,  B  B  fibi  parallelas,  &  fimiles    ^^' 
omnes  (iifdem  nirairum,  aut  aequalibus  angulis  fubtenfas,  quorum 
coramune  centrum,  aut  vertex  C)  defcribent,    Hoc  autem  rnodo 
conftat  procreari  circulos,  &  fedorum  circulares  areas  (quaies  ACA, 
_B  C  B,)  fed  &  annulos  planos  5  qualis  eft  is  qui  reftat  ,  fi  e  circulo 
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majore  A  A  B  B  detrahatur  minor  circulus  concentricus  E  E  E  E.  E 
qua  genefi  colligitur  circulorum ,  &  fetflorum  circularium  areas,  e 
,  circuiaribus  peripherii^ ,  integris  auc  partialibus  concentricis  ac  /imilj- 
bns,  conlhre  totnuraero  quotradiuspunftahabet  5  quarum  proinde 
calcuium  inaindo  circuiaris  areae  talis  qualis  dimenlioquamfacillime 
reperitur  ;  id  quod  non  ell  hujustemporisulteriusexponere.  Quin- 
etiam  rupponuntlineamquaravisredam  ,  indefinite  protenfam  uno 
'  manente  fixo  iplius  puuclo  circa  defignatam  quamvis  in  a!io  plano 
conftitutam  lineam  ,  curvam  aut  e  reftis  compolitam,  revolvi,  fic  ut 

Bie.  8 .  ^'  nempe  iineae  femper  inliftat ,  vel  eam  quati  lambat ,  aut  perHiringac. 

Sit ,  exempli  causa  ,  linea  reda  A  B  indefinite  protenfa ,  &  in  ea 
fixum  puniium  V;  &  per  V  femper  feratur  linea  A  B  juxtalineara 
quamiibet  B  C  in  alio  plano  collocatam  ;  ita  quidem  utaliquod  linex 
mobiiis  punftum  continuo  linex  B  C  inhacreat  .  ex  hujufmodi  motu 
producctur  curva  Superficies  (e  pianis  fakem  compofica  ,  quam  & 
generali  ratione ,  poll  Archir/iedent ,  curvam  appellare  nil  vetat ) 
qu.T  quidem  fi  linea  dire£lrix  tota  componatur  e  definite  raagnis  re<^is 
lineis ,  fiet  Superficies  j^y^-^mid^lu  ,.  e  triangulis  ad  verticem  V  concur- 
rentibus  aggregata ;  iin  circularis  fuerit,  aut  conicarum  fe^ionum 
aliqua  ,  Superficies  evadet  ftridle  comca  ;  iin  alterius  generis  aliqua, 
conica  faltem  extenfo  latius  fignificatu  dicatur  •  &  a  quibufdam  di- 
citur.  Cujus  quidem  Superficiei  proprietas  eft ,  ex  ipfa  generationc 
marrifefta ,  quod  fi  per  fixum  pundum  V  plano  fecetur ,  coramunis 
planicum  ipfafeftioeritangulusreftilineus.  Nam  fi  planum  ipfam 
fecansper  V  lineasdireftrici  occurrat  in  pundis  duobus,  ut  in  D  E 
(occurret  autem  in  duobus,  alias  Superfieiem  ipfam  non  fecaret)  du^lie 
redae  V  D  ,  V  E  erunt  tara  in  plano  fecante ,  quara  in  curva  Super- 
ficic;  inpiano,  ex  plani  natura  5  in  Superficie ,  quia  genetrix  eadem 
refta  per  harum  terminos  traniit ,  ipsifque  proinde  coincidit.  In  hu- 
jufmodi  vero  motu  pofitp  quod  lineae  reftae  a  pun«fto  fixo  V  (feuver- 
rice)  ad  direftricem  lineam  B  C  duitic  funt  inxqualesinter  fe  fatis 
liquet  lineam  BC  non  a  linea  B  delineari  ,  vel  perambulari,  quia 

^     f,  1  inejE inzequaies (ut y  B,  VE,  V  C)  fibi nequeunt congruere  .   ade- 

»'s^'  oquepunftum  B  progrediens fupra ,  vel  infra  punfta  B,E,  G  cadet, 

ut  nec  eadem  insqualitate  fuppofita  pundum  quodvis  aiiud  in  V  B  puta 
G)  motu  fuo  lineam  defcribet  iineae  direftrici  BC  fimilem  (quare 
linea  V  B  fupponitur  indefinite  protenfa)  at  vero  C\  lineae  omnes,  qu^ 
ab  V  ad  B  G  duci  poiTunt  (quas  Superficiei  propofitag  iatera  nuncH- 
pemus  licet)  proportionalirer  fecentur  (id  quod  fiet  a  plano  per  hanc 
^Superficiem  trajev:to  ad  planura  ,  in  quo  fita  efl  B  C,  paralleio)  d\si' 
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fmnum  pvsnftaHneam  conRitiicnt,  faltera  ad  lineam  confiftent,  ipfi 

B  G  fimilera.     Duftis  enira  quotlibet  lateribus  V  B,  V  D,  V  E,  V  C, 

&  dud:o  plano  G  K  L  H  ad  planum  B  D  E  G  parallelo ,  fint  com- 

munes  plani  V  ^D cum  planis B C,  G H  feftiones redx  B  D,  G  H  . 

hx  parallela:  erunt.     Item  communes  plani  V  D  E  cum  iifdem  plams 

B  C,  G  H  Seitiones  D  E,  K  L  parallels  erunt.    Ergo  anguH  B  D  E^ 

G  K  L  fum  jequales.     Item  fe  habet  re(Sa  B  D  ad  G  K  ,  ut  D  E  ad 

K  L ,  quia  utraque  ha? c  proportio  xqualis  eil;  illi ,  quam  habet  V  D 

adVK  (fimilia  quippe  funt  triangula  VDB,  VKG,  &  triangula 

V  D  E,  V  K  L)   permutand6:]ue  BD. DE  ::G  K.KL.  ergo  omnes 

lubtenfae  in  G  H  proportionales  funt  fubtenlis  omnibus  in  B  C  ,  eas 

mmirum  in  utraque  linea  ordinatim  &  deinceps  accipiendo  ;  &  quse 

fibimet  adjacent  in  una  pariter  infleduntur  cum  iis ,  qux  fibi  adjacent 

in  akera,     Ergo  fecundum  fuperius  infinuata  lineas  B  C  ,  G  H  limiles 

efle  conftat.  ||     Hinc  etiam  patet  lineas  curvas  fimiles  B  C,  G  H  ean- 

dem  ad  fe  proportionem  habere,  quam  Superficierum ,  in  eadera 

qualibet  recta   fita ,  latera  V  B ,  V  G.     Quum  enim  fubtenfarura 

iifdem  angulis  inclufarum  (ut  B  D ,  GK,  vel  D  E,  KL)  finguls 

rationes  sequales fint rationi Itterum  VB,  VG^  etiam  omnes  ante-  i^.v.Ekm^ 

.cedentes  conjun<Bae  (hocefl:  tota  B  C)  ad  omnes  confequentes  con- 

jftnttjis  (hoc  eft  totam  G  H)  fe  habebunt  ut  V  B  ad  V  G.     Hinc  etiara 

tali  motu  produdlarum  fuperficierum  cmergit  ha^c  proprietas  j  quod 

interceptas  fcilicet  a  parallelis  ad  B  G  planis ,  a  vertice  defumptze  ^ 

quibufcunque  lateribus  iifdem  inclufae  partes  ipfarura  fint  inter  fe  fi- 

railesj   ut  puta  Superficies  BVC,  GVH-  &  BVD,  GVK. 

(Qupd  ex  generali  limilitudinis  dodtrina  pofthac  explicanda  luculen- 

tiiis  apparere  poterit  j  interim  ex  limilitudine  linearum  curvarum ,  & 

carum  cum  Superfic^ci  lateribus  anaipgia,  penitufque  confimiii  Superfi- 

cierum  generatione  fatis  elucefcit  •  faltem  ex  triangulorum  W  ^D  ^ 

VGK;  &"  VDE,  VKL,  &  talium  omnium  fimilitudine'  fatis  con- 

Hat .  fiquidem  ex  talibus  infinitis  triangulis  utraque  Superficies  com- 

pofita  cenfeatur.)     Unde  fimilium  Supcrficierura  proprietates  iis  con- 

venient.     Verura  quod  interceptas  attinet  a  diverfis  lateribus  Super- 

ficies,  easinterfecoraparando,  notandum  efl  quod  bafibus  fuis ,  feu 

directricis  lineae  refpedivis  partibus  non  femper  proportionales  funt . 

at  faltem  hoc  tum  evenit ,  ciim  omnia  diftac  Superficiei  latera  funt 

sequalia  inter  fe ,  adeoque  ciim  linea  dire»5trix  eft  peripheria  circuli  5 

quo  cafu  produ(^a  Superficies  erit  conica  Superficies  fl:ri6le  dida , 

reduraquequidem  ad  conum  pertinens.     Quod  ii  direflrix  B  C  fup- 

ponatur  e.  g,  peripheria  circularis ,  lateraque  fibimet  inxqualia ,  fi 

D  2  dividatur 


dividatur  B  C  in  partes  sequalcs ,  6c  connedantur  latera  V  D,    V  E 
non  erunt  Superficies  B  V  D,  D  V  E,  E  V  C  aequales  inter  fe ,  fed 

infcrutabili  plerumque  ratione  ;  juxta  varias  angulorum  induforum , 
&  laterura  in^equalium  differentias ,_  insquales  .  id  quod  hadenus 
illos  divexavit  6c  torfit,  ^m  dimetienda  am  fealem  (HperfcieliKeti- 
b'>iermt.\\  Ex  his  confedatur  quod  poflit^  hiajufmodi  circumlatio 
fada  quadantenus  concip.i  motu  quoque  tali  linese  reclae  genetricis , 
ita  utejus  fmgula  qu^eque  punfta  paralleUs  lata  (imiles  direSrici  linex 
lineas  defcribant  ^  modo  tamen  concipiatur  linea  genetrix  ubique  pro- 
portionaliter  aut  contrahi ,  vel  diiatari  fecundum  oranes  fui  partcs, 
Quomodo  nempe  fi  reila  V  B  ita  fenfim  diduci  concipiatur ,  ut  pun- 
£>um  B  totam  lineam  B  C  perambulet ,  etiara  pundum  G  paraDelo 
ad  B  C  motu  delata ,  iineam  G  H  ipfi  B  C  fimilem  defcribet.  Qui- 
nimo  (]  confimili  pad:o  curva  B  C ,;  direfto  quoad  hneam  redam  B  V 
motu  /ituque  femper  ad  feipfam  parallelo  concipiatur  promoveri ,  fie 
iit  ejus  fingula  quaeque  punda  lineas  redas  defcribant ,  fecum  ©mnes 
in  punftum  V  concurrefttes  j  hoc  efi  ita  ut  ipfa  per  totum  fuum  pro- 
greilura  juxta  fuas  omnes  partes  analogice  contrahatur ,  ad  verticem 
ufque  V  j  producentur  ex  hujufmodi  motibus  Superficies  conicae  pror* 
fus  eacdem  cum  jam  proxime  traftatis.  Veriim  hujufmodi  motus  ima- 
ginarii  funt,  &  quales  rerum  natura  refpuit.  Exph'candiE  tamen 
hujufnTodi  Superficierum  naturae  deiervire  podunr ,  &  fupponi  faltem 
ut  per  dlvinam  ptemlam  ejfeSiibiles.  \\  Ad  hsc  ,  fi  lissea  dire6irix 
in  motirproximc  memoratolupponatur  undique  daufa ,  fic  utfiguram 
quamvis  comprehendat ,  Superficies  curva  progenita  cum  hacfigura, 
ceu  bafe,  corpus  folidum  indudet  pyramidalc,  vel  conicum  (ftride 
vel  laxepro  didx  figurat  naturt  furaptum)  cujusgencraliafyrapto- 
mata  fatis  c  didis  elucefcunt.  Nempe  quod  a  parallelis  ad  hujufce 
folidi  bafin  planis  abfcindentur  fimifes  ad  verticem  Superficies ,  fimilef- 
que  bafes  intercipientur ,  &  fimilia  corpora  Solida  progigncntur. 
Verbodicara,  quas  de  Cow^i  generatim  fw/iWf/,  v^poSomw^  aliique 
tradiderunt ,  ea  conicis  hoc  modo  fadis ,  fervat^  debita  analogia , 
convenient ,  &  fimili  fermc  raodo  demonfirabuntur  convenire.  (|  Ve- 
rum  ufitatiflimus  apud  Mathematicos  corpora  progignendi  modus  efl 
is  qui  peculiari  nomine  Rotatie  dicitur ,  6c  fit  fuppofito  iineam  quara- 
vis,  autquamlibet  Superficicm  planara  circa  redam  iineam  fixamj. 
tanquaraaxem,  revolvi.  Quomodo  ex  motu  Semiperipherix  circu- 
laris  circa  diametrum  producitur  Sph^rica  Supeyficies  ,  exmotuSe- 
micit^culi  ipfius  circa  eundem  Sph^ra  detornatur  .  ex  motu  linez:  reftx 
c.irca  iineam  ipfi  paralleiam  Snperfcies  Cyliadrica  j  ex  raotu  paraiielo- 
^rammi  reflanguii  circa  latus  unum  ipfe  C^//Wr;^  rf  ^7;/v'jex  raotu  cruris 

iinius 
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unius  anguli  re^lilinei  circa  alterum  Comca  Saferfcies .  ex  redanguli 
trianguli  circa  crus  unum  anguli  refti  conpti  ipfe  deformatur  .  eoque 
m^o  cum  integr&  ctimftiis  Cmvis  Stiperficlehm  SolUiS  magfiitndises 
tnnumsra^  tumipfarHm  portiones ,  frnfta  ^  tabi,  mmli  -prscreantHr, 
Cujufmodi  motus  hxc  praecipua  proprietas  efl: ,  quod  fingula  quaeque 
magnitudinis  circumdudae  punda  pcripherias  obeant  circulares  (inte- 
gras  quidcm  ilias ,  modb  perfcd:a  fir  revolutio ,  feu  mobile  denao 
primum  in  fitum  reflituatur ,  at  fimiles  utcunque  fibi  mutuo ,  quce 
limul  defcribuntur)  quarum  omnia  Centra  funt  in  diifloaxe,  radii 
verb  funt  redlae  ab  ip(is  pundlis  ad   axera   perpendiculares.    Vel  • 
cjuod  oranes  in  mobili  fitss  rcftae  linesc  axi  perpcndiculares  cfficiunt 
circulos  {^\  revolutio  ponatur  integre  perafta)  aut  circularcs  fimiles 
fes^tores,  illos  intelligo  qui  liraul  eodem  tempore  delineantur.     Ucfi  ^.-c?  w 
V,  g.  j"nea  quxvis  circa  axem  V  K  rotetur ,  eo  procreabitur  motu  curva     ^° 
quaedaraSuperficies,  circularibus  quafi  peripheriis  conftans  ( (>Ato- 
miflArHm  enim  phrafin  facilitatis,  perfpicuitatis ,  brevitatis,  addere 
licet  &  verifimilitudinis  causa  non  illibenter  ufurpo)  circularibu?,  in- 
quara  .  peripheriis  A  Y,  B  Y,  C  Y,D  Y  perpun^S^a  A,  B,  C,  D  reli- 
quaque  quas  {unt  in  V  D  cunda  decirGinatis .,  quarum  radii  funt  reds 
A  Z,  B  Z,  C  Z,  D  Z  axi  perpendiculares ,  &  Centra    Z  in  axe. 
Quod  fi  revolutio  tantum  eoufquecontinuatur ,  donec  VAD  fit  in 
flta  V  «'/',  conilabit  efeiiA  Snperficies  ex  arcubus  A  a ,  B C ,   Cy^ 
D  (T» ,  firailibus  inter  fe  eodera  modo  fi  planum  V  D  Z  circa  axem 
V  K  revolvatur ,  pofito  quod  integra  peragarur  converfio ,  produ- 
eetur Solidum qua^ conflan5  innumeris  circuiis  parallelis  AY,  BY, 
CY,  DYj  quorum  ( ut    priiis)  radii  AZ,  BZ,  CZ,  DZ, 
centra  Z  ;  poutoquc  quod  circulatio  defiftit  in  iitu  «^  f  K ,  conftitue- 
tar Solidum e Scdoribus AZ*,  BZ^,  CZ^,  & reliquis inter  fe 
firailibus.     Csterum  prxtermittenda  non  efl:  animadverfio  qusedam . 
perquam  ucilis ,   6c  neceffaria  circa  msdftm  Superficlerfim  ,  &  Soli- 
drrnm  hdc  modo  refHltmtinm  dlmenfianes  inveftlgandi   jnxta  metho^tim- 
indivifihilinm  ,  omniHm  expedittjftmam  ^  &  modo  rite  adhiheatm  haud 
mlnm  cert£im  &  infalUhilem^     Objicit  huic  methodo  non  femel ,  in 
pererudito  fuo  de  Solidi^  cylindricii  ac  anntiiarihi^  llheUo^  doU^iJftmm 
tA  Tacqmttti  j  cdque  fe  putat  iilam  deftruere  ,  quod  per  eam  in-- 
v^ntas  condYum^  c^r  ^herarum  fHperficles  (quantitates  horum  inteliigo) 
verae  per  /^rr^/^-^^^f/w  repertae  ac  traditaediinenfioninonrefpondent. 
Sit  exemplo  reBm  conm  DVY,  cujus  axis  VK-  per  cujus  omnia- 
puncla  tranfire  concipiantur  axi  pcrpendiculares  rcds  ZA,  ZB^ 
Z.C3    I  ZD, &c,  c  quibus  nempe  iu%u..me(hodffm  i^tmicamcom-Fig.io^  ij^ 
!  K  ppniturJ3o 
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ponituE  ipfum  trlangafHm  reBangfthm  V  K  D  .  &  e  circulis  ad  quas 
ceu  radJos  defcriptis  ipfe  conns  conflatur.     Ei:g6  ,  difputac ,  ex  ho- 
rum  circulorum  pcripheriis   Snferficles  conica  componetur  j   qnod 
taraen    veritati   comperitur  advcrfari;  methodufque  proinde  fallax 
eil.     Repono  ,  male  calculism  hoc  pado  iniri  5  &  in  peripheriarum  e 
quibus  S.fiperficiiJ  conflant  computaticne  diverfam  inftituendam  efle 
rationem  ab  ea ,  qua  computantur  lineze  quibus  pUnct  fptperficies  con- 
ftant ,  aut  plana  ,  e  quibus  corpora  forraantur.     Nempe  peripheria» 
rum  Superhciem   curvam  conftitucntium  e  revolutioiie  prognatara 
linese  V  D  cenferi  debet  e  multitudine  punftorum ,  quae  funt  in  ipfa 
Fig.  lOj  II,  iiYie^.  genetrice  VD^  quippe  cum  per  ea  fingula  punfta  tales  peri- 
i  2»  pheiije  tranfeant ,  nec  plurcs  tranfire  queant .  quicunque  fit  axis  ,  feu 

iongius  diftans ,  feu  propius  adjacens ;  asis  enira  folummodo ,  pro 
longiorevel  propiorediftantiapofitioneque  varia,  diftarum  periphe- 
riarura  raagnitudinem  determinac.  Verum  multitudo  linearura  ex 
quibus  planum  D  V  K  fupponitur  conftare ,  planoruraque  quibus 
Solidura  D  V  y  conftat ,  c  numero  taxanda  eft  punftorum  in  axe 

V  K  ;  nec  enim  plures  intra  terrainos  V  K  parallelse ,  ipfi  V  K  perpen- 
diculares  ,  reftae,  velplura  talia  parallela  plana  duci  poflunt,  quam 
horum  punftorum  multitudini  afquinuraera.  *Quod  obfervando  difcrU 
men  ((cdulo  perpendendum)  oranem  dcYitafeiraus  errorem,  &  cnr- 
VAYHrft  hfiji^fmodi  ret..tu  genltari4m  SffperficlerHm  faclUimo  ,  reor  , 
omninm  quos  rei  natura fttbmimfirat  modo  perqmremm.  Jllum  com- 
monftrabo.     Pro  reperienda  v.  g.  dimeniione  curvAfpiperficiei  Ymtx 

V  D  ciica  axem  V  K  revolutione ,  concipiatur  ipfa  V  D  in  diredum 
txtendi ,  ita  fcilicet  ut  ci  exxquetur  reda  V  D  j  &  ad  cjus  omnia 
punfta  r^diX  concipiantur  applicari  ipfi  V  D  perpendiculares ,  &  pe- 
ripheriis  circularibus ,  e  quibus  Superficies  curva  conflatur,  ordine 
pares  •  fingulse  fingulis ,  puta  A  X  ipfi  A  Y ,  &  C  X  ipfi  0  Y  ,  ac 
ita  continuo.  Erit  ex  his  parallclis  redis  conftitutum  planum  V  D  X 
jequale  diEiiZ  cnrz<&  fuperficieii  hujufque  partes  ilHus  partibus  re- 
-fpedivis.     Smloco  peripheriartim2:^^\ktv\iwt  ipfarum  refpeftivi  radii 

A  Z,  B  Z,  C  Z,  &  reliqui ;  fpatium  ex  his  reais  conftitutura  (quze 
fane  proportionali  cura  alteris  ferie  procedunt)  fe  habebit  ad  curvam 
Spiperficiemj  m  c^rcnti cpijhfvis  radim  adejpticircHmferentiam,  Un- 
de  fiqua  ratione  deprehendi  pofiit  Snmma  radiorstm  peromnia  linea 
genetricis  .fmUa  tranfenntiHm  (hoc cdCi  fpatii  f^ D  Z  dtmenfig^em 
reperire  contigerit)  eo  ftatim  innotefcet  cnrvsSnperficiei  dimenfie, 
In  exemplum,  facilitatis  crgo,  proponatur  «•<?«/><»  Snp.^rfictej  DVY, 
e  irotatu  procreata  re<^3e  V  D^  circa  axem  V  K.    Ad  rei-tain  V  D  ap- 

plicentur 
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plicentur  recftae  A  Z,  B  Z,  C  Z,  D  Z  ad  ipfarn  V  D  perpendiculares  ? 
&  gcqiiales  fingulae  fingulis  in  cono  circulorum  radiis  per  eafdeni  \i- 
terasdefignatis  j  fiet  autenn  in  hoc  cafu  Spatmm  VDZ  trianguliim 
quia  re6tx  A  Z,B  Z,  C  Z  ^equaliter  a  fe  diHantes  3^ quaiiter  increfcunt, 
id   quod  trianguli   applicatis  omnino  proprium  efi:.     Hujus  autem 
trianguli ,  ex  datis  altitudine  V  D  &  bafe  D  Z ,  dimenfio  in  promptu 
eft:.     Quod  ClBa.z  m  circpill  radiHs  :  'Ai  circnmferentiam  ipliHs  ^  ita 
triangHlum  V  D  '^  ai  qtiairtHm  ,  erit  ho€  quartum  xquale  ^Hferficiel 
eonic£  pro^ofit(&.     Eodem  plane  modo  perquamfacile  Sphara^  Sphari' 
carumqHe  portionum  SHperficies  (nce,   datis  &  pr^cognitis  iis  qux 
requiruntur  ,  alias  quafiibet  hoc  modo  natas)  invefligare  licet.     At 
mihi  propofitum  eft  generalioribustantuminhserere.  ||     Hanc  autem 
magnitudinumgenefinxmulatur,  &  affinitate  quadam  contingit  ifte 
modiis ,  quum   circa  redam  lineam ,  (  aut  quidem  circa  quamvis 
aliam)  fimiles  innuraersc  iiaese ,  vel  figurse  parallelo  juxta  fe  fitu 
difpofitae  taiiter  conftituuntur  ,  ut  finguise  centrum  fuura  habeant  in 
di<^a  linea ,  qu3s  proinde  tanquara  axis  rationem  fubit ,  ac  talis  deno- 
rainatur.     Quomodo,  q  .cfmcylinirii oUiqnu^  inque^wk  ScaUnis 
circuli  circa  linearo  quandam  re6tara  confiftunt  5  quje  propterea  dicrtur 
ipforura  axis  .^  quoniara  in  ea  circulorum   paralielomm  centrm.  er- 
iftunt.     ^zA  cum  motusitadiflortosnatura  non  capiat  (faitemjuxta 
raodum  operandi  firapiicera  quem  nunc  fupponimus)  6c  quia  poffunt 
hujufmodi  magnitudints  ut  modis  aiiis  gcnitae  facilius  concipi ,  deiis 
abftinebimus.    Neque  non  de  raagnitudinura  per  motus  fimplices. 
efFc£lione  fufficiei  fiademis  differuiife.  II 
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Uomodo  per  motfis  Jimplices  ftogrejjlvtim  ,  (fr  converfivnm- 

ffe^ia  CQncifiantnr  magnitHiineSy&  qtittHa generationes  i^as 

confequmtfir  [j/mftomata  (nonnulla  faltem  prxcipua)  con- 

nifi  ffimHS  exponere  ad  eompofitos  nunc ,  &  eoncmrentes  , 

eiJem '-p-opofite  fervientes  t  motns  accingimHry   quorum  in  effeftis 

difcernendis  velocitates ,  fecundum  quas  fimplices  peraguntur  motus , 

omnino ,  vel  cum  primis  confiderandae  ftmt  j  quarum  in  generatione 

per  motus  firaplices  nulla  prorfus  hafectur  ratio.     Per  cundem  enim 

motum  fimplicem  feu  veloeior  is  fit ,  feu  tardior  eadem  magnitudo , 

quamvis  non  eodem  temporis  intervallo ,  producitur  j    idem  nerape 

circHlm  ex  ejufdcm  redae  circa  punftum  in  ea  fixum  ,  eadem  Sph&ra 

cx  Semicirculi  circa  diamstrnm  rotatu ;  quamvis  ut  hacc  fiant  co  ma- 

gis  avit  minus  expeftandum  fit ,  quo  fegnior  aut  citatior  fupponitur  ea 

progenerans  motus.     Verum  in  generatione  per  motus  corapofitos 

iifdem  manentibus  lationis  modis ,  prout  unius  aut  plurium  variatur 

velocitas ,  nedura  fpecie ,  fed  etiam  quantitate  divcrfae  magnitudines 

emergere  folent ,  pofiti@ne  faltem  pcrpetuo  differentes.    Ut  H  rc^f^a 

A  B-per  reflam  A  C  parallelo  deferatur  jequabili  motu ;  &  fimul 

pundum  M  in  AB  defcendat  uniforraiter ;  vel  fimul  re^fta  A  C  pa- 

rallelo  quoque  uniformi  motu  defcendens  ipfam  A  B  proraotam  inter- 

fecetin  M;  ex  cjufmodi  motuum  compofitione  vel  concurfu  produ- 

cetur  rcfta  linea  A  M.     Quod  i\  eodem  ,  etiam  quoad  velociratem 

snanente  motu  reftae  A  B ,  immutetur  in  velocitate  motus  uniformis 

pun£li  M  ,  vel  redae  A  C ,  ita  quidem  pun^Slum  M  jam  eodem  tem- 

pore  pervenerit  ad  ^,  vel  AC  fecetipfam  AB  in  p.,  dcfcribetur 

hoc  motu  alia  reda  A  p  a  priore  A  M  pofitione  diverfa.     Sin  vero , 

inanente  rurfus  eodera  motu  redze  A  B  ,  pro  raotu  pun£li  M ,  vel 

reftae  AC  uniformi  fubftituatur  motus,   quera  vocant,  acqnaliter 

acceleratus  ^    ex   ejufmodi  compofitione ,  vcl    concurfu   fiet  liaca 

parabolica 
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parabolica  A  M  X  vel  etiarn  aliter  pQfita  A  f*  Y  (prout  hic  raotus  ac- 
celeratus  gradu  ponitur  alius  ac  alius.)  Q^od  fi  quapiam  alia  ratione 
crcfcerc  concipiatur,  aut  minui  didi  pun£ti  vel  lineae  velocitas  alia  pro- 
gignetur  inde,pro  ratione  hjfpstbfjfs^diverh  fptcics  magnitudinis.  In  his 
confpicitur  excmplis  quod  eodcm  fubindc  rccidant  compfino  metHum 
tt  cofjCHrfufyqmd  exinde  quidem  contingit,quia  reftae  cujufpiam  paral- 
lelo  motu  ht3f  fingula  punda  rcclas  defcribunt  fibi  parallelasjundc  fit  ut 
pcrindc  fit  an  pundum  ejus  aliquod  in  ipfa  fixura  defcratur  cum  ca,  vel 
folutum  per  lincam  ejus  dire^^ioni  parallelamjut  ncmpe  utriim  punftum 
M  in  AC  fixumcum  ea  deferatur,aB  libcrc  decurrat  per  rcdara  AB  ea- 
-dem  velocitate.  At  faepe  non  ita  facile  per  horum  utrumlibct  raodum 
magfiit ndi Kum  gefteratio  dQchrctutjfitenim  re^fla  AB  sequabiliter  rc- 
tata  (  hoc  eft ,  ita  ut  temporibus  aequalibus  g^quales  efficiat  anguios  ) 
ct  fimultance  punftum  M  ab  Ainipfa  reda  A  B  continuo  raotu 
fcratur ,  ctiam  uniformi ;  ex  iila  motunm  compofitione  linea  quac- 
dara  producctur  ,  helix  fcilicct  ArchimeieA  (  nam  talia  confulto  pro- 
ponimus  ^AT^wp/** )  «^'«o  celtyrium  apnd  MAthemAticos  magmtHimpim 
tbiter  natHram  infmem^  et  infiillem  minus  ad  hafe  exercitatis;  id 
tranfcurrens  raoneo)  cujus  generatio  per  nullos ,  opinor,  mobi-  pj™  j 
lium  concurfus,  liquido  commodeque  fatis  explicetur  ;itanimirum  "** 

ut  motuum  iftorum ,  ycl  eorum  quantitatcm  dctcrminantium  angulo- 
rum ,  feu  linearuro,  ratio  ,  quantitafve  dignofcantur.  Generari  qui- 
dem  poterit  c  concurfu  paralleli  motus  redae  AC  •  vel  circularis 
motus  reftac  BA  circa  Centrum  qucdvis  B ,  concurfu  cum  praedi- 
€to  regulai-i  raotu  circa  Centrum  A;  at  quacfit  tum  futura  reda- 
rum  AM ,  A/^ ;  vel  angulorum  ABM ,  AB;^  quantitas  difficile 
conflabit.  E  contra ,  fi  rcda  BA  circa  Centrum  B  motu  rotetur  ^^S'  i  S- 
uniformi  j  et  fimul  recla  AC  pcr  AB  paralleUs,  &  uniformiter  defe- 
ratur,  redarum  BA,AC  ita  latarum  interfedio  continua  lineam  quan* 
dara^efficiet  (  illam  nempe,  quae  quadratrix  dici  folet )  cujusge- 
neratio  non  ita  clare  per  ftrifte  di£tam  motuum  compofitionem  ex- 
pediatur ,  aut  cxplicetiir.  Generari  quidem  poteft  per  motum  re* 
£lum  alicujus  punfti  M  in  AB  delata  parallel^ys  ad  primo  pofitara 
AB  ;  vel  ex  puu(flo  tali  in  AC  parallelo  quoque  delata  j  vel  per 
motum  pundi  in  AB ,  circa  B  •  vel  circa  A  rotata ,  refte  ab  A 
verfus  B  ,  vel  a  B  verfus  A  decurrcntis  j  fed  hujufmodi  fnppofi- 
la' quapiam  raotuum  compofitione,  qusenam  lit  reftarum  AM , 
aut  BM  j  vel  angulorum  BAM  aut  ABMaut  AMB  ,  vel  aliaruEa 
quarumvis  magnitudinum  hofce  motus  determinantium  quantitas , 
aut  inter  fe  relatio  j  difficuker  innotefcat,     Qiia  prscipue  de  caufa 
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motuum  compofitionem  ab  ipforum  concurfu  fecerno  •  qufa  nem- 
pc  magnitudinura  generatio  nunc  uno  ,  nunc  alio  modo  facilius  expli- 
catur.  Verum  ad  illos  diftin£liu«  exponendos  accedo.  De  compofitione 
primum.  Cum  autera  motus  duobus  niodis  compofitus  intelJigi 
po/Et  .  vel  nt  e  pluribus  motibus  aggregatus,  vel  ut  de  pluribus  par- 
ticipans  •  de  pofteriore  nos  dilTertamus  j  quem  forte  non  melius 
quara  praenobilis  Philofophi  verbis,  &exemplis  enucleatura  dem. 
CarteffrfMt.il.  **£tfi  autem  (  inquit  ille  )  unumquodque  corpus  habeat  tantum 
3>>3-«  "  unum  motum  fibi  proprium,  quoniam  ab  unis  tantiim  corpori- 

*'bus  /ibi  contiguis ,  et  quiefcentibus  recedere  intelligitur,  parti- 
* '  cipare  tamen  etiam  poteft  et  de  aliis  innumeris ;  Ci  nerape  fit 
*  *  pars  aliorum  corporum  alios  motus  habentium.     Uc  fi  quis  ara- 
*•  *bulans  in  navi  horologititn  in  pera  geftet,  ejus  horologii  rotu- 
' '  \x  unico  tancum  motu  fibi  proprio  movebuntur  j  fed  participa- 
* '  bunt  etiam  ex  alio ,  quatenus  adjundae  horaini  ambulanti   unam 
* '  CLim  illo  materix  partem  component  •  et  ex  alio  quatenus  erunt 
* '  adjunftae:  navigio  in  mari    fluftuanti ;  et  ex  alio  quatenus  ad- 
''juntljeipfi  mari ;  et  denique  alio,  quatenus  adjunclae  ipfi  terr^ 
* '  fiquidem  cota  cerra  moveatur.    Omnesque  hi  motus   revera  e- 
**runt  inrotulis  iftis ,  fed  quia  non  facile  tam  raulti  fimul  intel- 
'  *  ligi ,  nec  etiam  omnes   agnofci  poflunt ,  fufficiet  unicum  illum , 
* '  qui  proprius  efl  cujusque  corporis  in  ipfo  confiderare.     Ac  prx- 
'  *  terea  ille  unicus  cujufque  corporis  motus ,  qui  ei  proprius  eft , 
**inll:ar  plurium  poteft  confiderari;  ut  cum  in  rotis  curruura  du- 
* '  os  diverfos  diftinguimus ,  unum  fcilicet  circa  ipfarum  axem  ,  et 
**alium  reftura  fecundura  longitudinem  \\x  per    quam  feruncur. 
* '  Sed  quod  ideo  tales  motus  non  fint  revera  diftin£li  patct  ex  eo 
**qu6d  unumquodque  punftum  corporis  quod  movetur  unam  tan- 
* '  tum  aliquam  lineam  defcribat.    Nec  refert  quod  ifta  linea  faepe  fit 
• '  valde  contorta,  et  ideo  apluribus  diverfis  motibus  genitavi- 
'  *  deatur ,  quia  poffumus  imaginari  eodem  modo  quamcunque  ii- 

*  *  neam  eciam  re^flam  ,  quac  omniura  fimplicifiima  eft ,  ex  infini- 

*  *  tis  diverfis  motibus  ortam  efle.    llt  fi  linea  A  B  feratur  verfus 
Fie  1 5         *  *  C  D ,  et  eodera  tempore  pUndum  A  feratur  verfus  B ,  linea 

^'  '  *  *  rci^a  A  D ,  quam  hoc  punftum  A  defcribet ,  non  minus  pende- 
* '  bit a  duobus motibus  reftis,  abA  in  B  et  ab  A  B  in  CD ,  quam 
* '  linea  curva ,  quae  a  quovis  rotie  punifto  defcribitur ,  pendet  a 
' '  motu  rcito  et  circulari.  Ac  proinde  quamvis  faepe  utile  fit  u- 
**num  motum  in  plures  partes  hoc  pa6lo  diftinguerc  ad  facilio- 
'*rem  ejiis  perceptionem  5  abfolute  tamen  loquendo  unus  tantum 
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**  in  unoquoque  corpore   efl:  numerandus.    Ica  Cartefim.    Neffi- 
pe  ciim  magnitudo  quspiam  exinde    quod  aliis   modo  quopiara- 
adncaiiur,  iilorsm  i?.eriis  !t2  prticeps  efl^  ut  ab  eo  quoad  fi- 
tum  fuum  aliquatenus  determinetur ,  ifte  motus  hujus  corapolitio- 
nem  quafi  pars  ingreditur,  ab   exeraplis   pofthac  adjungendis  res 
luculentius  apparebit.     Motus  autem  hoc  modo  componi  pofTunt 
Progrejfivl  cum  Progrejfivis^  Progrefflvi  cum  CircitmUuths  y  Cir^ 
cumUtitil  cum  CircHmUtnii^  ;  componi  pofTunt,  inquam,  ct  dccom- 
poni  modis  innumeris ;   quorum  omnium  cum  inire  cenfum   im- 
poflibile  fit,  illofque  qui  a  regularitate  defle£lunt  intelligere  difficilc 
iit,  exponeredifficilius .  nos  prafcipuos  faltera  aliquos ,  in  ufu  magis 
pofitos,   et  expHcatu   faciliores    attingemus.     Quales    imprimis 
funt  ii  qui  e  motibus  direiiis  et  parallelis  5  e  <iireais  ct  rotatitiis 
e  pluribus  rotatitiis  componuntur .  prxfertim  illi  quos  qui  confti- 
tuunt  fimplices  motus  omnes  vel  nonnuUi  funt  uniforraes.    Nam 
miformitAtem  nedum  Refpnhliea  reqmrit ,  ae  exigit  Ecclefa ,  fei 
artes  etiam  atqne  fciemiA  vehementer   affeUant,      ReAi  motns 
{  quibus  parallelos  a  refta  linea  diredos   raotus  adnumero  )  pri- 
mum  fibi  non  immerito   locum  aflerunt ,  ut   fimplicitate   praecel- 
ientes ,  naturae  convenientes  et  chari ,  prae  caeteris  utiles  ac  ufitati. 
Nec  uUa  fane  magnitudinis  eft  fpecies  (  nulla  linea  ,  nulla  fuper- 
ficies,  nullum  corpus  )  cujus  generatio  non  e  redis  peraclamoti- 
bus  concipiatur.     Omnis,  inquam  ,  in  uno  planb  conftituta  linea 
procreari  poteft  l  raotu  parallelo  re£lae  lineae ,  et   punfti   in  ea  . 
omnis  fuperficiere  motu  parallelo  plani ,  et  lineae  iu  eo  (  line^  fci- 
licet  alicujus  e  reftis    modo   jam  infinuato  motibus  progenits  ) 
confequenter  et  linea  quaevis  etiam  in  curva  fuperficie  defignata  re- 
Ctis  motibus  effici  poteft.    Corpus  autem  folidum  eodem  modo 
genitum  intelligatur  ,  quatenus  c  fuperficierum  genitura  refultat , 
€t  quatenus   ab  ipfis   ita   genitis  terminatur  ,  ac  circumfcribitur 
Sed  ciumffiperficierHm  plerarumqae  cHrvarum ,  quaies  hadenus  Ma. 
thefis  excogitavit,&  linearum  in  iis  non  in  uno  plano  jacentium  ^  ge- 
neratio  per  alios  modos  commodius  explicetur,  neque  mihi  quic- 
quam  fuccurrit  animadverfione  dignura  quod  de  iis  dicara ,  de  li- 
eearum  faltem  in  uno  plano  exiftentium,  per  redos  et  parallelos 
raotus  generatione  difpiciam.    Et  quidera  has  quod  attinet,earum  nul- 
la  eft  quae  non  ex  motu  parallelo  lineae  reitae ,  pundique  per  e= 
am  delati  producatur  |  verum  hi  motus  eo  contemperari  imodo  de- 
bent ,  quem  fpecialis  lineae  producendje  natura  pofcit .  nec  refert 
qualera ,  velocitatis  refpe^u,  motum  «ni  tribuus  ^  adhujus  raodo 
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diveiTitatcm  akcrius  diverfitas  rice  confequatur  accommodeturque; 
Lt  e.g.  fi  re£la  Z  Afemper  per  re^am  A  Y  fibi  parallela  feratur 
motu  quolibet  uniformi,  vcl  difformi  (  erefccnte,  vel  decrefcente 
vei  alrernatue  fecundura  velocicatem,  juxia  rationem  quamvisima- 
ginabilem  )  et  in  ea  pund:um  aliquod  M  deteratur ,  ita  tamen  ut 
pundi  motus  lineae  redse  raotibus  per  fingulas  quasque  temporis 
partes  eafdem  proportionentur,  producetur  utiquc  linea  refta.  Nera- 
pefUuerit  femper  A  B  .  A  C:  :BM.Cf*.vel- AB,MX::  AM, 
X  tf  (pofita  fcilicet  M  X  ad  A  C  parallela  )  liquet  pun6^a  A  ,  M 
^j  jj.  in  una  re6ta  verfari.     Efl:  cnim  reclx  lineze  proprietas  in  Ele- 

^*  ^f'        mento  V I..  demonflrata ,  quod  ad  eam  paralleUs  applicatx  re£lx: 
lineas  fuis  ad  deiignacura  in  ea  pun^lum  diftantiis  proportionales  in< 
re<ftam  lineam  terminantur.     Quod  fi  motus  hi  fic  inter  fe  contem- 
perentur ,  uc  affumpta  quadam  linea  D  liabeac  re£iangulum  ex  diffc- 
rencia  iines  D ,  &  ipfius  B  M  (a  puni^o  mobili  decurfx  in  refta: 
AZ)  «Scipfa  BM  ad  quadracum  ex  A  B  (eodem  teraporedecurfa 
a.  iinea  A  Z)  racionem  femper  eandem  progignecur  eUipJis  ant  eir- 
eulHi-j  circulus  quidem  fi  racio  propofica  fueric   lequalicas,   &:  an-= 
gulns  ZAY  rcftus,^  eUifjis  fi  fecus ;  &  in  his  eric  D  una  diamf^ 
trorum ,  fitum  habens  in  linea  A  Z  prirao  pofica  ,  a  verrice  Apor-r 
redla  verfus  partcs  Z.     Sin  ica  fe  habeant ,  ut  reftangulum  ex  fummai 
iinearum  D,   &  BM  &  ipfa  B  M  femper  eandem  cum  quadrato 
ex  A  B  proportionem  fervet ,  eo  compofico  mocu  procreabicur  hj- 
ftrhsle  j  quadrata  quidem  illa  (vel  aequilatcra  re«5langu]a  )  Ci  ratio 
defignata  fuerit  acqualicatis ,   &  angulus  Z  A  Y  redus  j  fin  aliter , 
alterius ,  pro  rationis  aflignatae  quanticace,  fpeciei .  cujus  tra»fverfa 
diameter  acquabitur  ipfi  D,  ilcum  habens  in  ZA   primo  pofica  a- 
vertice  A  procenfa  verfus  partes  averlas  ab  Z ;  &  paramecer  ex  . 
Taiionc  data  determinatur.     Quod  fi  perpetuo  reitangulum  ex  ipfa . 
D,  &  decurfa  BM  ad  quadratum  ex  AB  eandem  perpetua  ra^. 
tionem  obtinet ,  conftabit  effici  Uneam  faraholicam  ,  cujus     j>ara-  . 
meter  ex  reftae  D ,  dataeque  rationis  propofitae  quantitate  facile.  > 
definiecur.     Et  in  horum  primo  quidem  cafu  fi  motus  tranfverfus , 
per  A  Y  ponatur  uniformis,  etiam  motus  defcendens  per  A  Z  unifor-  • 
rais  crit  5  in  fecundo  &  tertio  fi  motus  per  A  Y  fit  unifarmis,erit  motuft 
defcendens  perpetuo  crefcens  5  eodemque  pofito  quoad  ultimum  cafum,  . 
in  quo  parabola  fit  ^  pundum  M  continub  velocitace  crefcct  squalitero . 
Nec  abfimili  modo  quaevis  alialineatali  mocus  compoficione  produila  . 
CQncipi  pocefl;.     Scd  ut  eo  quo   tendimus  aliquando   perveniamus  • , 
agedura  Yideamus  ecquid  ,in  rcm  Mathematkam  utilicatis  ex  faujuf* . 
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modi  fuppofita  linearum  generatione  poterimus  indipird.  Simpli- 
citatis  autem  &  perfpicuitatis  caufa  fupponamus  akerum  ex  his 
motibus,  re^lae  nimirum  parallelifmum  fervantis,  eflefemper  uni- 
forraem ,  &  quxnam  ex  alterius  quoad  velocitatem  generaiibus 
differentiis  generales  emergant  linearum  produdarum  affecliones  ack 
nitamur  elicere,     Adn Jtamur  inquam  ,  at  proxima  le«ftione. 
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Propofitum  eft:  nobis  e  compofitione  motuum  (  qualem  proxime 
defcripfimus  )  emergentes  linearum  affectiones  indagare  ac  ex-  ^ig  r^ 
ponerc.     Quorfura  imprimis  methodi  caufa  repeto  fi  reda  A  Z  per  ^" 

re(5lamAY  fibi  perpetuo  parallela    feratur  uniformiter  ,  et  in  ea 
quoque  punftum  M  uniformiter  deportctur  ^  quavis  velocitate ,  li- 
nea  reda  proveniet.      Sumantur  enim  dux  quxvis  linejE  mobilis 
AZ  pofitiones ,  ad  B  fcilicet  &  C  j  &  quia  motus  per  A  Y  po- 
nitur  uniformis ,  erum  decurfa  fpatia  AB,  AG  ad  fe,  ut  rempa-^ 
ra ;  fed  et  ob  motum  uniformem   pun^li   M  etiam  refta?  B  M  ^, 
GM   fe   habebunt  ut   eadem    tempora;  cft   igiuir  A  B.  AC:  j 
B  M  .  C  M.     Unde  liquet  punda  A,  M,  M  in  una  red:a  linea  ex- 
ifiere.     Parique  ratione  conftat  idem  de  pundis  omnibufcunque , 
quibus  pundum  M  per  totum  fuum  curfum  infiAit,  aut  coincidir>- 
Supponatur  fecundo  pundlum  M  motu  continuo  increfcente  deferri  ■ 
(  juxta  quamlibet  velocitatis  rationem ,  regulari  modo   quocunque 
nil  int^reft ,  an  irrcgulari)  aio  fuppojitianem  hanc  eonfe^arl  progem-> 
t^ftm  llnentrHm  qn^is  apponemtis  frofrletates  generdei  (  quales  uns  ■•• 
tali  linearum  generi  convenientcs  certe  praeftat  ex  unimoda  com- 
muni  generatione  fimul  univerfas  elicere ,  quam  de   fingulis ,  ut  pjgj  ^.^; 
paffirh  fieri   folet,  fingulas  feparatira  oftendcre. )      Notetur  inte- 
rea  ,  quod  brevitatis  caufa  motum  parallelum  uniformem  refta?  A  Z 
per  A  Y  appellabo  fubinde  motttm  tmnfverfHm  ;  pundi  vero  mo-  • 
veatis.ab  Ain  linea  AZ  motum  vocitabo  defcenfHm^  aut  motum- 
Aefcenkntem  ,-  habito  fcilfcet  ad  figuram  exhibitam  refpedu.    Iteni; 
quod,  ot^  m^tus  per  A  Y  et  ei   parallelas  uniformitatcm ,  pofiit- 
ca  cumipfius  partibus  motus  tempus,  et  ejus  partes  reprxfcntarei  - 
Jam  -ad  dittas  proprietates  expendendas  accedo.  1.  Hos  >- 
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I.  Hoc  modo  (per  motum  nerape  rranfverfura  uniformcm  & 
defceHfivum  contmuo  crefcentem)  progenita  linea  per  omnes  fui  partes 
curva  evadet.JI     Accipiantur  enim  in  ipfa  tria  quxlibet  pundaM 

punaa  M,  N  ducatur  re^a  M  N  K.  Et  quia  reda  M  N  eignitur  l 
motu  compofitotranfverfopcr  BC  (vel  huic  parallelam  MG)  & 
defcendenteper  AZ,  umiormi  utroque  ,  tranfverfus  autemper  MG 
eft  prorfus  idem  cum  tranfverfo,  quo  linea  propofita  MNO  de 
fcribitur ,  patet  velocitatem  defcendentis  motus  uniformis  reaam  M  N 
gignentis  tmnoremefre  velocitate,  quam  motus  itidem defcendcnr 
Imeam  MNO  defcribens,  habet  in  N  (etenim nifi moius hic vTlo! 
cior  iam  Cn  illo  cum  continuo  crefcere  ponatur,  in  tototempore 
defcenfus  per  GN  lilo  tardior  fuiflet ,  adeoque  nunquam  eodem  C 
pore  fpatium  arquale  tranfegiffet ,  nec  una^  cum  eo  pertiXTd 
punaumN)  ergo  motus  hic  in;.qualis  &  increfcens^er  t  lus 
mo  usuniformis  CD  contmyatus  (quo  nempe  gfgnitur  linea  Nm 

MN  Tk^TT'.?T.  ""^^^^"^'^  moturdefcendens,  qui 
MN.  adK  protradusdelcribitur,  codera  tempore  CD.  niquct 
enim  eodem  temporc  a  majore  vi  crefcente  majus  fpatium  peragi ,  quam 
aminoreneutiquamcrefcente)  quarelineaHOmajoreftquam  hT 
adcoquc  tna  punaa  M  N,  O  non  exiftunt  in  iademU^h^ea 
quodcum  tribusquibu^is  line^  MNO  punais conveniat ,  abunde 


II.  HincemergitC.r.^^r;««,,.  velocitas  motlis  uniformis  defcen-^ 
dentis ,  quo  curva.  M  N  O  fubtenfa  qu^evis  (ut  M  NTdefc4 1^^^^^^^ 
^xiftente  fcilicct  communi  tranfverfo  motu  uniformi  quo  ip^  eSc 
hZ!Z'  "^^"«^^^n^^i^^^e,  quammotusdcfcln&rSs 
habet  ad  communem  utrmfque  terminum  N. 

III.  Hujufcecurva?>^f.;,/-^qudibet(utMO)intra/"«>«»^rr«w 
(verfuspartes  AZ)  tota  cadit,  \  produk  tota  cadit  ^4^^^ 

^Xf"    rea^l^MN^To^^  3c  conneaantu, 

Zen.  I.  8.       &  nTnJn/'-'  ^  ^  ^'^"'^  ^^^^"^  ^  ^  intra  reaas  M  N ,  N  O  jacere 

itrMvo'^'"''^^^^-    Tota  vero,  fi  prodlKatuV,^ eS 
Hoc^^„f,^j^'.^^l^  ^f^-^^  ^f^  ei  occurrit,  Jn  mox  oftemum.U 

'^omas  .,poll,,,su  ;  dt .jUndrkts  Scunm.  '      j  y.  Pat^ 
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I  V.  Patet  curvam  propofitam  e(!"e  convexam ,  aut  concavam  ad 
cafdem  partes  (convexam  verfus  partes  fuperiores  vel  exteriores  AY, 
concavam  introrfum  ,  aut  deorfum  verfus  A  Z  Z)  nam  hoc  ipfum , 
fore  convexum  aut  concavum  ad  eafdem  partes ,  nil  omnino  defignat 
aliud,  quam  a  nulla  refta  linea  praterquamduobus  punciisfecari . 
nec  alio  recidit,  quam  initio  libri  de  fphaera  &cyiindrotradit /4f- 
chimedes ,  lineae  ad  eafdem  partes  cavae  definitio.  .  Perfpicuum  eft 
V.  g.utlinea  MNduobusin  pundis  M,  N  curvam  MNO  fecans  ei 
rurfus  occurrat,  utputainK,  deberecurvam  MNOreflcdi,  ver- 
fufque  partes  AY  recurvari  j  id  quod  modo  demonflratum  eft:  non 
pofle  coniingere.  Quapropter  ipfa  lineavcrfus  eafdem  partes  con- 
vexa  efl,  feu  concava. 

V.  Apertiflime  conflat  lincas  quafvis  redas  (ut  B  Z,  C  Z)  gene^ 
trici  A  Z  parallelas  propo/itam  curvam  fecare  (  modo  contineaniur 
intra  terminos  motus  per  A  Y  j  quia  curva  per  Iiarum  quamvis  inde- 
finite  promotam  defcripta  cenfctur)  addo  quod  harum  quaeiibct  cur- 
vam  in  uno  tantum  pun6to  fecat.  |j  Id  patet,  quia  reda  gcnetrix 
AZ  per  unicura  duntaxat  inflans  temporis  durat  in  iitu  quovis  uno , 
jcu  B  Z  ;  fimulque  pertingit  ipfam  B  Z ,  ac  deferit  j  prseterque 
punftumunum  M  in  BMZ  reliqua  cuBs^^alineaecurvxpuntlafunt 

in  parallelis  ad  B  Z.     Ergb  liquidum  efl  ipfam  BZ  inunotantum  ^P^-j-  ^"^*.. 
pun^locurvamfccare.JI     Hoe  ipfum  de  parabola,  &hiperbolafpecia-  ^^^lf^ 
tim  oflendit  A^oHonim  .  de  fcftionibus  conoideon  Archimedes,  ^  ' 

V I.  Non  diflimili  modo  patet  ad  A  Y  parallelam  quamvis,  (qualis 
P  G)  unico  punfto  propolitam  curvara  attingere.  \\  Quod  femel 
©ccurret  (mcdo  contineatur  intra  limites  defc?nsus  pt r  AZ)  patet , 
quiapunftummobileeortinub  defcendens,  indefinitoprogreflu,  eam 
ifidefinite  protenfam  ahquando  trajiciet  5  nec  in  eo  tamen  pr.tterquam 

ad  unum  temporis  momentum  perdurat,  II     Videatur  hocdefevilioni-      ^^^' 
bus  conicis  oftencfcns  Afo&oni^. 

V I I.  Patet  omnes  curvx  fubtenfas  re^S^as  eum  A  Z  <Se  ei  parallelis^, 
fi  producantur,  coneurrere. 

Qubd  enim  fubteHfaqu^rvis,  ut  MN,  uniparalJelarumalicui ,  uf:    " 
B  R,  occurritjbi  fcilicec  ubi  ipfa  curvam  fecat,  exinde  manifeflifliraum 
eft,  qubd  tota  curva  per  parallelum  diit^e  rewlx  motura  defcribitur. 
Ergb,  c'4ra  uni  occurrat  ^  omnibus  occ!.jrret  |  qux  enim  uni  paraile- 
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:  larum  xquidiflat  refla ,  pariter  omnibus  squidiftat ,  ut  in  elemento 
primo  demonftraLur. 

Operas  pretium  exiffiraavit  zy4follomHi  hoc  d^  paraholay  ^hjper^ 
hla  fpeciacim  demonflrar.c', 

VI IL  Simili  modo  patet  redas  quafcunguecurvas  tangentesuna 
tantum  excipitur ,  adextremum  linex  recurrentis,     Vid.  iS.  hujus. 
lifdem  paraUelis  occurrere. [|     Etiam  hoc,  quoad/<ftJ;Wi«»/V^,-iHio 
.L-44,  17.       velaltero  Theorem-^t e  dtmondmm  iyifoilor.ms. 

IX.  Quinimo  xtSix  quaevis  ipfam  A  Z  fecantes  ( infra  pun£lura 
A ,  fupraque  liraitem ,  fiquis  erit ,  motus  defcenfivi  )  curvam 
fecabunr. 

Cum  enim  omnes  ipfi  A  Z  parallclas  fecent  etiam  infinite  pro- 
daftac  curvam  fecent  oportet.  Htijafmodl  Symj>tomatis  demotiftrd' 
L  zj}  %S,       ^^g^i  in  [e[lionlbm  conici^  laboriofam  operam  impendit  AfolhniH:^ 

"X.  Porroliquet  applicatas  ad  rc£lam  A  Y,  ipfi  A.i^  parallelas 
(  quas  nempe  propofits  curvae  finus  verfos  appellarc  fas  erit  rai- 
noremi:iterferationcrahaberc  (  minores  cum  majoribus  comparan- 
do ,  feu  minores  antecedentium  loco  ponendo)  quam  habent  re- 
fpedivx  ipfius  A  Y  partes,  iifdem  temporibus  decurfae  (quas  <Sc  curvac 
propofitae  finus  reftos  appellare  nil  dubitem.)  Nempe  ii  M  ad  C  N 
rainorem  rationem  habet ,  quam  A  B  ad  A  C,  vel  B  M  ad  C  F  j  quia 
. C  N  c~"  C  F .  II  Hoc  de  circulis,  &  aliis  curvis  fpeciatim  reperiatur 
pafHm  oftenfum. 

Ad  fequentia  notandum,  quod  (1  reda  tranfverfim  &  paralleUs 
mota  retrograde  (aD  puta  verfus  A  per  D  A)  moveri  concipiatur, 
ab  aliquo  curvgc  propofitas  punLto,  velut  O, incipiens  •  eaderaque  fem- 
per  ratione  ditflum  pun£lum  ab  O  afcendens  quoad  velocitatem  de- 
ciefcat,  qua  ad  ipfum  O  defcendens  increverat,  eadem  curva  pro- 
ducetur.  Quidni  i  Ciim  idem  motus  fit ,  inverse  tantura  confide- 
ratus. 

X I.  Suppenatur  redam  hneam  T  M  S  propofitam  curvam  in 
punao  M  tangere  (fic  ut  eam  nempe  non  fecet)  occurratque  tangens 
hocc  reaae  A  Z  in  T,  ducaturque  per  M  re^a  P  M  G  ad  a\  parRllela ; 
dico  velocitatera  pundli  defcendentis ,  co'que  motu  curvam  defcribcn- 
tis,  quam  habet  ad  conta(5lum  M,  sequari  velocitati ,  qua  reda 
TP  defcnbetur  uniformiter  eodem  tempore,  quo  rttta  A  Z  fertur 

per 
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per  AC  vel  P  M.  (  vel,  quod  eodem  recidit,  dico  quod  velocftas 
pund:i.derccndentis  in  M  ad  velociratem  qua  fcrtur  reda  A  Z  fe 
habet,  ut  reaaTP  ad  P  M.  )  Suraatur  enim  ubivis  in  tangente 
punftum  aliquod  K  ,  &  per  ipfum  ducatnrreda  KG,  curvse  occur- 
rens  in  O ,  parallelis  autem  A  Y ,  &  P  G  in  D ,  &  G.  Et  quia 
tangens  TM  duplici  concipiatur  uniformi  raotu  defcripta,  altero 
red^e  TZ  perAC  vel  P  M  paralleUs  delatae ,  altero  punfti  defcen  » 
dentis  a  T  per  T  Z  j  &  iit  horum  motuum  alter  per  A  C ,  vel 
P  M  communis  vel  idem  cum  illo  quo  curva  defcribitnr  ;  ciim  T  Z 
eft  in  fitu  K  G,  erit  A  Z  in  eodem  ^  ergo  cum  pundura  a  T  defcendens 
fuerit  in  K,  erit  pun6^um  ab  A  defcendens  in  curvx  cum  K  G  in- 
terfedione  O  (  nec  enim  ,  ut  antea  dedudum  efl ,  alibi  re^a  K  G 
curvam  fecat  )  eft  autem  pundum  O  infra  K  quia  tangens  extra  cur- 
vam  tota  verfatur.  Jam  fi  punclum  K  ponatur  fupra  contadum 
verfus  T ,  quoniam  tum  O  G  minor  efi:  quam  K  G ,  liquet  velo- 
citatem  punfti  defcendentis ,  quo  curva  defcribitur,  in  curvse.  pun- 
fto  O  minorem  efle  velocitate  motus  uniformis  defcendentis ,  qui 
tangens  efficitur  5  quoniam  illa  femper  increfcens  eodem  tempore 
(  per  G  M  repr^fentato  )  minus  fpatium  traniigit ,  quara  hzec  rai- 
nime  crefcens  -,  aft  eadem  continuo  perfeverans .  ilia  fcilicet  xd^am 
O  G  ha?c  reclam  K  G  conficit.  Contra  vero  fi  pun<^um  K  infra 
contadum  ad  partes  S  exiftat ,  quoniam  O  G  tum  raajor  efl  quam . 
K  G,  patet  velocitatem  pundi  defcendentis ,  quo  curva  fit ,  in  pun- 
fto  O  raajorem  effe  velocitate  motus  uniforrais  itidem  defcenden- 
tis ,  quo  tangens  efficitur  j  quia  raotus  ifle ,  continuo  decrefcens 
eodera  per  GM  tempore,  raajus  peragit  fpatiura  OG,  quara  hic  „. 
minime  decrefcens,  at  in  eodem  tenore  perfiilens,  conncit,  ip-  ^^S* 
fum  nempefpatium  KG.  Ergo  cum^  velocitas  curvam  defcriljentis 
punfti  quovis  in  curvae  pundo  fupra  contaftum  verfus  A  minor  fit 
veiocitate  raotus  per  T  P  ;  quovis  autera  in  pundo  infra  contaftura 
eadera   major;  liquet  in    ipfo  contadtu  M    ei  penitus  exxquari, 

a.E.D. 

XII  Hujus  converfa,  confimili  difcurfu ,  rem  brevius  esponendo, 
deraonflretur.  Nerape,  li  velocitas;pun6ti  defcendentis  abA  in  a- 
Jiquo  curvae  punfto  M  xquetur  velocitati ,  qua  pundura  T  uni- 
forrhiter  latura ,  reftam  T  P  defcriberet  terapore  P  M  vel  A  C 
f  vel  fitvelocitas  raotus  defcendentis  ad  M  ad  velocitatem  motus 
tranfverfi ,  ut  T  P  ad  P  M  )  reda  T  M  S  curvara  A  M  O  tan- 
get  ad  M. 

F .  Nam 
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Nam  fump'o  quovis  in  reftwi  TS  punfto  K,  6c  duda  KG  ad 
A  Z  paraliela ;  quoniam  verfus  partes  A  T  velocitas  afcendentis 
-  pun«n:i,  curvam  efficientis,  femper  decrefcit  ab  M  ad  0,'illiver6 
ex  hypothefi  par  velociras  puncti  reftam  M  T  gignentis  haud  de- 
crefcii  ab  M  ad  K ,  fitque  tempus  M  G  commune  ,  erit  fpatium 
G  O  minus  quam  G  K  ;  unde  pundum  K  erit  extra  curvam.  Item  , 
-quia  verfus  alteras  partes ,  velocitas  defcen  lentis ,  quo  curva  fit,  in- 
crefcit  femper  ab  M  verfus  O  ;  squalis  autem  ei  velocitas ,  qua  reda 
M  S  fit ,  haud  crefcit  ab  M  ad  K  ;  ide'mque  Ht  rurfus  tempus  M  G, 
liquet  reftam  G  O  excedere  rectam  G  K  5  &  idcirco  punftum  K  fupra 
curvara  exiderca  Qnare  manijeflum  eli:  omnia  did:x  redr^punfta 
extra    curvam   exiftere  ;     &  -eara    proinde    curvam    contingere: 

X  1 1  L  Ex  hifce  flatim  con[eU:^nur ,  h'4Ju[moil  ciirvai  ad  Hnum 
tpintii^m  ah  una  tnnllim  recia  contmgi. 

Nam  tangere  ponatur  re:u  M  f  ciirvam  AMO  ad  M  ;  &  fi 

fieri  poteft  alteni  MX  etiamtangat.     Ergo  eodera  tempore,  eadem 

,    velocitate    (illafcilicet,  qu2e  pundi  curvam  dcfcribentis  ad  contaftum 

M.acquifitx  velocitati  acquatur)  defcribetur  utraque  reda  X  P,  T  M  • 

quareXP,T  P  acquales  erunt  ,  totum  &   pars  :  Q^.  E  .  A.     Ergo 

non  tangeralteraprsEter  pofitam  MT.  II     Hanc  [p-ciatim  de  clrcHh. 

demoyiftravit    EMcUdes  ;  de  SeBiomhM4  Conici^  Apllonlm ,  de  lineis 

aliisaliii     Exhinc  Z/^f r«;!*  emergit  haud  afpernandum  ,  quodeadem 

Opera  fro^ajitiosies  de  tangemihm  ifive'[£  demonfirantur.     Nempe  fi- 

determinetur  anguIusPMT  (  vel  alter  quifpiam  quem  reda  po- 

ficione  data  cum  tangente  facit  ad  punftum  curvae  defignatum)  aut  fi 

.  deterrainetur  quantitas  redae  P  T  (  vel  fimiiis  cujufpiam  alterius  a 

j"^'  ^'^^'      pun«ftoin  data  pcfitione  rcda  defignato  per  tangentem  interceptse) 

j^luj.ii^-^     eo  tangcns  determinabiiur.     Et  permutatim,  fi  tangens  fitu  deter- 

3^3}553S.    '    rainetur,  angulorura  atque  lincarum  ejufmodi  quantitasindcdigno- 

fcetur.     Adeoque  parcetur  oper^e,   qualem  infumpferunt  plerique 

tales  propofitiones  inverfas  demonflrandi.     Quod  &  eo  magis  ob- 

fervatu  dignum  efl: ,    quia  fajpe  talium    fnverfarura   propofitionum 

una  quara  altera  longe  prorapdiis  invenitur,  atque  facilius  demon- 

flratur.    Cujus  obfervationis,  nifi  iongius  evagari  nollem,  in  promptu 

hrtY^lSpecmna. 

XIV.  E  didlis  infertur  pun«^i  defcendentis  velocitates  in  duobus 
t^uibufvis  defignatis  curv^  pun<5tis  ad  k  proportionem  habere  reciproce 
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compofitam  e  rationibus  applicatarnm  ab  iHis  pnnftis  ad  red^.m  A  Z 
(ipli  fcilicet  A  Y  parallelarum)  &  interceptarum  a  tangentibus  ad  ifta 
puni^a  ac  di^lis  applicatis  (vel,  rationera  velocitatum  irquari  racioni 
appiicatarum  ex  interceptarum  ratione  fubduftx.) 

Nempe  fi  duae  redae  MT,  NX  curvam  tangent  ad  pund:a  M,  N- 
protraitss  Z  A  occurrentes  in  T,X;  &appl!centur  N  P,  N  Q_ad* 
Y  A  parallela?,  velocitatum  ad  punc^a,  M,  N  proprtio  componetur 
e  proportione  ipiius  T  P  ad  P  M,  &  ipldus  Q.N  ad  Q.X.  Nam  pjV. 
velocitas  in  M  ad  velocitatem  uniformem  per  A  Y  fe  habet  ut  T  P  ad 
P  M  j  &  velocitas  ifta  uniformis  fe  habec  ad  velocitatem  in  N,  ut 
QN  ad  QX.  trgo  velocitas  in  M  ad  velocitatem  in  N  ex  his 
duabus  rationibus  P  P  ad  P  M,&  QN  ad  Q  X  componetur  Notetur  a 
concurfu  tangentium  du6la  FE  ad  AYparallelaj  fore  TE,  XE 
rrTP.PMM-aN.OX. 

XV..Cbiter  interjicio generalem  hinc  <Sc  bene  facilem  confequi 
Problesr.atii  ifiim  jotutioKem,  quam  tanti  fecit,  &  cui  tantum  laborem 
impendit  GaliUm^  quamque  TonicelUm  pronunciat  eum  quam  optime 
&  ingeniofiflime  reperiflfe.  Rem  ita  proponit  TorriceHiui  (nara  ipfe 
GaliUpti  ad  manum  non  efl)  propofita  quavis  fdrabola ,  cujus 
vertex  A  oportet  punftum  aliquod  fublime  reperire  j  e  quo  ii  grave 
cadatufqucad  A  ,  &  ex  punfto  cum  impetu  jamconcepto  horizonta-  Fjg-^iz. 
liter  convertatnr,  \^h  fropofitam^arayolam  ^tknh^Lt  (notctur,  quod 
motus  defcenfivus  parabolam  defcribens  non  e  punflo  fublimi ,  fed  ab 
ipfo  punfto  A  cenfetur  inchoare.)  Huc  recidit  ProLlema,  (jaUUi  fup- 
pofitis  infiftendo,  ut  determinentur  particulares  velocitates  mctuum? 
uniformis  horizontalis ,  feu  tranfverfi,  &  3?qualiter  crefcentis  defcen- 
fivi  quorura  e  compoiitione  defcripta  concipitur  exhibita  paraoola. 
Nos  iilud,  qua-cunque  lit  crefcentis  defcenfivi  motus  ratio,  quicunque 
modus,  generaliter  exequemur  j  fpecialem  iilum  AQfaroholac2.{m\  in 
exemplum  fubjuni^uri.  II  RcperiatKrin  reda  AZ  (qux  fanecurVae 
diameter  efl:)  pun£lum  aliquod,  ut  P,  a  quo  Ci  ordinatim  applicetur  ' 
P  M  ,  &  ducarur  tangens  M  T,  redas  A  Z  occurrens  in  T,  fit  m- 
tercepta  TP  afqualisipfi  PM  jtumfumaturin  Z  A  protraifla  reda 
A  S  =  A  P.    Dico  fadum. 

Nam  quoniam  S  A  ==  A  P,  concipiet  mobile  defcendens  ab  S  m 
A  tantum  impetum,  quantum  ab A  ad  P  curvam  defcribcndo  (ponitur 
enira  increfcentis  velocitatis  motus  utrobique  prorfus  idem)  ifle  vero 
impetus  ^quatur  impetui,  quo  raobile  a  T  defcendens  uniformi  motu 
percurret  re^^am  T  P ,  eodem  tempore  quo  reda  A  Z  uniforniitcr 

F  z  lataj 
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lata,  perque  motum  iflum  in  curva  defcribenda  confpirans,  percurrit 
reaam  PM.  Ciim  igitur  fint  TP,  PM  ex  conlhuaione  pares, 
adeoque  vclocitates  motuum  ,  quibus  fimul  peraguntur  ,  aequales  • 
etiam  motus  defcenfivus  in  P,  vei  M  2equabiturmotui  tranfverfo,  cur- 
vara  defcribenti,  hoc  ell  motus  ab  S  ad  A  velocitas  in  A  eidem  xquatnr. 
Ergo  pundum  S  eft  id  ipfum,  quod  inveniri  dcbuic,  &  aofolutum  eft 
2  2.  propofifura. .[  Exemplo  fit  p?'.^:^^/^,  qu^  fafta  concipitur  ex  raotu 
uniformi  horizontali,  &  defcenfivo  pariter  accelerato  ^  tum  pundum 
P  ita  facile  per  ^Andjfm  inveftigatur.  Sit  refta  R  dM&  parabgU 
reEifim  Utui.  Eft  igitur  ex  p.^?-<3^o/^  natura ,  RxAP— ?Mq 
—  TPq  (exhypotheli  modinoftrigeneralis.)  Itemj  ex  parabol^; 
notaproprietate  eft  TPq  =  4APq.  Ergo  eft  RxAP  —  ^APq. 
Adeoque  R  =r  4  A  P  ;  vel  ^  R  =  A  P  —  S  A.  4^imirum  m  Gah- 
/rfw  determinavit.  Inhoeautemcafu  punfta  T,  S  coincidunt.  Quod 
fi  rurfus  gravia  juxta  triplicatam  temporum  rationem  velocitate  crefcen- 
do  defcendant ,  adeoque  raotus  ipforum  talis  cum  uniformi  tranfverfo 
compofitus  p^rabolam  cHhicam  defcribat,  &  fit  R  ifl:ius  curvse  para- 

meter^  erit  eo  in  cafu  S  A  zr  V  — ^  nam  ex  hujufce  curvae  proprie- 

tate  efi:  RqAPrzrPM  cub.  Et  ex  hujus  regulae  generalis  praefcripto 
eft  P  M  r=  T  P,  adeoque  P  M  cub,  r=:  1  P  eub.  Denique  quoniam 
in  hujufmodi  parahola  tangentis  intercepta  fempcr  trifecatui  a  vertice 
(  niaiirum  ut  fit  A  P  r=  j  T  P  )  efi:  T  P  cub.  =  2  7  A  P  cub.  Erit 
igitur  RqAPr=  27  APcub.      Ade6:]ue   Rqrrri/APqj    vel 

— —  r=:APq— SAq.      In  reliquis  fimili   ratione    procedentes 

affequemur  propofitum.  Poifent  opinor  &  hinc  nedum  plersque 
GahUlfro^ofitior.es  huic  affines,  &  hanc  attingentes  materiam  utcun- 
que  deduci,  fed  &  generaliores  reddi,  vel  ad  alia  curvas  omnigenas 
extendi.  Veriim  parco  pluribus ,  hoc  ffecimine  (quoad  ifia)  con- 
tentus .  huc  non  nifi  per  tranfcurfum  addufto.  Ad  alia  pergo  prae- 
di^is  cohaerentia. 

XVI.  Si  ad  re£^am  lineam  appiicetur  pUyja  fuperfdes,  cujus 
fmguiae  quaeque  partes  applicatis  ad  iftam  reftam  paraileiis  inter- 
ceptx  proportionales  fint  reftis  ad  reftara  A  Y  fimpliciter  divifam 
appiicatii  (ad  AZ  nempe  parallelis.)  Hujufce  fuperBciei  ad  paral- 
klogrammum  xquealtum,  fuper  eadem  bafe  conftitutum,  proporcio 
proporcioncm  indicabitipfarum  AP;  TP,  a  puncto  Pvertici-  tan- 
geiitique  inter]e6tarum. 

Vt 
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Ut  fi  ad  reiffcam  «<^  applicetur  plana fuperficies  <*<r^fA,  &utcun-  I^Jg'  23,24 
que  divisa  A  D  pun6\is  B,  C,  limiliterque  dicisa  redii  ac*  punclis  Uctc  pflhac 
^j^-,  fuerit  ut   B  M  ad  CJ  M  ita  fuperficies  Ccty.,   ad  fuperficiem  "^'^^(^'■rfiyJo- 
y^i*3  6c  hocin  comparationibus  univerfis  taliter  inditutis  contingat;  V'J°^  f!/'^"' 
comtihto  yarallslogrc.mmo  «» <r>  ^  9,  y>  habehit  reUa  AP  ad  retiam  T  P  j,^,' 
m  fmerjicies  a^  y.  adi parallelogrmmmHm  ct^i^f.     Et  enim  fi  refta 
a J^  commune  tempus  defignare  concipiatur ,   quo  reda   A  D  motu 
aequabili ,     reftaque  D  M  motu  continue   accelerato  tranfiguntur , 
reda  ^  /^  bene  defignabit  velocitatem  hujus  definiti  temporis  maxi- 
mamj  quam  habet  pundum  defcendens  in  curvse  pundo  M  infimo  5 
hoc  eft  velocitatem  qua  rc£la  T  P  uniformicer  decurritur  eodem  tem- 
pore-  quapropter  (utantehacGOmmonftratumeft.)     Parallelogrmi-^ 
mpim  £i(^  f*  <p  optime  Spatiam  reprxfentabit ,  qudd  hac  eadem  per- 
manente  velocitate  per  totum  tempus  0,  ^  uniformiter  defcribitur, 
hoc  efl:  ipfam  reftam  T  P.  Gum  igitur,  ex  hypothefis  prseftratse  con 
ditione,  figura«^«fA  reclaraDM,  velAP,  repr^sfentet,  erit  ut  figura 
^  «if*  ad  parallelogrammum  ^^h-<P,  ita  A  P  ad  T  P  5    cognitaque 
proinde  modo  quo^vis  ifta  proportione ,  fimul  hsec  innotefcet ;    &  re^ 
ciproce»    Exemplo  res  manifeflior  evadet  uno,  vel  altero.    Propofita 
curva  Cn  mrahoU  qMdratiea,    feu  in  qua  reLlae   BM,   GM   fe 
habent,  ut  quadrata  ex  A  B,  A  C,  hoc  efl  ut  quadrata  ex  *  ^,  icy, 
Ergo  fi  figura  « J^  ^  fit  triangulum,  id  optime  quadrabit  huic  negotio. 
Nam eo fuppofito femper triangula  Cci,fx,ya^  proportionalia erunt 
quadratis  ex  «  ^/  ^y^  hoc  eft  redis  B  M  ;  G  M.     Quoniam  vero 
triangulum    ^^i^    parallelogrammi  6^et(p[A   eft   fubduplum  ,    erit 
refta  A  P  quoque  re^ae  T  P  fubdupla  5    quod  ita  fe  habere  demon- 
ftratum  habetur  in  conicM  elementis,  &  pafTim  agnofcitur.     Sit  rurfus 
curva  A  M  M  ^arahoU  cHhlca  ^  &  quoniam  in  ea  reftae  B  M,  C  M 
fe  habent  ut  cubi  re6tarura  A  B,  A  G,  hoc  eft  ut  cubi  rei^arum  ^  C, 
ayj  6c  Cifaperfici&s  ^J^f^  fi^erit  complementum  [emiparaholicdi  qna- 
dratlca  portioniSy  tnlinea  liC^^  «5/p.  cnhissx  ctC,  ay  proportionalia 
erHnt  (ut  a  PafpOj   ac  aliis  oflenditur,  &  ex  Archimided  ^arahoU 
dimefifione  quam  facillime  deducitur)  itaque  negotio  propofito  quam 
rediffime  adaptetur   parahola  qmdratiea  j    cumque  confliterit  ali- 
unde  tura  figuram  sLS^y^  fubtriplam  fore  parallelogrammi  a^^A^i 
erit  etiam  juxta  regulx  jam  affignatae  praefcriptum  redta  A  P  quoque 
fubtripla  reftae  TP»    De  qua  conclufione  fatis  convenit  inter  Gra= 
metras» 
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X  V  1 1.    Huic  fuppar  modus  didiis  reaas  A  P,  T  P  comparandi 
tali  Theoremats  continetur :    Si  ad  ref^ara  aliquam  lineam  (hoc  eft 
Fig.  i3>'-4-  ad  cjus  fmgula  tiua-qwe  punda)  applicentur  redae  lineie  paralleisp,  ad 
reSam  Ai3  conlimiliter  divifam  applicatarum  difFerentiii  proportio- 
nales   refultantis  hincplani  ad  parallelograramura  2:que  aitum,  ad 
eandemque  baim  poiitum,  re^tarum  AP,  TP  proportionem  eshi- 
bebit.     Utrireilse  AD,  «(^  fimiliter  (in  partes  fciiicet  apquales  in- 
definite  multas)  dividantur;  &  reaae  Cii.y^.^ix  reftis  B  M,  N  M, 
O  M  (qua?  difcrenti.T  funt  reitarum  ad  A  D  applicatarum ,  incipi- 
endo  a  pun£lo  A)  proportionales  fint,  eritut  figura  «^f^  ad  paral- 
leiogrammum  ^i^p?',   ita  AP  ad  TP.     Cum enim refta quxpiam 
gX  applicatis  ad  AD;    puta-y.^.  DM  arquetur omnibus feipsa  mi- 
j^orum  differentiis    (ipfis  neaipe  B  M,  N  M,  O  M  )  &  trilineum 
fit^j^  conflituatur  e  reilis  ^f^,  ^ft,  <^(^  eadem  proportlone  crefcen- 
tibus ;  ut  &  refta  G  M  aequatur  ipfis  B  M,  N  M;  &  ei  refpondens 
trilineum  <^yi-^  quafi  conHatur  e  parallelis   C  f^,  y  i^   pari  ratione 
crefcentibus ;   &  hoc  feraper  eveniat ;  omninopatet  trilinea  a^  ^, 
ayyL,  <t  C  ft  redis  D  Mj  C  M,  B  M   proportionari ;     proindeque 
moduffi  hunc  in  priorem  recidere ;  nec  ab  eo  reipsa  difFerre.   Notetur 
autem  hic  reftas  ^  Ko  y  H-y  ^  F-  velocitates  reprsefentare,  quas  pun- 
£^ura  mobile  curvara  delineans  obtinet  in  refpedivis  ejus  punftis  M  ; 
ut  &  tnlinea  *^^t)  ^yi^^  «^f*  velocitates  aggregatas  exhibent  ab 
initio  ad  definita  refpeftiva  temporis  inflantia ;  quibus  (ut  jam  olim 
praemonitum)  refpondentia  fpatia  B  M,  G^M,  D  M  proportionantur. 

XVI  n.   E  fupradidis  porro  confeftatur  ,    quod   {\  Clrcalm^ 

Ellif[is ,  ejufmodique  curvjE  recurrentes  hoc  progenitas  *:oncipiantur 

modo,  punttum  eas  dcfcribens  infinitam  in  recursus  punito  veloci- 

j..  tatem  habebit,      Nempe  fi  quadrans  A  F  M  ita  generetur ;  quoniam 

5&'    5*      tangens  TM  diametro  AZ  eft  parallela,  nec  illa  proinde  cum  hac 

niii  ad  infinitam  diflantiam  convenit ;    ergb  velocitas  in  M  ad  veloci- 

tatem  uniformis  motus  per  A  Y  fe  habebit,  ut  infinita  refta  ad  ipfam 

,      PM;  undevelocitas  iflaad  M  prorfusinfinitafitoportet.  Itaquidem 

^'^"  '     quoad  hujufmodi  curvas ;  at  quoad  alias  ad  infinicum  fenfim  continu- 

atas  (quales  paraholA  <Sc  hjprboU')  defcendentis  punfti  velocitas  in 

quovis  defignato  curvas  punt^o  finita  efl.    Verum  his  omiflis  ad  alias 

propofitae  curvse  proprietates  esponendas  progrediaraur. 

L  E  CT.   V. 


f    P    E       A     B       C      r 


c 


39 


L  E  C  T.      V.      . 

N  deducendis  e  propofita  generatione  curvartim  affeftionibus  etram- 
^num  progredimur. 

L  yingHll ,  qtii  fimt  ah  a^plicatP^  &  tangentlhm  ad  diverfa  chtv^- 
tmBa  ,  ftbimet  inAqtides [Hnt ;  c^  minores  jmt  illi  qm^tin^o  A  (fe^ 
vertici)  prop'oyesfnnt, 

Tangant  rease  T  M,  X  H  j  &  ad  A  Y  paraileb  fint  M  P,  N  Q  ^ 
dico fore angulum  P  M T minorem  anguio  QN  X. 

Nam  produ£la  re£la  T  M  oecurret  ipfj  Q  N  estra  curvam  pro- 
traftaej  puta  ad  E.  Item  ipfa  XN  fecabit  applicatam  PM  extra  ^%'^'^' 
curvam,  puta  ad  H.  Manifeftum  eft  autera  cum  punfta  H,  N  fint 
ad  alias ,  ac  aiias  partes  ti£kx  M  E ,  redas  M  E  ,  N  H  fefe  inter- 
fecare  inter  paraiielas  PH,  QJE.  quare  major  efl:  anguius  externus 
Q  N  X "  interno  QJ  T  ,  hoc  eft  anguio  P  M  T :  Q^.  E  ,  D . 

I I.  Hinc  farifmAtis  loco  habetur  tangentes  fe  interfecare  inter  or- 
dinatim  applicatas  pr  fm^a  sontaUHnm  j  vslat  aX  F  ,  inter  T  A^^ 
Q^N  protenfas, 

III.  Item  angHlnm  P7  M  angulo  QJ^^^majsrem  ejfe  i  (ex= 
tcrnum  fciiicetinterno.) 

IV.  Item  patet  vertici  propiores  applicatas  (  proindeqiie  re^as 
quafvis  aliis  parallelas)  curvae  obliquius  incidere  quam  remotiores. 

Cseterum  iftajamoiimde  Se^ionihns  Conicu  oflenderat  J^olloniw.^ 
m  in  edito  nuper  V I  conicortim  lihro  eft  videre 

V.  In  figura  praeccdente  (  pofito  appiicationis  anguhim  T  A  Y 
f edura  effe ,  vel  obtufum)  dics  ctirva  arctm  M  N  reUa  N  ^  ■>  i^^- 
jorcmejfe;  reUavero  ME  minorem^ 

Nam  • 
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Nam  connedatur  fwbrenfa  M  N  ,  Hucaturquc  refta  N  R  ad  Z  A 
parallela.  Et  quoniam  angulus  XPK  non  minor  eil  redto  ,  eric, 
eo  niajor  externus,  N  H  P  cbtufus.  Ergo  rea  a  N  M  major  eil  quam 
N  H.  Itaque  magis  arcus,  arcus  N  H  major  eft  quara  ipsii  N  H  : 
Q.E.D. 

Item  ,  quoniam  ang  R  N  E  ipfi  X  QjE  par  haud  minor  eft  reao, 
erit  RE  cr  RN.  quare  M  R  ^-  RE  cr  MR^h-kN.  hoceft 
M  E  cr~  M  R  H-  R  N.  Eft  autem  (ex  Archlmei&is  afllimptis)  M  R 
-|-  R  N  cr  arc.  M  N  .  ergo  raagis  eft  M  E  q—  arc.  M  N  .-. 

V  I.  Perutilis  efth^ec  propofitio  in  tangentium  demon^rauombns 
expedie^J^.  Etenim  hinc  coufedatur ,  fi  arcus  MN  indefinite  par- 
vusponatur,  ejufce  loco  alterutram  tangentis  particulara  M  E ,  vel 
NH  tuto  fubftitui. 

S-pecimin^  hic  loco  methodum  propnafn generalem  cycloidum  om- 
HiHm  5  &  co'^fimU'i  modo  defcnftarum  cnrvarum  tangentes  determt- 
nandi^  hinc  petita  demoRfiratione  munitam, 
|(,.  ,7.  Refta  AY  fibi  parallele  deportataquamcunquecurvamadeafdera 

^  "  partes  convexam  aut  cavam,  A  P  X  perambulet  uniformi  raotu  (fci- 

licetutsqualescuryx  partes  sequalibus  tranfigat  temporibus)  eode'ra- 
que  fmiul  tempore  punftura  aliquod  ab  A  per  A  Y  etiam  uniformiter 
feraturj  ab  hoc  pundo  taliter  raoto  progignetur  curva    AMZj 
cujus  ad  datum  quodcuiique  pnn(^um  M  tangeitem  oportet  deterrai- 
nare.     Ut  hoc  fiat ,  ducatur  reda  M  P  ad  A  Y  parallela ,  curvara 
A  P  X  fecans  in  P  ;  peVque  P  ducatur  refta  P  E  curvam  A  P.X  con- 
tingens ;  huic  verb  per  M  ducatur  parallela  M  H ;  inque  hac  fumatur 
pundum  quodpiam  R  ,  &  ducatur  R  S  ad  PM  parallela  ;  tumfiat 
ut  curva  A  P  ad  re(fi:ara  P  M  (hoc  eft  ut  unus  motus  uniformis  ad 
alterura)  ita  M  R  ad  R  S  j  &  conneftatur  M  S .  hac  curvam  A  M  Z 
continget.     Sumatur  enim  in  hac  curva  pundura  quodvis  Z,  per  quod 
ducatur  recla  Z  X  ad  M  P  parallela ,  fecans  curvara  A  P  X  in  X , 
ejufque  tangentera  in  E ;  &  huic  parallelam  MR  inH;  ipsamque 
demura  M  S  in  K  .     Sit  autem  primo  pun<^um  Z  fupra  M  verfus  A  $ 
unde  reda  P  E  "^  arc  P  X .  adedque  P  A  .  P  E  cr"  arc  P  A .  P  X  : : 
PM  .PM  — XZ  ::  PM  .  EH  — XZ  ::PM.ZH  — EXcr 
P M . Z H .  quare  permutatira  erit  PA  .PM  c  PE.ZH.  efl 
aytem  PA  ;  PM  ::  MR  .  RS  ::  MH  .  KH::PE.HK.  ergo 
FE.HK.  c-^PE.  ZH.quare  HK-^ZH.  eft  autem  pundum 
H  extra  curvara  A  Z  M  j  ob  E  Z  -3  X Z  -3  PM  -    E  H  .  ergo 
palam  eft  punaura  K  extra  curvara  A  Z  M  e^^iilere.    Sit  vero  fecundo 

pun^um 
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pun£lum  Zinfra  pun£lum  M  j  erit  tumre£la  PE  major  arcu  PXj  . 
unde  arc  P  A.  P  E  -:3  arc  P  A .  P  X  : :  PM .  X  Z  —  P  M  .• :  ^^g"  ^7« 
PM.XZ— EH.-;PM.XE-r-XZ-^PM.H  Z.  &  viciffim 
P  A.  P  M*aP  E  .  H  Z .  Verumut  prius  )  cft  P  A  •  P  M  : :  PB .  HK , 
ergo  PI.HK=-D  PE.  HZj  proptereaque  H K CT" H Z  ;  rurfus 
itaque  liquet  Pundum  K  extra  curvam  exiftere.  Tota  proinde  refta 
M  K  Z  extra  curvam  verfatur  ■  &  eam  tangit  ad  M :  CL..  E .  D, 
In  tranfcurfu  hoc  .  ad  alias  curvae  noflrae  pafliones  revertamur. 

VIL  Si  tangcnti  cuipiara  (utipfiMT)  paralkla  ducatur  qux- 
piam  E  F  (a  pund:o  nempe  quopiam  E  in  red:a  infra  punftumT  fura" 
pto)  hsec  curvse  occurret. 

SieniminfrapundumMincurvafumatur  punftum  quodnbet,  &  pjg    .g 
ab  co  duci  concipiatur  curvam  tangens  redta  I   huic  oceurret  rangens 
TM  infra  ordinatam  PM .  ergo  refta  E  F  eidem  occurret  j  at  curvam 
prius  tranfiliat  oportet .  ergo  tiquet  Propofitiira  • 

VIIL    Eadem  opera  patet,  fi  pun^^um  afTuKnptum  E  punflo  T, 
&  vertici  A  Interjiciatur,  redumE  F  curvse  bis  occurfuram,  tam  fupra 
quam  infra  contaftum  M , 
Operose  connifus  eikApeHomui  haec  de  SeBlomhus  Conicis  oflenderec  ^^  /;  j.-  jg^ 

Caeterum  ad  penitus  determinandos  occurfuum  locos  Speciaiii  mo- 
dmfettratio  motmm  defcendentis  at^.  tranfverji  cogmfci  debet  5  tunc 
eos  Andjfis  flatim  prodet, 

IX.  Si  duse    re^l.-e  qnaevis  (H  M,    K  Nl)  ad  curvam  propofi-  „.  , 
tam  xqualiter  indinentur  (hoceftaequales  cumejusad  occurfustan-    ^o'     ^ 
gcntibus  (puta  cum.  ipfis  M  T,  N  X)  angulos  efficiant)  hse  cstrorfum 
divergcnt,  feu  ad  partes  E  F  produftae  concurrent. 

Naraducaturfubtenfa  NM;  haecutiq;  fecundum  antedida  cum 
ipfaAZ  conveniet,  puta  ad  O.  Eft  ergo  ang  O  MH~:3  (ango 
TMH=:  ang.  XNK-tj)  ang.  ON  K.  ergoang.  HMN  h- 
M  N  K  c~  2  re«ft .  ergc  reftae  H  M,  K  N  concurrunt  ad  parces  E  F . 
Limitandum  efl-hoc,  intelligeRdo pares  angulos  HM  A,  KNA  ad 
eafdem  partes  vefari  ^  feu  alterum  slteri  fore  externum  interno .  alias 
cotnra  eveniet, 

X.  Si  fuerit  red:a  HM  Gnrv-a  perpendicularis  (hoc  ejustan-  Fja.  ^o. 
genti  M  T  )  &  in  hac  fumatnr  quapiam  definita  H  M  ^  erit  H  M  mi-     '^,^  ^  ^  ^^ 
nima  rewtarura omnium,  quse  a  pun»^to  H duci  poffont  ad  curvam.        ^^^'"-^  '^ '  "'' 

G  Ducarur 


Ducatur  enim  quaevis  H  O  ;  h«c  tangenti  priiis  occurret,  putaad 
R.  liquet  H  R  snajorem  effe  quam  HM  j  multoq.  magis  cfle  HO 
C-HM, 

XI.  Hinc  Circnlpts  Cemro  H  pcr  M  defcriptus  cnrvAm  contin- 

XII.  Etiam  inverse  ,  fi  HM   minima  fitomniumqoajabH  ad  . 
curvani  tluci  poiTunt,  erit  H  M  curvs  perpendicnlaris. 

Nam  quoniam  H  M  rainiraa  ponitur,  circulus-centro  H,  intervallo 
quovis  H  S,  raajori  quara  H  M,  curvara  fecabit,  &  proinde  tangentem 
MT,  hanc  puta  in  R .  ergo  quura  lit  H  R  CT"  H  M,  non  erit  angu- 
ksHRMredus.  idera de  punftis omnibus in refta T  xM  evidensefto 
ergo  tangenti  perpendicularis  non  alibi  quam  in  pun^ura  M  cadic, 

XIII.  Quinetiam  fi    re£l:a  HM  minima  fit  omniumquseab  H 
^l^*  3'*         duci.  pollunt,  eiq.  perpendicularis  fit  refta  TM;  hxc  curvam  tan- 

get. 

Nam  tangat  alia,  (Ji  fieri  potell)  X  M  •  erit  igitnr  X  M  ad  H  M 
perpendicularis.  Unde  pares  erunt  angutiHM  X  ,  H  M  T  j  totum 
&  pars  Q^.-  E .  A . 

XIV,  Dico  porro  miniraae  H  xM  propiorem  H  N  remotiore  H  O 
^%'  3  2  •         minorem  e0e. 

N  am  dticatur  fubtenfa  M  N  5  hxc  produfta  curvam  tranfgredietur, 
&  iplam  H  O  fecabir,  puta  in  R .  &  quoniam  Angulus  H  M  R  obtu- 
fuseft  (majoriilonempe,  quemtangensxum  HMconftituitad  M) 
ent  HNRmagis^btufusjade6q^re<^a  HRcr'HN&  magisHOcr"HN. 

XV.  Hinc  perfpicnum  efl:  Circulura  quemvis  CentroHdefcri- 
ptum,  uno  tantura  ad  eafdem  pundi  M  partes  pundo  curvaE  occurrere  j 
nec  omnino  pluries  igitur ,  quam  in  duobns  punftis» 

p-      „  XVI.    Perpendictilari  H  M  paralielae  ,fint  redae  I N,  K  O  5  ha- 

^'  -^ -'*  rum  propior  I  N  remotiore  K  O  reftiiis  incidet. 

Nam  perNjO  ducantur  ipfi  curvx  perpendicdaresE  N,  FO  •  hse 
cum  ipfa  HM  iiira  curvam  convenienr^  puta.  ad  R,&Pj  fibivero 
ipfis  m  Q . 

Liquet  jam  effs  ang.  F  O  K  =  ang,  F  P  H  c-  ang,  P  R  Qj=  ang. 
N  R  H  =  ang  E  N  J,  Ciim  ergo  fit  ang.  F  O  K^ijor  angulo  EN  J, 
l/quer  propofitumo  XXXVIL 
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XVII.  Si  k  pundo  quopiam  H  in  pcrpendicuhri  H  M  aflfumpto 
ducantur  ad  curvam  itdix  H  N,  H  O  j  harum  propior  H  N,  remoti» 
ore  H  O  redius  incideto 

Nam  ducantur  E  N,  F  O  curvae  perpendiculares,  &IN5  K  Oad  Big.  34, 
ipfam  H  M  parallelae,  Eft  igitur  ang.  F  O  K  cT  ang.  E  N I .  Item 
ang.  O  H  M  c^  ang.  N  H  M  .  hoc  eft  ang.  K O Hc-  ang.  I N H , 
quare  ang.  FOK-i-KOHir~angENH-lN  H,  hoc  eil  ang. 
F  O  H  c^*  ang.  E  N  H«  Unde  conftat  Propofitum. 

XVIIL  Hinc  patet  a  perpendiculari  progrediendo ,  ( ab  uno 
nempe  pun6lo  U  )  iucidentium  ohUqHitatem  crefcere,  donec  ad  illara 
devenitur,  quae  curvam  tangit,  omnium  ©bliquiffimae 

XIX,  Porro  Ci  introrfura  jara  fumatur  punfSum  H^  &abeoin-  p-  . . 
cidens  H  M  fit  omnium  curvae  incidentium  minima  §  erit  H  M  ci^rva  »'  3  ^*  '■ 
perpendicularis,  feu  taagentiMT. 

Namdicaliam  MR  tangenti  perpendicularcm  effe,  ergoHR^^s  Jf<^S.v.^t.    r- 
H  M .  &  magis  H  O  "^  H  M  .  quare  H  M  non  efl:  minima  contra 
HifothefiK. , 

XX,  Item  fi  re£la  HM  fit  oranium  ab  H  curvae  incidentium  mdxlma^  -^P^'.  ^-  »^^ 
erit  H  M  curvae.perpendicularis. 

Nam  Circulus  Centro  H  per  M  defcriptus  eKtra  curvam  totus  ca-  Fig.  35, 
det.  ergo  fi  re£la  M  T  Circulum  tangat,  haec  raagis  extra  curvam 
cadet,  eamq.  proinde  continget.    Eft  a\^tem  ang.  H  M  T  redus .   er- 
goliquet. 

XXL  Hinc  fi  M  T  fit  minimae  vel  maximae  H  M  perpendicularis  |  ^  ^  y  ,^  ^ 
haec  cHrvam  tanget.  ^   '  '^'^'  ^^ 

Nam  fi  dicatur  alia  M  X  tangere  |  erit  ideo  ang.  X  M  H  reftus,  & 
par  anguloTMH:CLE,A. 

XXII.  Exhinc  fi  re(Sta  Y  M  non  fit  curvae  pcrpendicularis  |  in  ea 
nulk  fumi  poteil  maxima,  vel  mimma. 

Nam  fi  fumi  pofTct,  eflet  es  eo  ipfo  ¥-M  carvae  perpendicularis 
contn  Hjpotheji'^,  Apa.v.iil^. 

XXIII.  Si  H  M  fit  incidentium  minima,  Sc  intra  ipfam  famatur  ApU.  v.  5®. 
punftum  quodpiam  I  j  erit  etiam  I  M  minima. 

G  2  €um 
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^'g*  37»  C}xm  ^rnmclrcptlajeentro  H  per  M  defcnptus  cfirv^mmxotCum 

tangat,  etidimvci^gi^circHlHs  centrol  defcnptas  introrfura  tangat.  un- 
deliquet. 

XXIV.Etiam  fi  HM  fit  incic^entium  maxima,<Sc  extra  ipfam  accipiatui: 
pundurn  quodpiam  I ,  erit  1 M  masiraa. 

Cmii  cmm^ trculth  Centro  HpfrM  defcriptHs  c(trvnm<Ktmrf\ita 
Apell.  V.  S9.  contingat,  etiam  potiori  jure  CircuUsCentro  I  per  M  defcrifttts  eaniem. 
gxircriHscontinget,   unde  conftat  Fr5p<?/;f«?w. 

Caeteriim  minirnarnm  &  mAximarHm  proplor  determlnmo  pettdet 
ex  fpecialicHrvdi  natnra. 

Ut  hac  autemXabula  jara  raanum  aufereraus ;  necenira  imprnefcn- 
tiarum  hujufmodi  pleraq^  compledi  pf ofitemur.  Inflituto  noftro  fuffi- 
cithaftenus  generalis  cujufdam  curvarum  proprietatescomprehenden- 
tis  Do(5lrin3e/j7f t/w?»  exhibuifle  :  qualiscerte,  plenior  &  perfe£lior, 
hmdexigmm  vldetHrjrehHs  Geometricii  (quae  nempe  circa  c«rv^r««9 
troprietaies  &  a^eBiones  plurimum  occupantur)  compendium  allatH- 
rA.  Ne  dicam  culpx  agnatum  videri,  Log\C£c^  Regulis  haud  admodum 
congruere,  quae  toti  cuipiam  generi  conveniunt,  &  quce  de  comraun j 
quadam  origine  manant,  eaquibufdam  partibus  adfcribere,  vel  ex  an- 
guftiorifontederivare.  P/«r^forfan,  &  «^y?r#j?«y4  proferemus  ali- 
quando.    Nunc  his  fuperfedemus.  _ 
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AD  eafdem  partes  vergcntium  cumrum ,  e  communi  quadani 
generatione  dcduilas ,  generales  aiiquot  affeiliones  jam  ante* 
dudum  sxpofui ,  illas  praefcrtim  ,  quas  a  veteribuj  Geometrts  obfer- 
varam  fpecialibus ,  quas  ipfi  traftant,  curvis  applicari.  Jam  non 
ingratum  fafturus  videor.,  fi  complures  alias  (  abftrufiores  quidem 
illas,  atnon  injucundas  prorfus,  aut  inutiles  )appofuero  5  promeo 
more  quam  conciciHiine  demonflratas ,  ea  tamen  ratione  quoadpo- 
tero,  qus  cumprimis  fcientifica  videtur,  hoc  eft  quae  nedum  con- 
clufionum  verititem  -aflerit ,  at  fontes  etiara  aperit ,  unde  illa  pro- 
manat.  Verfantur  autem  prxcipue  quae  proferemus,  partim  circa 
tafigentwfn  ^,h[q'ie  calcnii  molejtia  vel  fajjidio  Inv^flig^tionem  f- 
mi4i  ac  demorflrationem  expeditam  (  e  fimplicioribus  nempe  vulga- 
tioribufque  perplexiora  minusque  perfpedadeducendo  )p^rt/»?  ^r- 
ca  mnUarHrr?  magmtHdif^nm  dtmsnJioneSy  tangCfJtiHm  defig)tatari*m  o- 
yf,  <j'4am  pyimytijfi-me  determinandas  -^  quie  materiae  cutTi  prae  Ge= 
ometriGis  aliis  quodamraodo /difficiles  videntur,  tum  non  penitus 
adhuc  (  ficut  alix  qu:edara  )  occupatae  vel  exhaufe  funt ,  ad  hunc 
faltem  modum  quod  fciam  nondum  tradatas  Quin  e  veftigiorem  aggre- 
diraur,  Lemmatira  qu^dam  utcunque,  quorumin  reliquis  clarius&  . 
br«¥ius  oftendendis  aliquera  profpicimus  ufum ,  praclibantes» 

II  Sit  angnlm  reBilitjef4s  A  B  C ,  &  datum  pundiira  D ,  fit  U. 
tem  Jinea  O  DO  taiis,  ut  per  D  du£ta.  quavis  reda  DN  jfit  an-  ^'1 
guli  lateribus  intercepta  M  N  aequah°s  a  pundlo  D,  &  linea  O  D  O 
interceptae  DO  ,•  erit  linea  O  D  O  Hjferbola. 

Nam  ducatur  D  L  ad  C  B^  parallela  occurre'nfq.  ipfi  A  B  in  L  5 ,  & 
in  protrada  B  L  foraatur  L  Z  —  L  B  5  ducaturq;  Z  S  ad  B  C  paral- 
4ela  ;  item  ducatur  O  K  ad  B  Z  parallela.  Et  ob  pofitam  D  O  r=M  N; 
criiHO^BNjergbquwQfitD  H.HO  : ;  CDL,  L  N: :  DL— 

DH, 
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DH.LN  — HO::LH.LB::)  LH.HK.  eritDH  x  HKr= 
HOxLH;  hoceftDLxHK  — LHxHK=KOxLH.— HK 
xLH.  undeeritDL^^HK-KOxLH.  velZLxLD  =  ZK 
3t  K  O  .  ergo  conftat  lineara  O  D  O  efle  HyperboleMy  cujtss  Afymftotl 
ZA,ZS.  Breviiis  hoc  oftendi  poffet,  producendo  reftaaaNOS. 
NamellDS=:DM  — D  0±OM  =  NMiOM  — ON.  Sinii- 
tcr  quartam  &  nonam  breviiis  demonftres  licct. 
iig    ?  S«  Quiiiirao  fi  M  ]SI  ad  D  O  quanwis  eandera  perpetuo  rationem  pona- 

^'  tur  habere  (  puta  datam  R  ad  S  )  etiam  linea  O  D  O  Hyperyola  erit ; 

Nempefi  turafiatR.S.:LB,LZ;  &R.  S  :  :DL.D£  •  &per 
Z  ducatur  Z  S  ad  B  C ;  ac  per  E  tranfeat  R  E  ad  Z  A  parallela,  cum 
Z  S  conveniens  in  Y ;  erunt  Y  R ,  Y  S  didae  HjferboU  Afymptotl 
quod  jam  fufficerit  innuiCfe. 

Hinc  in  tranfcurfu  noto  facile  confiei  ProhlemA  (quo  proUematum 
confeUiones  'ift^  i/irchimedea^  as  Viete^  ope  prlm£  Conchoidis  perA^a^ 
ad  SeB:ioy>es  conicas  redigHntnr)  Per  datum  punftura  D  rci^ara  lineam 
ducere,  fic  ut  anguli  dati  A  B  C  lateribus  intercepta  duftse  reftae  pars 
aequetur  datx  T.  Nara  defcripta  hyperbola  O  D  O  j  centro  D,  in- 
tervallo  datam  T  sequante  defcribatur  circulus  P  O  QJ^jperbolam  in- 
Kcrfecans  in  O ;  &  producatur  D  O  N  ;  fietq;  m  H  =  D  O  =  T. 
Modus  autera  hic  generalior  eft,  &  concinnior  co,  quem  in  Opticis 
tradidimus. 

f  ig.  if .  ^^*  ^^^  angulus  A  B  C,  et  pun6lura  datum  D  j  fit  etiam  linea  O 

"    ^'  BO  talis,  ut  per  D  du£la  quapiara  re£^a  DN,  fit  angvili  latc- 

ribus  intercepta  M  N  ad  rcfta  B  C  curvaque  O  B  O  interceptam 

M  O  in  cadem  femper  ratione  (  puta  X  ad  Y  j  )  erit  iinea  O  B  O 

hyperbola. 

Fig    19  c  Ducatur  enim  re£la  D  L    ad  CB  parallela  ,  ipfi  AB  occurrens; 

'^  ^*  ^  in  Lj  fecenturque  DL,  BLpunais  E,  F,ut  fit  DL.  DE  ::X. 

Y : :  B  L ,  B  F ;  tum  per  E  ducatur  reft»  E  R ,  ad   B  A  •  &  per 

V  refta  F  S  ad  B  C  parallela ;  concurrantque  reftae  E  R ,  F  S  pun- 

£lo  Z  ;  denuo  pcr  puadura  O  ducatur  O  H  ad  A  B  parallela.     Jam 

obDL.DH::LN.HO::LB-t-BN.HO::   DE  xLB 

-HDE  X  BN.DE  X  HO.    item  DLxKO^rDExBN 

(namDL.  DE::  MN  .MO  ::  BN.KO)  &D  Ex  L  B  r=:DL 

hBF  (obDE.DL::BF.LB5)  eritDL.DH  .-^DLxBF 

-t-  DL  X  KO.   DE  X  HO  ;    hoc   eft  DL  x  BF  -^  DL  x 

KO.  DHx  BF^-DH  x  KO::DL  x  BF-J-DL  x  KO. 

D  E 
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DExHOergo  DH  x  BF -«- DH  x  KO  =  D  E  x  HO  .  hoc  eft 
DHxBFh-DHxHO--DHxBL=DE  X  HO/tranfpo- 
nendo  igitur  eft  DrixHO  — DExHO=:DHxBL  — DHx 
BF.  hec  eft  EH  x  HO  cr  DH  x  FL  .  vel  EHxGO  +  EHx  Fig.  3^. 
HG  —  DExFL  -|-  E  H  X  F  L  j  quare,  dernpns  aqualibu?,  eft  E  H 
xGO  —  DExFL;  vcl  ZG  xGO  — DExFL;  cum  itacjue 
DExFLfit  quid  determinatumj  conilat  iineam  OBO  etie  hy- 
perbolam ,  cujus  afymptoti  Z  R jZ S. 

V.  Si  M  O  capiatur  ad  aiteras  rc^x  B  C  partes ,  etiam  D  E  .      ^ 
B  F  ad  aiteras  pun£lorum  D ,  B  partes  accipi  debent  j   uti   Scheraa  Fig,  40. 
monilrat  |  nec  abludit  modus  deraonflrandi. 

VL  Confeftarium.    Si  rcv^a  B  Q^angulum  ABC  fecet,  pe'r- 
que  punclum  D  ducantur  utcunque  duse  re£l2B  MN,  X  Y  reaam  pj-g 
B  Q^  interfecantes  pundis  O  F  (  quorum  utique  fit  O  propius  ip-  '^ 

fi  ,B  )  erit  Mt  N  .  M  O  ^  X  Y . X  P .    Nam  per  O  defcripta  con= 
cipiatur  hy^emU  VO  B(  quaiem  jam  mox aitigimus ,  iic  utinter- 
ceptae  rationem  habeant  iliam  quam  M  N  ad  M  O  )  erit   igitur  . 
MN.MO::(XY,XV) -T3a  Y.XP. 

CorolL  Dividendo  efl  N  O  .  M  O  -3  Y  P .  P  X, 

VII.  Quinimofi  plures  iineoE  B  Q  ,BGanguium  AB  Cfecent;  Figo  42..- 
6c.  a  pundo  D  projiciantur  re£^3e'  D  N  ,  D  Y  (  qus:   rei^as  aiteras 
interfecant  ut  vides  5  quarumque  D  N  pun£lo  B  vicinior ; )  erit 
NE.MO'-:3YF.VX. 

Nam  NE.EO-t3YF.FV5&  EO  .OM-^F  V.  VX  .  i- 
gitur  ex  xquo  eft  N  E  .  O  M  -=3  Y  F  .  V  X .  || 

VIII.  Etiam  exinde  patet ,  per  B  (  ad  partes  alterutras  )  re£lam 
duci  poffe ;  ita  ut  e  D  edudarum  partes  ab  illa  re<flaquc  B  C  ad 
interceptas  a  redis  B  A ,  B  C  rationem    habeant  minorem  quapi»  - 
am  data. 

Namfumatur  PQj=  PZ;  ergo    com^%z 'QQJijpgrholamO 
BO  tangit  •  &  iiquet  a  reilis  BQ,  BC  interceptas  ad intercep-  - 
tas  a  B  C ,  B  A  minorem  rationem  habere  5  quam  habent  inter- 
ceptae  ab  hyperbola  O  B  O  &  reda  BC  ad  eafdera^,hoe  eft  mi- 
norem  data  quapiam. 

IX..  Sit  rurfum  angiilus  re£\;Jlineus  A  B  G  j  &  pur^um  Dj  item  ^i^^  4!' 

linea 


^.S  ^  ^  L  E  c-r.  'VL 

imea  0  0  0  talis ,  w  fi  e  D  utcunque  ducatur  re£la  D  O ,  fecans 
anguli  latera  punftis  M  ,  N  ?  habeat  D  M  ad  N  O  femper  eandem 
rationem  (  puta  X  ad  Y  )  erit  etiam  linea    O  O  O  hyperbola. 

Narn  ducatur  D  L  ad  B  C  parallela  •  fitque  D  L .  D  E  : :  X  .  Y  ; 
&  per  E  ducatur  E  ^  ad  A  B  parallela  •    fecans  B  C  in  2 ;  de' 
mum  per  O  ducatur  OH  ad  B  A  parallela. 
-  Eft  jam  DL.DE::DM.NO::LM.GO(Gbfimilia  tri- 
^  angula  DLM,  NGO  ): :  L  M  x  DH.  GO  x  DHitera    DLx 
.  HO:^LMxDH(obDL.LM::DH.HO)quareDL.DE- 
DL  X  HO.GO  s  DH  hoc  eft  DL  x  H  O .  DE  x  HO : :  DL  x  HO 
GOxDHadeoq;DExHO=GOxDH.  hoceftD£xHG^-DEx* 
GO=:GOkDE  +  GOxEH  quare  (  communi  fublato  J  eft 
DEKHGr=GO  xEH|  feu  DExHG^rG  Ok^G.    Pa- 
m  itaque  curvam  O  O  O   effe  hjperhoUm  cujus  afjmptoti  Z  R 
ZC. 

CoroU.  Si  ratio  data  fit  sequalitatis  (ceu  D  M  =:  N  O^  )  ipfse  A  B, 
-C  B  afymptoti  erunt. 

Sequentia  qucedam ,  qma  iiiagis  id  perfpicuum  videtur,  Alge- 
brice  monftrabimus, 

X.  Efto  pofitione  datareda  I D,  fn  qua  punftum  delignatum  D  ; 

Figo  44«        fit  item  curva  D  N  N  talis  ut  in  I D  fumpto  quopiara  pundo  G,  & 

duda  reda  G  N  ad  poritionem  datam  I K  parallela  j  tura  adfumptis 

determinatis  reftis  m^  h^    pofmfq;  DG  —  at,  v&GN  ==7  j   fit 

conftanter  my  ^xy  r=z~r^  x i   erit iinea D N  N  hyferhoU  •  qux 

fic determinatur }  fumanturDMj  &DO  (hincinde)  paresipfizwj 
&  per  M  ducatur  M  L  jad  I  K  parallda,  fado'q}  ^  .  fw  : :  w .  M  Q^.  fit 

M  Z  —  2  M  Q,— — y— '  tum  per  Z,  O  traducatur  refta  Z  T ;  erunt 

Z;M,jZTalymptot!, 

Ducatur  enim  Z  S  ad  M  O  parallela,  cui  occurrat  N  G  in  R  (quac 
&  ipfara  Z  T  fecct  in  P  ).  &  conneaatur  D  0^^  Eft  crgo  P  N  —  R  G 
-t-GN— RP.    VerumeftMD.MQ_::ZR(MG).RPj  hoc 

-cft  m  ^:^^,  im^x.-^V-  "—^y  ~  adeoq;  R  G  -  R  P 
=  ^^^„^'ergbPN=.^-^f=^+;.  UndePNxMG 
^  "7-  -i-  »;  j  -|-  A,*  j  —  -7 — ^*  Verum  (  ex  hypothefi  )   t^  my 


L    E    C    T«    VL  0 

-  0,    ergo  PNj<MG  =  j- =:MDkZQ^ 

velPN.ZQi:  (MD.MG::)   OP.ZP.   Quapropter  eft     , 
PNxZP  =  Z(i>c  QJ).  Unde  palam  eft  curvam  D  N  N  effe  hy=  ^^S°  44 
perbolam,  cujns  afyraptoti  Z  M,  Z  T. 

XI.  Notetur;  fi  xquatio  ^xim)  ~-x  y  z:z-^xx'^  cadcmhs- 

bebitur  hjpeMa  j  tunc  foliira  punfta  G  ad  partes  D  M  furaunturs 

m 

Quin  &  fi  jequatio  fit  x  y  < —  «?  7  =  -7-  a:  a:  .   punfta  G  ultra.  M 

capiendo,  proyeniet  fy;7^r^(?/«?,  huic  ipfi  ^««/«^^m. 

XII.  SitTriaBgulumB  DF-  &lineaDNN  talis,  ut  dufta  ut- 
cunque  RNadBD  parallela  (qux  lineas  B  F,  D  F,  D  N  N  fecet  ^»g.-  4r« 
punctis  R,G,  N  )  connexaque  refta  D  N  j  fit  perpetuo  D  N  propor  - 

done  raedia  inter  R  N,  N  G  j  eric  linea  D  N  N  hjferbola. 

Per  D  ducatur  D  K  ad  D  B  perpendicularis(fecans  ipfam  R  N  in  E) 
& fit F Had D B parallela |  vocenturque 08  =  ^»   DF=:(/jFH 

=r /.  tumDG  =  Af;    &GN=:;;  Eftque^. /jt  Ar.-£^=:C7£5 
«fide  -^^^^  -i-s?^+77~2EGxGN  +  DGq-+-GNq 

=:DNq.Porrbeft<i.^i:FG,GR:'<l  — ^,RG=^-^^  Un- 

h  X  h  X  y 

deRN  =  ^  — -^-t-;  »  Et  ideo  ^  j~=»— j-^»H  /  7  =  RN  K 

'2,  T  X  y  b  X  y 

NG  =  DNq=-^-^4".'*f  Ar=-|- j?  jr.  quarei/-— -j-*     ■=: 


1  ^  X  y  d  h 

— i=T^+  XX ,  quam  sequationem  ordinando fit  „  rjirj—y *"  =^ 

'~fjri  XX»    quod u  ponatur  m  =  — fZni s    ^"^  m  y—^x  y  ^ 

j^  AT .  Unde  iiquet  D  M  N  effe  hyperhsUm^  qualis  habctur  in  prx»; 

cedente  determinata, 

Nfft,  Si  angulus  D  G  N  re^us  fucrlt,  eYnnefcente  tumf  =  0^  erit 

H  d  — 
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i  =wjvel  dy^fc)—-,  A*A;,Aliaquacdam  hicfnonnulU  forfan  TTAik^yii) 
infercmus. 


Ficr,  a6»  ^^^^^-  Sit  pofitione  data  rci^a  I  D  j  fit  item  curva  DNN  talis, 

*'  utin  1  D  furopto  pun£lo  quopiam  G,  duiiaque  re«fla  G  N  ad  pofitio- 

nera  datam  1  K  parallela  ;    fumptiTque  determinatis  lineis  ^,  w,  r  j 

pofitifque  D  G  =  A-,  &  G  N  =  7  ;  fit  perpctim/  x--]-g  x  —  my  •= 

-~xx  '^  linea  D  N  N  erit  hypeMa ,  fic  determinabilis ;    Sumatur 

D  M  =  w  •,  &  per  M  ducatur  M  L  ad  I K  parallela ;  &  in  hac  acci- 

piatur  M  Q  r='^^—  ;  &  fit  QJf  —  M  Q^;   &  ab  M  Y  auferatur 

Y Z  :=  ^  ;  connexaque  QJ),'ducatur  Z T  ad  QD  paralleia ;    erunt 
Z  M ,  Z  T  af)mptotl . 

Nam  ducatur  Z  S  ad  M  D  parallcla ;  cui  oceurrat  G  N  produ^H^a  m 

R  (redScGRipfaraZTfecetinP).    Eftquc  jam P N  =r  R G  — 

^  ^,  ,    fff  m  nt  X  ,  _  «^5 

RP-GN=^-— —  ^-h— — ;.  adeoque  PN  x  MG  =— 


r        '  *  r 

m  m^  ,  w' 


^mg+  jx-^-^gx^my  —  yxx—   -^m^g>-\-^g  ,  ~  - 

^mg^DU  xZQ^  undePN.ZQ.::(DM.MG::)Qp. 
Z  P  e  ergo  PNxZP^ZQ^  QJ).  Liquet  igitur  curvam  DnN 
t&hyperboUm,  cujus  afympteti  Z  M,  Z  T. 

;^ 

Si acquatio dt-— jz^-^gx^^-my —  —xx»  eadem  erit  ^/p^r- 

^i?/*?.  Sed  punfta  G  inter  B,  M  tunc  accipiuntur ;  &  ita  prout  aliis 
ac  aliis  locis  punfta  G  defignantur,  sequationis  figna  variantur ;  at 
non  eft  ea  jam  exponendi  locus. 

XIV.  Pofitione  datse  fint  redas  D  B,  B  A  j  pcrque  reftam  D  B 
47*  feratur  refta  C  X  ad  B  A  parallek;  itera  per  pundum  D  rotando 
tranfeat  rcfta  D  Y,  fic  ipfam  B  A  fecans  in  E,  ut  lit  inter  redas  B  E, 
D  Ceadera  feraper  proportio(putaquae  cujufdam  afiignatae  R  ad  DB) 
re^x  vcro  D  E,  C  X  fe  interfecent  pundis  N ;  erit  linea  D  N  N  Pa- 
rahU, 

NamfitR.DB::DB.P.  EftergoBE.DC::DB.P.     Item 
cftDB.  BEs:DC.CN.  crgo  DB.  bE-]-BE.DC— DC. 

CN 
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CK  +  DB.P.  hoceft  DB.DC::DCxDB.CNxp  hoc 
eflDBxDC.  DCq  ::  DCxDB.  CNxP.  Quaproptcr  ell 
pCq  =  CNxP.  ergo  patet  cmvam  D  N  N  ejfefardolam,  cu- 
psparameter  P,  vertex  D  •    dUmeter  ipfi  B  A  parallela. 

Dedithoc(^r^^tfr/««aS.rwm/Vfedoperosa(riprobemeraiiai)  *,«  jl  j 
prolixitate,  demonflratum,  ^  spirdi 

XV.  Adjicimus.  Si  reliquis  iifdem  pofitis,  ita  ferantur  CX&  Fig.  4?, 
D  Y,  ut  jam  femper  habeant  B  E,  B  C  rationem  eandem  (puta  quam 

B  D  ad  R)  erunt  etiam  interfediones  ad  parMam. 

Nam  bifecetur  D  B  in  G,  ducaturque  G  V  ad  B  E  parallela  fe- 
cans  curvam  D N  N in V •  &  quoniam  eft  B  C . R •  •  %"£,  b'd  •  • 
CN.  CD.  eritBCKCD  =  RxCN.  ergo  (  fecundum  beni 
notam  pArAhdU  propnetatem  )  efl  curva  D  N  N  parabola^  cujus  para^ 
meter  K,  dlameter  G  V.  ■ 

Proletaria  funt  forfan  ifla ;  fed  non  perinde  notata  occurunt  h^c : 

XVI.  Sireliquisrimiliterporitis,  reftaCXnonjamadipfaraBA   Fi?   a» 
fed  adaliara  pofiiione  datam  (  D  H  )  feratur  parallela  ;  sicque  per- 

petuo  BE,pC::DB.R;  erunt  merfemones  N  ad  hjpsrboUm.      ' 

Nam  duila  N  G  ad  B  A  parallela,  nuncupentur  D  B  =  i ,  B  H  — 

^.  DG==;^.GN=:/,   EflqueAT,;::^,  T^BE,  itera^. 

^::;.-^=GC.  quare C  D ::^ ,v ^ ^^ .  Eil igitur (e,x hypothefi) 
-^'X-^^iih.r  i  unde talis ordinabitur aeqaatio ^  ;  a- -H^  '^^ 

y-xx ,  ponendoq.,  j- ^  ^  5  erit  j x-\^my  ^-y:, ^  ^^  eil  erg© 
curvaD  N  N  />;;^r^o/^,*qu;Efupra  habeturdeterminata. 

,  XVII.  Quinetiam  £1  (  reliquis,  utiii  prscedente,  fuppofitis  1  iti 
jam  feratur  C  X,  ut  femper  habeat  B  E  ad  B  C  rationem  eandem  qia^ 
B  D  ad  R  .  erunt  itidem  mterfeaiones  N  ad  h^perUam 

Namduda  NGadA  Bparalleia,  nominentur  redi,  ut  in  prse^ 
eunte  ^  cftque  jam  B  C  =  ^  ~  ^  ^-  ^^  .  atque  ^.  ^ 


*  Thio  hnjm. 


^V  -H 


"    ^  ^; 


52 
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l^  i%h,r ,  wnde  talis  cmerget  aeqviatio;  jx-\-hx --^--_-. 

Fig.  5-0,        X  A*  Af  5  hoc  cft^pofito -T-^  w  )  /  a; -1- A  A?  —  »7= — *'*'j    Eft 

^  ^'       igitur  curva  B  N  N  hjperhla,  qualem  fupcrius  exliibuimus  determi- 
natam. 


52. 


XVIII.  Datae pofitione fint reax DB,BA;  (&inDB  defigne- 
tur  punftum  D  )  fitque  linea  D  N  N  talis,  ut  du£ta  utcunque  G  N 

^%'  S3*  ftd  B  A  parallela  5  fumptis  vero  determinatis  g,  r,  vocatifque  D  G 
—  A? ;  &  G N  =7 ,  fit  r/— 7  xz=:gx  ^  eric  linea  D N  N  hj- 
perheU,  ficdeterminanda. 

Capiatur DE  —  r,  &BOr=:^;  &perE  ducatur  refta E R ad 
^  B  A,  ac  per  O  reaa  O  S  ad  B  D  parallelae  j  erunt  Z  R,  Z  S  afjf»- 
ftoti, 

Nam  dufta  N  P  ad  D  B  parallela,  eft  Z  P  =  ^  4-; .,  &  P  N  = 
r  ' —  a:  5  quare  ZPxPNrr^r  —  gx^-^^y—yx.  Veriim  ex 
hypothefi  eft  —  gx-\-rj—yx~  c.  ergo  ZP>«PN=:^r=: 
Z  E  X  E  D  .  unde  liquido  conftat  Propofitum. 

Quod  fi  fuerit  sequatio  xy  —  r^  —  gx.  fumenda  eft  D  E  =  r  j 
&  B O  r=_^  ( infra  reftam  DB  )  dut^ifque,  ceu  priiis,  parallelis 
S  Z  R  .  erit  hyperbgla  N  N  N  angulo  S  Z  R  comprehenfa  •  quod  eo- 
dem  facile  comprobatuf  modo. 

XIX.  Dats  pofitionefint  reftacD  B,  B  A  ;  ac  ita  ferantur  refta? 
F  X  ad  D  B  parallela,  ac  D  Y  per  punftum  dcfignatum  D  tranfiens , 
m  fit  femper  ratio  ipfius  B  E  ad  ipfam  B  F  xqualis  affignatx  D  B  ad 
Rj  erunt  reftarum  D  Y,  FX  interfefliones  ad  lineam  redam, 

Nam  per  N  ducatur  G  K  ad  B  A  parallela ;  e'ftque  D  B  .  D  G : : 
BE.GN  ::  BE.  BF::BD,R.  itaque femper cft D G  =  R.  Pa- 
tetigiturfaftaDGrr:  R,  &  dufta  G  K  ad  B  A  parallela,  interfeai- 
©nes  omnes  ad  hanc  exiftere. 

XX.  Quod  fi  reliquis  fimiliter  pofitis ;  furapto  autera  alio  in  B  A 
pundo  O .  ab  hoc  fumatur  computandi  initium ;  ut  nimiriim  fic 
perpetuo  BE,OF::DB.R;  erunt  interfeaiones  N  ad  hjpcr- 
beUnt. 

NaraducaaNCadABparallela,  fitDB=:^i  OBrr^.DG 


Geoya^^ 
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=  ^iGN  =  ;.erg6BE=-^j  &0F  =  ^+/.  crgb^. 

^+7:  r^.rj  hincautemxquatio  r;'^;'^;  =^Ar.   undeDNN 
eft  hyferboU  fupra  mox  determinata. 

Quod  fi  pundum  O  furaatur  infra  D  B  •  fiet  a^quatio;  x  —  ry  ~ 
^AT.unde  rurfus  conftat. 

XXJ.  Quinetiam,  reliquis  fimiliter  pofitis,  re^a  FX  nonjam 
Jpfi  D  B,  fed  alteri  D  H  feratur  parallela  ;  ita  ut  allumpto  in  B  A 
punfto  habeat  fempcr  B  E  ad  O  F  rationera  aflignatam  (  D  B  ad  «? )  ^%*  ^4« 
erunt  intcrfeftiones  N  itidem  ad  hjferboUm. 

Nam  ducatur  N  G  ad  A  B  parallela  ;  vocenturque  D  B  =  ^  .  H  B 

r=/.  HO=^;  DG  =  ;»;.GN  =7.  efl:  ergo  ;i' .  yiiy.lj 

X 

=:BEi  6cLf;tx.^=zGK',  quareM  K  (FH)=7H-.X£ 

f 
undc  refultat  aequatio  my>-\^gx  —y  xz=zjxx ,  vcl  fado  /.  b:t 

jtt.r-^cikmy-y^x-^yx  —~x  x.  Conftat  igitur  lineam  DNN 

cffe  hyperhoUm  5  qualis  (uperius  habetur  determinata. 

Notetur,  Si  computatio  ab  ipfo  pun^o  H .  initium  fumat,  (hoc  efl 
CcBE.  HF;jDB.ff?)  evanefcente  tunc  terraino  g  j  erit  m  y'—y  x 

~  — X  X  j  unde  quoque  fupra  habetar  alia  determinatio  fimpli» 


cior. 


XXII.  EftotriangulumA  DB,  &lineaDY  Ytalis,  ut  dudaut- 
cunque  P  M  ad  D  B  parallela,  fit  perpetuo  P  Y  =  V  ;  P  M  q  — 
D  B  q ;  erit  linea  D  Y  Y  hyperhoU  5  cujus  utique  Centrum  efl:  A,  fe- 
midiameter  AD,  (vel  afjmptotos  A  ^')fem'par£!m€ter  autem  P  j  faci-  ^'g-  55» 
endo  AD.  DB::DB.P. 

SitenimTD=r2  AD,  Eflque  A  D    P::   (ADq.  DBq::*^  i.£/m 
APq.PMq::  '«■TPxDP  -]~-ADq.PMq::TPxDP.' 
PMq~DBq::)TPxDP.Pyq.velTD,aPjTpxDP. 
P  Y  q .  unde  liquet  Propofitiira. 
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Corol.  Si  YS  tangat  hjperbolam  DYY;  eritPM  q  .PY  q:  : 
PA.FS. 

.NameftPMq.DBqxPAq.ADq  ::P  A.  AS.  ergb  per 
rationis  converfionem  eft  P  M  q .  P  Y  q : :  P  A  .  P  S. 

r    -^  X>' ni.  Qucd  fi  reliquis  fimiliter  pofitis  j  fit  jam P  Y  =  V PMq 

'*  -^  '  -|-  D  B  q  5  eiit  etiam  linea  Y  Y  Y  hyprbola  .  cujus  nempe  Cen- 
trum  A  j  Semidiameter  A  F  (parallcla  &  xqualis  ipfi  D  B  )  Semi- 
pAr^meter  autem  P,   fi  fiat  A  F  .  A  D  : :  A  D  .  P. 

Nam  ducatur  Y  K  ipfi  A  P  parallela  cum  A  F  conveniens  in  K  j 
SitqneFT=:2FA  •  eftque  A  F.P  : :  (AF  q  .  ADq::  DBq. 
ADq:  :PMq.APq::PYq— DBq.APq::AKq  — AFq. 
KYq::)  1  K  x  F  K .  K  Y  q : :  A  F.P  .  unde  conflat  Propofi- 
tum, 
Coroi.  Rurfus,  Si  re^a  Y  S  hjperhoUm  F  Y  Y  tangat,  erit  P  M  q  . 
.     PYq::PA.PS. 

Nam  A  D  eft  Semidiameter  ipfi  A F  conjugata.  unde  P  A .  AS : : 
P  Aq.  ADq::PMq.DBq.  ergoPA.  PS::PMq.PMq 
4-DBq::PMqcPYq. 

g.  57.  XXIV.  Sit  triangulum  A  D  B,  re£hin3  habens  anguluui  A  D  B  • 

&  curva  C  G  D  talis,  ut  dufta  quacunque  refta  F  E  G  ad  D  B  paral- 
lela  (qux  lineas  expofitas  fecet  ut  vides )  fit  aggregatum  quadrato- 
rum  ex  E  F,  E  G  sequale  quadrato  t%DB  -^  erit  curva  C  G  D  £Hip' 
Jis  cujusfemiaxes  AD,  AC. 

NamfitAV=:AD.  EftqueADq.DBq  (ACq)::AEq. 
EFq::ADq-AEq.DBq-EFq.  Hoc  eft  ADq  .  ACq: : 
VExED.EGq.  unde liquet Propofitum. 

^pta,  TangatGT  ellitfi»  CGD.  eftEFq.EGq::EA. 
ET. 

NamobAE.AD::AD.AT.eftAEq.ADq::AE.AT. 
undeAEq.ADq— AEq::AE.AT-AE.  HoceftEFq. 
I>Bq--EFq::AE.ET.  hoceft  EFq  .  E  Gq: :  AE.ET. 

Sit  j4figulnir£Liili?7ef^DT]riy  in  cujus  laterc  TD  figneturpun- 

ig,  5;  g ,        ftum  A.    Sit  item  curva  V  G  G  proprietate  talis,  ut  dufta  reda  qua- 

piam  E  F  G  ad  T  D  perpendiculari  (quae  lineas  T  D,  T  H,  V  G  G 

iecet  pundis  E,F,  G, )  connexaque  re^fla  AF,   fitEGrrAF- 

crit  linea  V  G  G  hjferboU. 

Nani  ducantur  AP  adTH&  V^PC  adTD perpendiculares j 

item 
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item  P  0  ^  T  E  paralleh.  Eftque  E  F  q  r=  E  O  q  (C  P  q)  -]-  O  F  q 
-1-2  EOxOF^-l-iCPxUF).  VerumobCP.  CA:;OP. 
OF::CE.OF.  eftCPxOFrrCAxCEj  ergo  EFq  — 
CPq-1-  OFq-V  zCAxCE.  item  eft  AEq  =  CEq  -|- 
CAq  —  2CAxCE;  quapropter  eft  E  F  q  -1--  A  E  q  r=  C  P  q-U 
CAq-l-OFq-l-CEq.  hoc  eflE  G  q  =  (  A  Pq  |- PF  q  :=') 
CV  q  hPFq.  vel  EGq  — PFq  =  C  V  q,     Verum  cft  CE. 

(PO).PF::CP,AP::  CP.  CVj  unde  EG  q  — ^p^  CEq 

—  C  V  q  ;  adeoque  linea  G  V  G  eft  hj^erhoU^  cujus  centrum  C  j  fe- 
miaxes  C  V,  C  P. 

Nai.  Du^a  reda  F  Q^d  T  H  perpendiculari,  furaptaque  Qj^  — 
A  E  .  &  connexa  G  R  ;  erit  G  R  hj^',rhoU  V  G  G  perpendicularis  • 
mihi  pracfta  sis  fidem  j  autipferem  ad  Calculum  exige;  eo  verba 
non  profundam. 

XXVI.    Pofitione  datae  fint  re^lae  A  C,  B  D  (  fe  interfecantes  in  X)    . 
qnasdecuffet  reda  A  B;   tum  du.Tia  utcunque  re6ti  PKL  adAB  ^'S*   59^ 
parallela,  (quae  rectas  A  C,  B  D  fecet  pun<ftis  P,  K  )  fit  P  L  aequa- 
lisipfi  B  K  .  erit  linea  A  L  L  refta. 

Nam,  (duaa  X  Q^ad  B  A  parallcU,  eft  A  Q^  A  P  : :  (  B  X. 
B K  :  :  )  QX .P  L :  ergo linea  A L  L  eft  reaa. 

XXVII-  Pofitione  data  fit  re^ta  A  X,  &  pun6lum  D  .  neque  non 
lineaDMN  talis  •,  utperD  du£la  qukunque  reuta  MN  (quaere-  Fig.  60. 
^am  A  X  fecet  in  M,  &  lineam  D  N  N  in  N )  fit  perpetim  reitangu- 
lum  ex  DM,  DN  xqualedato  (puta  quadrato  ex  Z)  •  eritlinea 
D  N  N  circularis. 

Nam  ducatur  D  B  ad  A  X  perpendicularis  •  fitque  D  B  ,  Z" : :  Z. . 
D  E  ;  &  conneaatur  NE^Eft  jamDMxDN  =  Zq— DBx 
D  E  ;  quare  D  M ,  D  B  : :  D  E  .  D  N.  ergo  triangula  D  B  M,  D  N  E 
fimilia  funt  •  quapropter  angulus  D  N  E  rectus  eft .  itaque  linca  DNN 
eft  circularis ;  (ad  circulum  pertinens,  cttJHs  Dlameter  D  E  ). 

Vides  nedum  redam  &  hjfperboUm  ;  fed  &  fuo  modo  reftam  ac 
clredum  fibi  lineas  eflfe  reciprocas.  Verura  liic,  ctfi  prxludiis  no- 
ftris  nondum  abfolutisj  pauliim  fubfiftamus. 
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Dhuc  In  VeflMs  hsremus  •  nec  aliud  quam  vclitamus. 


Sint  duo  quanca  A,  B ;  quorum  maJHS  A  j  adrurapto  terd©  q«o« 
piaraXj  eritA-i-X.B  4-'X**-dA.B. 

Nara ob  X  .  A-a  X .  B  j  erit  componendo X  +  A .  A . "^ X H- 
B  .  B  .   vel  permutando   X  +  A  .  X  +  ^  "^  -^  •  ^» 

II.  In  linca  Y  Z  fignentur  tria  punda ,  L,  M,  N  j  &  inter  pun^^a 
Lj  N  fumpto  pundlo  quopiara  E,  alteroque  G  extra  L  N  (verfus  Z)  j 

f  ig.  ^i ,       fecetur  E  G  in  F,  ut  iit  G  E  .  E  F : :  N  L . L  M  j  cadet  pundum  F  ad 

partes  M  Z: 
*i%^^  NameftNE.ME'^C-NL.ML::GE.F£cr-NE.PE. 

ergo  F  E  E"  M  E. 

III.  Sint  rcd:.Te  B A,  DC  parallelne  •  item  re<5lae  BD,  GP  parallelse  ; 
Fig.  6 1 »      pcrque  punftum  B  ducantur  utcunque  duae  reftae  B  T,  B  S  ipfam  G  P 

fecantes  punais  L,K,  dico  fore  D  S .  D  T : :  KG  .  L  G . 

Nam  eft  KG.  LG=:KG.  GB  +  GB.  LG=rPK.PS  + 
PT.PLrrDB.DS^-^DT.DB-DT.DS. 

IV.  Eflo  trianguium  B  D  T,  basique  D  B  parallelam  qwamvis  P  G 
interfecent  per  B  duiftx  quxpiam  duae  rei^laE  B  S,  B  R  punftis  L,  K  j 

p.  dicoforelGxTD^-  KLxRD.KGxTD::RD. SD. 

^'^g'  '^3  Suraamur  cRim  B M  =  G P,  &  BN=:  LP;  at  BQ  rr  KPj 

iinde  conftat  junaas  P  M,  P  N,  P  O  ipfis  T  B,  S  B,  R  B  (refpcaive) 
paralielas  e^le.  'Et  quoniam  eftDM.PD::DB.TD.  eric  D  M  x 
TD=:PDxDb.  Similiter  eft  DN  xSD  =:  P  Dx  D  B  .  quarc 
DM^TD=rDNxSDr=DMxSD-i-MNxSD,  tranfpo- 
ficficfdque  DM  ^TD  —  DMxSD— MNxSD,  Simili  plane 

dilcurfu 
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difcurfu  eft  D  M  K  T  D  — DMxRDr=:MOxRD.  qaapropter 
entMNxSD. MOxRD;:  TD  —  SD.TD_RD.  hoc  eft  ^^'S-  ^^ 
LGkSD.KGxRD::TD  — SD.TD  — RD.  vel(ad.Tqua^ 
tionem  redigendo)  LGxSDxTD>— LGxSDx'RD=rKGx 
RD  xTD  — KGxRDx  SD.  tranfponendoque  LG  xSDx 
TD-+-KGxRDxSD_LGxSDxRD  =  KGx  RDxTD, 
hoceftLGxSDxTD-i-KLxSDxRDr=:KGxRDxTD.' 
vel  (ad analogifmum reducendo)  LGxTD^-KLxRD.KGk 
TD::RD.SD.  Quod  erat  Propofitum. 

V.  Quod  fi  punfta  T,  R  non  ad  eafdem  punai  D  partes  fita  fint   c-     ^ 
crttLGxRD--KLxTD,  KGxTD: :  RD,SD.  '  ^*^'     "^' 

Similiconftabitiddifcurfu  .  quempigetrepetere, 

Vl.Sint  quatuor  continue  proportionalium  feries  aequinumerx  (qua- 
les  adfcriptas  cernis)quarum  ciim  antecedentes  primi,tum  ultimi  confc- 
qucntes inter fe proportionales fint(A ,  «> nM. .  i^.  dcF .  <?  iiS.^) 
crunt  ejufdem  ordinis  quilibct  accepti  quatuor  etiam  inter  fe  proportio- 
naies  (puta  nerape,  D  ,  ^ : :  P .  TT  ) , 

A.  B.  C  D.  E.  R 
tf,  C.  y,  A  i.  f, 
M.  N.  O.   P.  R.   S. 

Sunt  enim  A/^jB^^jCo,  DjTjE?,  Fe-,' 


Coatinuc  prepoi:* 


6s  *M,  ^N,?0,  «^P,  6  R,  ?  S,S       tionales. 

Gum  igitur  fit  A  f^  ,  rr  «  M  j  &  F  *"  °—  ?  S,  liquidum  efl  fore  D  ^ 
=  <r  P ;  ac  idcirco  D .  «^  :  :  P  .  'r .  Ad  utramque  proportionalitatem 
(tam  Arithraeticam  quam  Geometricam)  seque  fpedat  hsec  Con- 
clufio. 

VIL  RcSix  A  B,  C  D  parallelac  fint ;  hasquc  fecet  pofitione  data 
BD;  iineae  vero  EBE  5  FBF  ita  relatae  fint,  ut  ducfta  utcunque  Fig'"^5' 
refta  P  G  ad  D  B  parallela  ;  fit  femper  P  F  eodem  ordine  raedia  pro- 
portionalis inter  P  G,  P  E  ;  tum  per  quodvis4efignatum  lineae  E B  E 
p«ndum  E  tranfeat  H  E  ipfis  A  B,  C  D  parallela,  sitque  alia  curva 
K  E K  talis,  ut  duila  utcunque  (^1  itidem  ad  D  B  parallelaj  fit  CLX 

I  eodem 
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eodem  femper  ordine  media  inter  QL ,  Q I  (ecxlem  inquam  illo  qiio 
Fig.  ^5 .        P  F  media  tuerat  inter  P  G,  P  E  )  :  dico  lineas  F  B  F,  K  E  K  analo- 
gaseflej  hoc  eft  ordinatas  (quales  Qj^,  QJC)  eandem  perpetuo  in- 
ler  fe  rationera  habere  j  eandem  fcilicet  illi  quara  habet  P  F  ad  P  E. 

Hoc  e  Lemmate  proxime  praemiifo  confedatur,  uti  patebit,  ad  fub- 
lefftum  Schema  mentem  advertendo. 

QS*    CLR''    Q.I.' 

QL*    QjC  ^*-    Q.L„    ^ 

^  ^  Sunt-^r-.  undeQR.  QKri 

PG^     PF  ^*"     PEX       PF.  PE. 

PE=*     PE  ^     PE., 

Vj>t,  Pro  lineis  reais  A  B,  H  E,  C  D  fubflitui  poffent  gujclibet 
etiam  curvae,  parallelae.  .  ' 

Fig.  66.  ^^^^'  ^^"'-  ^"^"s,  in  A  concurrentes  diax  re«ftie  A  B,  A  D   reftaq. 

B  D  pofitione  data  .  itcm  duae  curvae  E  B  E,  F  B  E  iic  relatie '  ut  d^di 
utcunque  P  Gad  D  B  parallela,  fit  femper  P  F  eodem  ordine  media 
proportionalis  inter  PG,  PE;  tum  connexa  AE,  fit  alia  curva 

KEKtalis,  utduftaquapiam  rei^aQLIadD  Bparanelafitfemper 
QJC  eodem  ordine  media  inter  Q  L,  QJ,  quo  fuit  P  F  inter  P  G  P  E  • 
erit  rurfus  linea  F  E  F  ipfi  K  B  K  analoga  5  feu  perpetim  Q  R  ,  QK  •  •' 

Nam  QS^^-QR^QJ.^  ^ 

J  jtem  QS .  QL  t:  /j     , 

QL*  QK'^  Qj/  PG.  P  E,  t^^^  CU. 

Munt-f^-.  %      QK:: 

PC^PF^PE.S  Et  Qi.QI.d    PF.PE. 

PE  *  pe^peJ  PE.PE.  J 

'Hot .  Pro  reftis  A  B,  A  H,  A  D  fubftitui  poffent  tres  quaevis  lineac 
analogse. 

y^l  Item/it  cfrculus  A  G  B,  cujns  centrnm  D  •  alijrquc  dvjse  eurvx 

Fig,  67,        E  B  E,  F  B  F  talcs,  ut  per  D  du6la  quacunque  refta  D  G,  fit  perpe« 

tuo  DFeodem  ordine  media  proportionalis  inter  DG, DE.  tum 

centro  D  per  E  defcribatur  circulus  H  E ;  fitque  praeterea  curva  K  E  K 

talis,  ut  duda  per  D  quapiam  (ad  circulum  H  £)  reda  D  L,  fit  fcmper 

DK 
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D  K  eodera  ordine  media  inter  D  L,  D I,  quo  fuerat  0  F  fnter  D  G 
D  E ;  erunt  curvae  F  B  F,  K  B  K  analogae,  feu  perpetuo  D  R .  D  K  • ' 
DF.DE. 

Nam  rurfus  D  S.  *  D  R,  *  D  L  ^ 

DL.*DK.*Dl7  undeDK.DKi. 

D  Go  *  D  F.  *  D  E.f  ^»"^  -^  *  1^^«  D£» 

de.^^de.^deJ 

Rurfus , '  pro  circulis  aiiae  lineae  parallela;,  vel  analogae  fubftitui 
poflent. 

X.  Sint  denuo  dnx  lineae  quaevis  AGBG,  EBE|  &  alttra 
F  B  F  ficad  iftas  rciata,  ut  duda  utcunque  a  defignato  punfto  D  vc6t^ 
D  G,  fit  perpetuo  D  F  eodem  ordine  media  proportionalis  inter  D  G, 
DE;  tumadfumatur  UneaHELlineaeAGBanaioga  (feutalis,  ut 
per  D  utcunque  dufta  D  L  S,  finE  perpetuo  D  S^  DLineadem  ratio- 
ne)  fit  denuo  iinea  K  I  K  taiis,  ut  duita  utcunque  D  L,  fic  perpetuo 
DK  codem  ordine  media  inter  D  L,  D  I ,  quo  prius  DF  inter  D  G, 
DE  ;  erit  itidem  iinea  F  B  F  lineae  K  I K  anaioga. 

RurfusenimDS.^DR^DL^  l^  ,        »   .     ,      ,. 

DL.*DK*Dl|^  t     mi  quatuor    termini 

•»funt-H^||^    funt    proportionales, 

.       DG.*DF*DE|C  ^    Unde  liquet  Propofi» 

de.^^de^de}  ^  ^™° 

XI.  Sit  Arithmetice  proportionalium  Ssries  A.  B.  C,  D,  1«  F  5  iii 
qua  fumptis  quibufcunque  duobus  terminis  D  ^  F ;  fit  terminorum  a 
primo  A  (exciufive)  ad  ipfum  D  numerus,  N  |  &  lerminorum  ab  A 
(itidem  exciufive)  ad  F,  fit  numerus  M  |  erit  A  — j  D ,  A»=*:  F : : 
N .  M. 

Nam  efto  differentia  comraunis,  X .  eft  ergo  D  ^^  A  ±  N  X .  & 
F=A1MX.  quare  A^i  D  =NX.  &A— iF  =  M  X. 
HndeA^:D.A— jFjs(NX.MXiON.M, 

XIL  HinCjfiduaefueriHtejurmodiferies.  &  in  lititeque  fumantur 

I  2  binij 
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bini,  eodem  ordine  fibi  refpondentes,  terraini  (puta  D,  Fin  prima,  & 
P,  R  in  fccunda)  erit  A  — :  D .  A  —:  F  : :  M  --•.  P .  M  - j  lU 

A.  B.  C.  D.  E.  F. 
M.R  Oe  P.  Q:.R. 

Nam  haram  rationum  utraque  par  efl:  illi,  quamhabent  ad  fe  nurac- 
ri  N,  M,  quales  in  praecedcnte  defignati  funt. 

HiverbNumeri  N,Mvulg6terminorum,  quibus  aptantur,  expo- 
ncntesj  autlndicesvocantur,  inferie  quavis  propordonalium  ;  quales 
nos  femper  in  fequentibas  inteliigimus,  ubi  literas  has  adhibemaso 

Xill.  Sint  quaelibet  quanta  A,  B,  C,  D,  E,  F  ^ontinue  propor- 
lionalia  Arithmetice  ;  nec  non  alia  totidera,  ab  eodem  termmo  A  in- 
ci^  iemia ,  Geometrice  proportionalia  .  fit  au-  r   r^   n    r-u 

tem  illorum  fecundum  B  non  majus  horum  fe-     ^'  "*  ^'  ^*  ^  ^* 
cundoMj  erit  quodlibet  in  ferie  Geometrica     j\.  M;N.  O.  PQ 

majus  eo,quodipficoordinaturinferie  Anth- ' 

metica. 

Eft  enim  A  -]- N c-  2  M  ( vel  cr)  2  B  —  A  ^-  C.  ergo N  er-C. 
undeM-t-Nc-B-l-C  —  A-KD.  Eft  autem  A -l^  O  cr- M -h 
N.  ergo  A  -1-  O  c-  A  -t-  D.  £t  ideo  O  cr-  D.  crgo  M  -1  •  O  c- 
B  -]- U  =  A  +  E.^  Efl:  autem  A -1-  P  cr  M  -^ ^-  ergo  A  -^-  P 
CT"  A  -\-  E;  adcoque  P  Ep  E.  fimilique  porro  difcurfu  quoad 
veli^... 

XlV.Hinc,  fi  rurfus  fuerint  A, B, G, D, E, F  -H^  Arithmeticc ; 
6c  A,  M,  N,OjP,  Q  fmt  -ff-  Geometrice-,  sitque  ultimum  Fnon 
minus  ukimo  Q^;  erit  B  majus  cjuam  M. 

Nam  fi  dicatur  B  non  raajus  quam  M  •  erit  indc  F  rainus,  quam 
Q  contra  hypothefin. 

Itera^  iifdem  pofitis ;  erit  pcnukimum  E  raajus  penultimo  P, . 

XV.Nara  fi  F  =  Q^  conftat  ex  praf cedente  fore  Ec-P  (fcilicet  a- 
tramque  feriera  invertendo  )  fm  F  c~  Q^  potiori  jurc  liquet  fore 
Ec-P. 

XVJ.  Quinimo  demum,  iifdera  politis ,  quodlibet  inferie  Arith- 
metica  majas  eft  coordinato  quolibec  in  ferie  Geometrica  ;  puta?  C 
majus  eftquamN. 

Eft 


.  L  E  c  T  VIL  '    ej 

Efr  enira  E  c"  P,  ac  inde  D  cr  O  ;  &  hinc  C  cr*  N. 

XVlI.Gonfe£latur  hinc  •  Ci  fuerint  quatuor  lineae  HBH,  GBG,  FBF, 
E  B  E  fefeinterfecantes  in  8,  ac.ira  verfus  fe  relata?,  utduiHia  utcunque 
re6la  D  H  ad  pofitione  datam  D  B  paralleia  (in  linea  nempe  D  D  D  p.        „ 
terminata)  vel  a  defignatopundo  D  proje^f^a  D  H ;  lit  perpauo  D  G     '§*  ^^° 
inter  D  H,  D  E  eodem  ordine  media  proportionalis  Aritfametice,  quo  ^° 

D  F  inter  eafdem  media  Geometrice  j  lines  G  B  G,  F  B  F  kk  mu- 
tuocontingunt. 

Enimvero liBea G  B  Hexrra.Lineam F  B  F totameadcremanifeftura 
e  prscedente. 

XVIII.  Ex  ifthinc  ctiam.  (quod  ilridfm  tranfcurrensmoneo)  di- 

verfis  Jnnumerrs  H/^^Ti^i^/.irK^,  aut  r)>perl?oliformium  gencxibuscon-  Fig.  70, 
venieJites  reftae  a!a-viJ.7rTaroi  definiuntur,    Sint  nempe  redae  VD,  BD 
pofitionedatae  ;  fint  item  alia:  d^^e  redceAB,  VI;  dufta  vero  li- 
bere  refta  P  G  ad  D  B  parailela,  fit  P  p  conftanter  inter  PG,  P  E  -  eo- 
dem  ordinemedia  proportio.nalis  Arithraetice,  quo  P.F  inter  eafdem' 
media  Geometrice  .  quia  iam  (^)  vqkXx  E  G,  E  ?>  feraper.eandem  ob-  •  >  ,. ,  • 
rment  rationem,,  clt  hnsa?  9  ?  recta  ;  verum  nnca  V  rF  eit  hypsrk- 
la,  vel  h)fperk'liformiif  aliqua    (  communis   quidem  vel  Apollonmna 
hjperboUy  fi  PFfit  inter  ic^'fas  PG,  P £  fimpliciter  media,  fed  alia. 
diverfi  generisqusedam />)•/><?' ^«'VprwAj-,  fi  PJ|  fit  alterius  cujufpiam 
ordinis  media)  atqui  pacet  e  penultima  prxmififa  iineara  ?  ?  9  eodem 
ordine refpondenti  lineae  vFF  AfjmptotgntHit»     quod  anTrj-s?^'»  fit 
nefcio^nobiscerte  vr<t'p5,2,'0tf  fuit,   hic  adnotaile»  - 

XIX.  A  pundo  a/Iignato  B  ad  datam  pofiiione  redram  A  C  du£lae 

firit  rc:i2e  tres  B  A,  80,  BQ^;  tum  in  QC  produila  fumatur  fumptum  Fig.  71^- 
quodpiam  D  ^  per  B  reda  (puta  B  R)  duci  poreft  (ad  akerutras  ipfi- 
us  B  Q^partes)  talis,  ut  a  D  proje«Sl^  quacunque  reda,  ceu  D  N  ;  fit 
hujivs  a  red:is  B  CL,  B  R  intercepta  pars  (F  E)  minor  ejufdem  arectis 
B  A,  B  C  intercepta  parte  (N  M)  . 

Nam-j  prirao,  £1  B  R  ultra  anguium  A  B  C  jaceat  rerpcftu  piin^li 
D  5  fiat  Q  R  =:  C  A"^&'  conne<Statur  B  R  5  ,tura  utcunque  ducat'^* 
D  E,  redas fecans,.  ucvides^  &  manifeftum  efl ,  *    e  fupra  mon-  *  p^^^  j^^^- 
ftratis  fore,  F  E  ""d  N  M.  VI-* 

Sin  B  Qj:itra  anguium  A  B  C  cadat  verfus  D  ;  (^)  ducatur  refta 
B-H  talis,  ui  a  B  Q,  B  H  interceptae  minores  fint  intercepds  a  B  Q,  *  -^j  g  j^.^ 
BA  ;  6c  fumatur  H  R  —  Q^C  ;  &  connedatur  B..R  ;  tum  rurfus  pj^,  '       """ 
utcunque  duda  D  N,  quae  redas  interfecet,  ut  exhibet  Schema  ;  quo-     ^"  '^^ " 


mam 
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(M  confir.      niam  jara  cfl:  K  F  (^)  ""3  N  F ;  6e  K  E  ^*"  et  M  F .  pcrfpicuum  eft 
*  reftare  F  E  --3  N  M. 

Ita  quidem  ab  una  reftae  B  CLparte  re£^a  B  R  duci  poteft,  quae  mi- 
norcs  ipfis  M  N  intercipiat  ^  (^)  poteft  autem  ab  altera  parte  refta 
quoque  duci,  qux  minores  intercipiat  ipfis  F  E  j  unde  totum  liquet 
Fropofitnra. 

p«         ^  XX.  In  rei^a  D  Z  fint  tria  punda  D,  E,  F ;  (Sc  in  F  fit  vertex  an- 

%'  73*       gu\j  reftilinei  B  F C,  cujus  latera  fecet  reda  DBCj  per  E  vero 

dufta  fit  re^a  EG-  poceft  ab  E  reiiaduci(ceuE  H)  talis,  ut  a 

pun6to  D  projeita  utcunque  reita  D  K  fit  in  hac  a  ttStis  E  G>  E  H  in- 

tercepta  minor  a  re<Sis  F  C,  F  B  intercepta. 
Ducantur  E  S  ad  F  G,  &  E  R  ai  F  B  paralielx  j  &  in  primo  cafu, 

ubi  pundium  E  pun6^o  D  vicinius  eft,  (obfimiiitudincm  triangulorum 
Xtf)  15?.  hujus.  E  N  M,  F  K I  )  manifcftum  eft  fore  M  N  "-a  I K  j  (a)  poteft  au- 

tem  ab  E  duci  rc6la  (puta  EH)  talis,  ut  interceptae  P  O  minores  fint 

interceptis  M  N  -,  ergo  liquet. 

In  attero  cafu,  ubi  p«n6tum  F  ipfi  D  propius,  fumatur  S  L  aequalis 
fjV.  74.  ipfi C B j  & conne^atur E L ^  Eftque jam  1K.MN::FK.EN:: 
iOConftr.  DF.DE::FC»ES::B  C.RS  (r)  :  sLS  .RS(«i)  c- Q^N  . 
(A  <5.Leavi.  M  N.  quaproptcr  eft  I K  c"  QN.  (4)  potcft  autem  ab  E  reaa  duci, 

ccu  E  H,  fie  wt  ab  E  G,  E  H  interceptae  O  P  minorcs  fint  interceptis 

CXN.  quamobrem  abuHde  conftat  Fropofitum. 

XXI.  Curvam  B  A  tangat  re(5ta  B  O  in  B  j  fitque  re^a  B  O  2?- 
^'S-  7  5"*  qualis  curvae  B  A  j  furapto  tunc  in  curva  punfto  quopiam  K  connc- 
ftatur  rcda  K  O ;  erit  K  O  major  arcu  K  A. 

Nam,  quoniam  reda  minimum  eft  inter  bina  punfta  intervallum, 
£ftBK  +  KOc~BO  =  BK  +  K  A.ergoKAET-KO. 


E  CT. 


E  C  T» 


Mlhi  fafjc  videor  (videbor  6c  vobisj  opinor)  quod  irridebat 
fapiensille  Scttrra^  perqtiAm  exigfi^Civitati  fortM  ingentei 
extrfixijfe.  Nec  enim  adhnc  aliud  quara  ad  reai  aliquanto  propius  eni- 
timur.    adillam. 

I.  Hxcadfumimus.  Sl  duxlinese  (OMO,  TMT)  fefe  con-%7^, 
tingant,  angulos  ipfx  comprchendunt  (O  M  T)  redilineo  quovis  an-  77^ 
gulo  minores.     Et  vice  vcrsa ;    Si  dux  lineae  (O  M  O.  T  M  TJ  an- 

gulos  contincant  quovis  redilinco  minores^illse  fefe  contingcnt  ('eon= 
tingentibus  faltem  acquipollebunt^. 
Hujus  effati  rationem  jampridem  f  ni  fallor  J  attigimas. 

II.  Hinc ;  Si  duas  lineas  OMOj  TMT  tertia  quaepiam  linea 
PMP  contingat,  ipfie  etiara  lincae  O  M O^  T M  T  fefe  contin- 
gent. 

Nam  quoniam  lineae  O  M  O,  P  M  P  fefc  contingunt,  erit  angulus 
O  M  P  quovis  reUilineo  minor.     Item,  ob  lineariam  T  M  T,  P  M  P 
co^tracinm^  erit  atjgalm  T  M  P  quovis  etiam  reBilineo  minor.     Eric 
igitur  angulus  T  M  O  reciilineo  quovis  minor.     Undg  lineae  O  2vl  O ,  , 
T  MT  femutubcontingent. 

III.  Tangat  re<5la  F  A  curvam  F  X  in  F  j  fitque  pofitione  data  rei^a 

FE;  fintitemduae  ciirvse  E  Y,  EZtales,  at  duda  utcuBoue  reda  pjg  ^g^» 
I L  ad  E  F  parallela  (qus  lineas  expofitas  fecet,  ut  viaies)  Iit  feraper 
intercepta  K  L  aequalis  intercepta^  I G  5  etiam  curvae  E  Y,  E  Z  fefe 
contingent. 

Si  non  tangant,  poteft  inter  ipfas  conftitui  angulus  re£lilineus,  puta  . 
B  E  C  .  hunc  utcunque  fecet  ad  F  E  parallela  I L  •  fumaturque  G  H 
=:=  B  Cj   &  conneiSatur  F.H  j  funt  igirur  c  parallelis  ad  F  E  a  redis  ^ 

F.G,, 


VIL 


64  L    E    C    T.      VI  II. 

F  G,  F  H  interccptae  pares  interceptis  ab  E  B,  E  C  •  hoc  efl:  minores 
interceptis  a  curvis  E  Y,  E  Z  ;  hoc  efl:  minores  interceptis  a  curva 
F  X,  &  refta  F  A  •  quapropter  angulus  X  F  A  redilineo  H  F  G  raa- 
joreft;   unde    refta   FAcurvamFX  non  tangic^    contra  Hj- 

fothefin, 

IV.  Itidem,  Tangit  refta  FA  curvam  FX,  &  fint  duae  curvac 
'^ig-  19'       E  Y,  E  Z  tales,  ut  ab  a/Tignato  punfto  D  utcnnque  dufta  reda  I  L 

(quae  lineas  expofitas  fecet  ut  videsj  fit  feraper  K.;L  =  I G  j  curvsc 
i  Y,  E  Z  kk  tangent. 

Nam,  fi  negcs,  his.interferatur  angulm  reBiltnetM  B  E  C ;  quem 
utcunque  a  D  projeda  fccet  refta  D  L  .  (h)  poteflijam  ab  Freda  du- 
ci  t  puta F H j  talis,  ut iint  c  projeilis  a  D  a  reitis  FG,  FHinter- 
ceptas  minores  interceptis  abiplis  E  B,  E  C,  hoc  eft  muko  minores  in- 
terceptis  a  reita  E  A,  curvaque  F  X.  Unde  fequetur  angulum  A  F  X 
redilineo  G  F  H  raajorem  efle ;  ac  idcircb  reitam  A  F  non  contingerc 
curvam  F  X,  adverfus  Hjpthefin. 

Hae  prxcedentes  duse  Conclufiones  verae  funt,  &  fimili  cationc  de- 
raonflrantur,  pofito  interceptas  1 G ,  K  L  quamvis  ad  fe  perpetim  ha- 
ber€  proportioncm  eandem.    Parco  verbis. 

Propofuimus  h^fc,  ut  fequefitium  nonnuUa  a  fcrupulis  munian- 
tur. 

V.  Sit  re6la  V  E I,  duxque  curvae  Y  F  N,  Z  G  O  fic  ad  fe  relatap, 
utdufta  utcunque  refta  E  jh  G  ad  pofitione datam  A B  parailela,  ha- 
beant  inrercepts  E  G,  E  F  femper  eandem  rationem  inter  fe  •  tangat 
autem  refta  T  G  curvarum  unam  Z  G  O  in  G  f  cum  refta  V  E  con- 
veniensinT^  ducla TFalteram YFNquoquecontinget. 

Nam  utcunque  ducatur  ret5ta  I L  (Hneas  expofitas  ut  vides  interfe- 
cansj  EftigiturlL.  I N  (^)cr-I  O  .1  N  ::  E  G.  E  F  :  .-IL.IK. 
Igitur  I  N  *~3  I K.  ergo  punftura  K  extra  curvara  Y  F  N  jacet  j  totaqj 
refta  T  F. 

Aliter.     EfllL  .  IK  : :  (  I  O  .IN  :  :I  K  — lO  .  IK  — I  N  : :  ) 
(i)Hyf.  O.L .  N  K.,  ergo  cum  lineae  G L,  G  O  fe  (^)  tangant,   (r)  etiam  li- 

ic)schol.^.hu-  nex  F  N,  F  Kfefe  tangent. 

Fig.  80.  "^J-  Etiim  fi  tres  curvac  X  EM,  YFN,  ZGO  itareferanturad  fe, 

ut  dufta  utcunque  reda  E  F  G  ad  pofitione  datara  parallela,  fint  fem- 
per  E  G,  E  F  in  eadem  ra  ione  ,  concurrant  autcm  duarum  X  £  M, 
Z  G  O tangentesE T, G T in  T  ;  adjuHv^a T  F  curvam  Y  F  N  tan- 
get.l  Nam 


(/5)  Hyl, 
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Nam  (fado  m  priiis)  crit  I  L  .  1 K : ;  E  G  ,  E  F  : :  M  O  .  M  N« 

*  quapropter  erit  punwlum  K  extra  curvam  Y  F  N.  *  i.Ie(a.VlL 

Poffit  hacc,  ut  prxcedens,  aliter  oftendi ;  fed  verbis  pluribus. 
Curvas  ita  iitas  concipe  quales  figura  raonftrat,  nam  TifoA^icuf  ego 

ac  dS^oMxi^  fugitans  cafus  prae  cactcris  obvios  ac  faciles  arripiens  pro- 

pono.    Hcc  ubique  fubnotatum  velim. 


'61. 


VII.  Sit  punftum  datum  D,  curvaeque  duae  X  E  M,  Y  F  N,  itk 
ffelatae,  ut  a  D  proje«^a  quacunque  refta  D  E  F,  habeant  ad  fe  re£tic  pfr 
D  E,  D  F  rationem  femper  eandem  j  unara  vero  Y  F  N  tangat  rcda     ^ 
E S  .  Gui  parallela  fit  E  R  j  tanget  re^a  E  R  curvam  X  E  M. 

Nam  a  D  utcunque  projiciatur  refta  D  K  f  lineas  interfccans,  ut 
¥ides)  .  Eftque  DK  .D  1  ::DF.DE::DN.DM  jergoquumfit 
D  K  C  D  N  I  erit  D  I  c"  D  M  j  quare  tota  re^a  R  E  extra  curvam 
XEMcadit. 

Redae  N  K,  M I  rationera  femper  eandem  obtinent  |  unde  res  ali- 
lerconftat. 

VIII.  Sint  tres  curvx  X  E  M,  Y  F  N,  Z G  O  tales,  ut  fi  ab  affig» 
nato  punftoD  projiciatur  utcunque  reftaDEFGjhabeantinterceptse 

EG,  E  F  rationemfempereandem  ( puta  quam  R  ad  S)  tangant  au-  ^^S-  ^2. 
tem  re<5iae  E  T, G  T curvarum  duas  (puta  X  E  M,  Z  G  O)  in  E^  G  | 
oportet  curvae  Y  F  N  tangentem  ad  F  defignare. 

Concipiatur  curva  T  F  V  talis,  ut  a  D  utcunque  proje£la   redl 
D  M  K  L,  (qux  fecet  reftas  T  E,  T  G  punais  I,  L,  &  iftara  cur= 
vam  in  K  )  habeant  feraper  interceptoe  I L,  I  K  rationera  eandem  datae 
R  ad  S .  (^)  eft  igitur  1 K  c~  I N .  quare  curva  T  F  K  curvam  Y  F  N  (^j  t  "^^^- 
tangit  j  (^)  eft  antem  curva  T  F  K  hjfeMa  |  hanc  tangat  F  S  .  {c)         ^j^^ 
illa  quoque  curvam  Y^  F  N  tanget,  j-^-j  ^  ^^.^' 

Qijoniamtyfffr^s/^iwtangentishicprimuminjeiSaertmentio  j  hu»         '  ^^^*^' 
jus  (una  cum  aliarum  omnium  confimili  ratione  procreatarum  feu  rr- 
stfrocarttm  lineartim  tangentiyni')  tangemem  itadefiniemus. 

IX.  Sint  V  D  ttdiz,  iinea,  duaequg  curvx  X  E  M,  Y  F  N  ita  re-     . 
latae,  ut  dui^a  libere  re^a  EDF  ad  pofitions datara parallela,  fit  ^'S*  *^' 
femper  re^mgulptm  ex  D  E,  D  F  par  eidem  alicui  fpatio  j  tangac  au- 

tem  refta  E  T  curvam  X  E  M  in  E^  cum  refta  V  D  concurrcns  m  T  j 
fumaturque  D  S  =  D  T  |  &  conneftatur  F  S  •  haec  curvam  Y  F  N 
tanget  ad  F-. 
Nam  wtcunque  ducatur  I N  ad  E  F  parallela .  lineaf  espofitas  fc» 

K  '  cans. 


^^  L  E  c  r.  VIII. 

eans,  ucvides.  Eftque  TP  .  PMc- (TP.  P  I;:)  TD.DE 
kemSP.  PK::  SD.DF.  ergoTP  x  SP  .  P  M  >«  PKcr  TD 
xSD.  DExDF::  TDxSD.  PMxPN.  Verum  TDx 
SDcrTPxSP^  acinderaagisTDxSD.PMx  P  K  cr  TD  x 
S  D  .  P  M  X  P  N  .  quare  PMxPK-nPMxPN;  velPK-:3 
P  N  .  Itaque  reda  F  S  extra  curvam  Y  F  N  tota  jacet. 

Not.  Si  iinea  X  E  M  reda  fuerit  (urique  ipii  T  E I  coincidens)  erit 
y  F  N  hyferbela  vulgaris,  cujus  centrum  T,  afjmftoios  una  T  S,  a^l- 
tera  T  Z  ad  E  F  parallelas 

X.  Quinetiam fit pundum  Dj  curyaeque  duzeXEM,  YFN  ita 
relat.T,  ut per Dductaquacunqueredta  EF;  fit  perpctuo  re*5langu- 
lum  ex  D  E,  D  F  a^quale  cuidam  quadfato  fexZ  puta)  j  unam  vero 
curvam  X  E  M  tangat  refta  E  R  ;  alterius  ad  F  tangens  ica  determina-- 

Fig.  S4.  tur:  Ducatur  D  P  ad  E  R  perpendicularis :  factoque  D  P .  Z : :  Z* 
D  B  ;  bifecetur  D  B  in  C  j  connexaque  C  F,  ducatur  F  S  ad  C  F  nor- 
malis ;    haec  curvam  Y  F  nJ  tanget. 

Nam  centro  C  per  F  defcribatur  Circulus  D  O  B  ;  &  per  B  traji- 
ciatur  utcunque  re<^^a  1  N  lineas  interfecans,  ut  vides ;  eftque  D  O  x 

WivLea  ^U'*)  =  DPxDB(^)  =:Zq(0  =  DM  x  DN  v^l  D  O  .  DM 

^  V       *  : :  D  N  .  D  I .  ergo  quum  fit  D  M  (r) -t3  D  1  -  erit  D  O  -dD  N  ; 

{b )  cmfir.  itaque  circulus  D  O  B  curvam  Y  F  N  tanget,  Quare  re<fta  F  S  eandem 

(0^;f  YFNtanget, 

XI.  Curvx  XE  M,  Y  F  N  tales  fint,ut  du£ta  quapiam  F  E  ad  pofi- 
tioncdatamparallela,  fitfemper  hxc  lequalis  eidera  alicui.  curvam 

^'g-  Sj«  autera  Y  FN  tangat reita S F  ;  huic  parallela  RE  akeram  X  E  M 
eontinget.k 

Nam  utcunque  duaa  M  K  ad  F  E  parallela  eft  K I  -n  (K I  —  F  E 
=  )  N  M.     Quare  punaum  I  extra  curvam  X  E  M  jacet,  &c. 

Revera  linea  X  E  M  nil  aliud  eft  ,  qu.im  ipfa  Y  F  N  tr^njlocata, 
Levius  hoc,  &  methodi tantum  gratia  Propofitum. 

XII.  Sit  curva  quscpiam  X  E  M ,  quam  tangat  refta  E  R  ad  E  5  fit 
Fig.  S<5.        item  alia  curva  Y  F  N  ad  alteram  ica  relata,  ut  ab  aflignato  punfto  D 

utcunque  dudla  refta  D  E  F,  fit  femper  intercepta  E  F  xqualis  alicui 
determinatae  Z  ;  curvx  Y  F  N  tangens  (ad  F)  ita  defignatur :  Su  r 
rnati|rDH=:Z,;  &  per  H  ducatur  AHadDH  perpendicularis , 
ipii  E  R  occurrens  in  B,&  per  F  ducatur  F  G  ad  A  B  parallela;  fuma- 
tilrque  G  L  =z  G  B  ;  erit  connexa  L  F  S  curva:  Y  F  N  tangens. 
.  ~  Nam 
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Nam  afjmptotM  E  R,  A  B  per  F  defcripta  cencipiatur  h^perkU 
O  F  O  }  cui  occurrat  a  D  proj.e<fta  quaepiam  D  O,  lineas  expofitas  (*)  ccnverfr 
fecans,  uti  cernis.  Eftque  (ip  (^)  =r  DP  ;  (i)  quareM  O  crD  P  ^^^-  ^"l- 
(0  C~  D  H  ib)  r=  M  N.  ergo  %f r^o/^  O  F  O  curvam  Y  F  N  Ean-  ^/}flf; 
gk,     ^  ^'^    '"'' 

Verum  (<i)  refta  L  S  hjferhoUm  O  F  O  tangit  •  lia;c  itaque  curvara  (^)  ^.  ^«j^- 
y  F  N  quoque  taHget. 

Nst,  Si  X  E  M  ponatur  linea  reda  (  vel  ipli  E  R  coincidat)  erit 
Y  F  N  Conch»f4  prima  vulgaris,  feu  Nicomedffa  j  hujus  igitur  tangens 
c  generali  ratione  quadam  habetur  determinata, 

XIIL  Sit  re£ta  L  A,  curvaque  quaepiam  B  E 1 5  cum  alia  curva 
D  F  G  talis,  ut  dufta  libere  re£la  P  F  E  ad  ptTitione  datam  quandara  ^.  . 

parallela,  poflit  re(5ta  P  E  quadratum  es  P  F  una  cum  quadrato  ex  da-     S'  ®  7» 
ta  Z }  item  curvam  B  E I  tangat  refta  E  T  |  tum  fiat  P  E  q ,  P  F  q :  1 
P  T  .  P  S  ;  connexa  S  F  curvam  D  F  G  tanget, 

Nam  coneipiatur  curva  VFH  talis,  ut libere duda  QKadPE 
parallela  (quse iineas  expofitas fecet  ut  vides)  fit  perpetuo  QK  q r= 
Q^Hq4-Zqj  undequoniamefl  QK(^)  C^Qjs  erit  Q^q—  .  >.  ^ 
Z q ^  QJ q  —  Z  q  j  hoc  eft  QH q cr-  QG  q .  erg6  curva  V F H  (^)  tz  £e/?.^, 
curvara  D  FG  tanget  ad  F  j  (i^^eft  autcm  curva  V  F  H  hjfper hk^qugm  (c)  cor.  22. 
(c)  tangit  re£laSF.   hsc  itaque  curvamDFG  quoque  contin»     L^s^^L 
get. 

XIV.  Cxtera  ponantur  eadem»   atjamPEuna  cum  quadratoes 

data  Z  poffit  quadratum  ex  P  F ;  fiatque  PEq.PFq::PT.PS»  Fig.  §  I, 
&  connedatwr  F  S  j  kzc  rurfus  ipfam  G  F  G  continger. 
Similis  eft  demonftratio  5  fed  adhibe  2,3»^  primse  Ledionis. 

XV.  Sintcurvaeduae  AFB,  CGD.j  communem  habentes  axem 
A  D,\c  ita  verfus  fe  relats,  ut  du£la  quacuiique  refla  F  E  G  ad  A  D 
perpendiculari  (quae  reftas  expofitas  fecet  utvides)  fit  fumma  qua= 
dratorum  ex  ipfis  E  F,  E  G  aequalis  quadrato  ex  determinata  re^a  Z;  Fig,  |^, 
sangai  autem  re6la  FRes  his  curvis  unam  AFB-  &fiat  EFq. 

^  G  q : :  E  R ,  E  T  }  connexa  G  T  curvam  G  G  D  quoque  tanget. 

Concipiatur  enim  curva  O  G  O  talis,  uc  dud^a  refta  K  QO  (  quae 
reaas  F  E,  E  R  fecet  punftis  K,  Q,  cuivara  O  G  O  iia  O)  fic  Q^K  ^ 
-l-CLO  =  Zq  .  erit  ideb    QJCq -i- QJD  q=:  Qiq-hQLq  5 
&  cum  fit  QjC  q  (^ j  c~  QJ  q  5  eric  ideo  QS>  q  "^  QJL  q.  icaque  W  ^Tf- 
curva O  G O  curvam  C  G  D (introrfum)  tangit.  {b)  Eft  autem  (ex  ^^^yi'  *' ' 

K  2  oftenlis) 
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oftenfis)  curva  O  G  O  ElHpffs,  quam  rcda  G  T  tangit,    trgo  re£ii 

G  T  curvam  C  G  D  quoquc  tanget. 

XVI  Sit  curva  qusEpiam  AF  B  (cujus  axis  A  D,  &  ad  hunc  ap. 
^^g'^^*  plicataDB)  fit  etiam  alia  curva  V  G  C  ad  iftam  fic  relata,  utadefig- 
nato  quodam  in  axe  A  D  pun5to  Z  ad  curvam  A  F  B  utcunque  dufta 
reaaZF,  &perFduaa  redaE  FG  ad  D  BC  paralleia,  fit  EG 
sEqualis  ipfi  Z  F  •  fit  autem  P  Q^perpendicularis  curvae  A  F  B  j  fu- 
maturcjue  Q  R  xqualis  ipfi  Z  Ejconnexa  reftaG  R  ipfi  curvae  V  G  C 
pcrpendicularis  erit. 

Nam  ducatur  F  T  ad  ipfam  F  Q^perpendicularis,  feu  curvam  AFB 
tangens  j  &  concipiatur  curva  O  G  O  talis,  ut  du^a  quacunq;  rctSta 
H  K  O  ad  E F  G  parallela  (qux  rcdas  T  E,  T  F,  (Sc  curvam  O  G  © 
/.  V  „  ^  fecet  punftis  H,  K,  O )  connexaque  Z  K,  fit  H  O  =  Z  K  •  tum  da- 
(fjij  u^yi  aa  Z 1  „  quoniam  H  K  (<«)  cr-  H I,  erit  Z  K  cr  Z I ,  vel  H  O  c-  H  L  5 
quare  curva  O  G  O  curvam  V  G  C  tangit.  (^)  Eft  autem  O  G  O 
(ex  oftenfis)  Hyperkl<ij  eui  pcrpendicularis  eft  re£^a  G  R .  eadcm 
itaque  GR  curva^  V  G  C  quoque  perpendieularis  crit :  Quod  E.  D, 

^I-    P I'  XVII.  Sint  refta  D  Q^  duxque  curv:e  D  R  S,  D  Y  X  itk relat^, 

ut  duila  utcunque  reda  R  E  Y  ad  pofitione  datam  D  B  parallela(quae 
didas  lineas  fecet,  ut  perfpicis)  connexaque  re£^a  D  Y,  fit  femper 
R  Y .  D  Y  : :  D  Y .  E  Y  ;  tangat  autem  refta  R  F  curvam  D  R  S  ad  R. 
©portet  curvae  D  Y  X  tangentem  ad  Y  redam  defignare. 

Concipiaiur  linea  D  Y  O  talis,  ut  dufta  utcunque  G  O  ad  DB  pa- 
rallela  (qux  lineas  F  R ,  F  P,  D  Y  O  fecet  pundis  G,  P,  O)  connexa- 
queDOfitfemperGO.DO::DO,PO.  tanget  curva  DYO 
curvara  D  Y  X  ad  Y ;  Nam  fecet  reda  G  O  curvas  D  R  S,  D  Y  X 
pundis  S,  X ;  &  connei^antur  redae  D  G,  D  S,  D  X  ;  patet  (^  cur- 
varum  natura)  angulos  X  D  P,  D  S  P  ^  nec  non  angulos  ODP,  DGP 
sequari  .  quare  rumangulusDSP  raajor  fitanguloDGP  j  erit  an- 
^  gulus  X  D  P  angulo  O  D  P  major,  adedque  P  X  raajor  erit  quam  P  O. 
""^  Vi^,  '  hinc  curva  D  Y  O  curvam  D  Y  X  tanget  ad  Y ;  eft  autem  curva  DYO 
hyperhola  {a)  fuperiiis  determinataj  hanc  tangat  YSj  h«cc  igitur 
curvara  D  Y  X  quoqu^  tanget. 

T<Jot.  Si  curva  D  R  S  fit  circulus,  &  angulus  Q  D  B  rcifttfs,  erit  cur- 
va  D  Y  X  ciffou  vulgaris  j  hujus  itaque  (cum  innumeris  aliis  fimilitef 
genitisj  tangens  hk  definitnr. 

^g  P2,  XVIII.  Pofitione dats  fint  reftae  DB,  BK.  fitque curva D Y X 

talisj 
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talisj  utapun£loDdu(fbaqnavisre<n:a  DYH  (qux  re£^am  B  K  fc- 
cet  in  H,  curvam  D  Y  X  in  Y)  fit  perpetub  fubtenfd  D  Y  lequalis  rc- 
dac  B  H  ;  oportet  curvae  D  Y  X  tangentera  ad  Y  reftara  determi- 
nare. 

Centro  D  per  B  dueatur  citxulus  B  R  S  ;  cui  occurrat  re£la  Y  E  R 
ad  B  Kparallela  ;  &connetour  D  R  ;  eftque  (propter  ang.  D  \  E 
=  ang.  DHB;  &DY=rBH,  acDRr=DB)  triangulum  RDY 
triangulo  D  B  H  fimile  ac  xquale  ;  quare  RY,YD::(DH.  HB) 
i:YD  .Y  E,  unde  ex  praecedente  determmabilis  eft  re^ta  curvara 
D  Y  X  tangens  in  Y, 

XIX.  Sint  itidem  reftae  D  B,  B  K  pofitione  datae ;  nec  non  curva 
BXXtalis,  uta  pundo Dprojeda  quacunque  re«Eta  D  X  (quae  rc-  Fie.ps, 
ftam  B  K  fecet  in  H,  curvamque  B  X  X  in  X)  fit  perpetuo  H  X  ipfi 
B  H  aequalis  •  defignetur  oportet  refta  curvam  B  M  X  tangens  in  X. 

Concipiatur  curva  D  Y  Y  talis,  ut  perpetuo  fit  D  Y  —  B  H    ( talis 
nempe,  QHalem  attigimus  in  praecedente  )  hanc  vcro  tangat  reftaY  T 
inY,  ipuBKoccurrensinR  j  tum  afjmptotisRBjKT  per  X  de- 
fcripta  cenfeatur  hjpgrboU  N  X  N ;  ad  quam  utcunque  projiciatur  re-  a)  Cenfr. 
daDN  (lineas  expofitas  fecans,  utvides)  Eftque  jam  OM(-«)—  (i)Converf. 
D  J)  ^  (^)  (D  L  r^;  — )  O  N  ;ergb  hjperkla NXN  curvam  BXX       ^'^«^-"I* 
tangit  ad  X.    Ducatur  itaque  refta  X  S  hyperboUm  N  X  N  contin- 
gens,  haec  ipfam  curvara  B  X  X  quoque  continget. 

Cseterumfatis  pro  hac  vice  nugati  videraur  •  ceflemus  aiiquantifper. 


L  EC  T.   I 
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Uod  ingrcfiTi  fumus  iter  a£iutum  re^a  profequemur. 


I.  Sint  redae  A  B,  V  D  fibi  parallelx  5  quas  fecat  pofitione  data 

-^y    g,        D  B  j  tranfeant  vero  per  B  lineaeE  B  E,  F  B  F  ita  ad  fe  relat^,  ut 

'^  ^*  ^^'       dufta  quavis P  G  ad  D  B  paralleia,  fit  perpetuo  P  F  inter  P G,  PE 

eodem  ordine  defignato  media  Arithmstice .  tangat  autem  refta  B  S 

curvam  E  B  E  ;  oportet  lines  F  B  F  tangentem  (^ad  B)  defignare. 

(«)  T s,  Led.        ^^"^  Numeri  N,  M  proportionalium  P  F,  P  E   (quales  (a)  explicu- 

yiL       '    *i^us  fupra)  exponentes ;  iiatque  N .  M :  j  D  S  .  D  T  |   conneftatur- 

que  T  B  ;  haee  lineam  F  B  F  contingct. 

Nam  utcunque  dufta  fit  reda  P  G,  di(^as  lineas  fecans,  uti  cemis : 
(KiT.Iea.  Eflque  FG.  EGf^)::  N  .M  :  :(ODS.DT::  (<i)LG.K.G. 
/  ^c^'^  ^^^  ^^S^  (f )  fit  K G  "^  E  G  •  erit  L G *t3  F  G  |  unde  liquet re^am 
id)  3.uk,  7.  ^  ^  ^^^^^  curvam  F  B  F  totam  confifterc. 

II.Reliquis  perflantibus  iifdera,fit  jam  PF  inter  PG,  PE  mediapro- 

portionalis  Gcometrice  (eodem  ordine  media  nctape,  quo  fuit  prius 

ArithmeticeJ  eadem  B  T  curvam  F  B  F  continget. 

(fl)  17.  Left.        Etenim  e  mediis  Arithmetice  Georaetriccque  proportionalibws  hoc- 

7.  ee  raodo  conftru^lae  lincae  fefe  mutuo  («1)  contingunt  ad  B ;   ergo  cura 

refta  B  T  tangat  unam ,  hacc  alteram  quoqu^  continget. 

Exemplam.   Sit  P  F  inter  P  G,  P  E  e  fex  mediis  tertia  j  erit  er- 
g6Mz=7;  &N  =  3;  adedque DS.DT::^./. 

^la    05.  in.  MaHcntc  porro  quoad  caetera  proxime  praecedente  hypothefi, 

fumptdque  quovis  in  curva  F  B  F  pun(^o  F ;   etiam  ad  hoc  pun<^ura 
tangens  redta  fimili  pado  defignatur. 

Nempe  per  F  ducatur  reiSa  P  G  ad  ipfam  D  B  parallela,  fecans 
curvam  E  X  E  in  E,  tum  E  X  tangat  curvam  E  B  E  in  E  ;  fiatque  N,, 

M  : : 
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M : :  P  X .  P  Y"  .conne£^amrque  rec^a  FY. Hjbc  curvam  FBF  continget. 
Nam  per  E  ducatur  re(Sa  C  E  ad  A  B  (vel  V  D)  parallela  5  conci- 
piaturque per  E  tranfiens  curva  H  E H  talis,  ut  du(fla  quapiani  QL 
ad D  E  parallela  (curvas  EBE,  HEHinL,  &H5  re^tafque  C£, 
V  P  in  I  ac  Q^fec^nte)  lit  femper  Q  H  inter  QJ ,  Q  L  eodem  ordine 
mcdia,  quo  P  F  inter  P  G,,  P  E ;  e  prxcedente  jara  conftat  redam 
connexam  E  Y  curvara  H  E  H  contJngere  ;  verum  curvae  H  E  H  (^) 
analoga  eft  curva  E  B  F  j  '^b)  ergb  recta  F  Y  curvam  F  B  F  quoque  ^  7-  ^'^^-  7- 
Gontinget.  ^  5.1-ea;.  8v. 

IV.  Adnotetur,  pofito  lineara  E  B  E  reftam  efle,  quod  linea  FSF 
parabokrum  feu  paraboliformium  aliqua  fit,  quare  quod  de  his  paf- 
lim  obfervatum  iiabetur  f  ex  calculo  dedu::ium ,  &  indudione  quadara 
eomprobatum,  nefcio  tamen  an  ufpiam  Geometrice  oflenfum)  exim«- 
mensum  uberiore  fonte  manat,  adiunumeras  aliorum  generum  curvas 
fe  diifandente. 

V.  Hinc  aperte  confeftatur ;  fi  T  D  fit  rei^a,  sintque  dux  qu^-- 

dam  curvae  E  £  E,  FFF  ita  ad  fe  relatse,  ut  duflis  reitis  P  E  F  ad  p-  _,    , 

politione  datamB D  parallelis,  fint ordinatae  P  E  femper ut quadrata    ^^' ^ * '  " 

ex  ordinatis  P  F  ;  redae  verb  E  S,  F  T  (  ex  ejufdem  communis  ordi* 

mix  terminatis dudtx  )   curvas hafce contingant  -,  eritT P  ~  2  S P^ 

Qupd  Cx  ordinat.T  PE  fe  habeant  ut  ipfarum  PF  cubi,erit  TP— 3  S  P^- 

fi  P  E  fint  uc  quadrato  quadrata  ipfarum  P  F ,  erit  T  P  =  4  S  P  5  ac 

fic  eodem  ad  infinitum  continu-o  tenore. 

VI.  Sit  porrb  Circulus  A  B  C,  cujus  Cena-um  D,,  radi^is  D  B,  . 
item  line?E  E  B  E,  F  BFper  B  tranfeuntes,  ac  ita  relat.T,  ut  dufta  pj^ 
per  D  recia  quapiam  D  G,  fit  femper  D  r  eodera  ordine  raedia  Arith-     ^' 
raetice  inter  D  G,  D  E  ;  tangat  autem  reiia  B  O  cumm  E  B  E  in  B  j 
oportet  curv,.T  F  B  F  tangentem  (ad  i3)  defignare. 

Hoc  (ccrte  (►-z)  generatim  quadantenus  prsflitum)  e  refuerithic      ^  ,  n  ^^ 
fpeciatimapertiiisatque  pleninsexequi  :     Quorfum  fit  D  Qad  D  B 
perpendicularis,  quam  fecet  B  O  in  S  5  fiat  verb  N  .  M :  :  D  S  .  D  T  ; 
conneitaturque  refta  T  B  j  hxc  curvam  F  B  F  tanget. 

Tangat  enim  re-ila  P  B  clrcHlam  A  B  G ;  fecenturque  redae  D  S  p- 
inX,  &BSinY,  itaur  fitDS  .  DX  : :  M  .  N  : :  BS  .  B  Y  ;  perque    ^^"  ^"'  " 
punda  X  ,  Yducantur  X  Z  ad  B  S,  &  Y  V  ad  D  S  parallelx,  concur- 
rcntes  in  C  ;  twm  {nfymptoti^  Y  C  Z  per  B  traduAa  concipiatur  hjfer- 
hela  L  B  L  •,  porrb  es  D  projiciatur.  utcunqus  reilaD.Pdi^las  lir.eas 

inter-   - 


:c 
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'  r  r  interfecans,  ut  exprefTura  vides  ;  eflque  jani  P  K .  P  L  : :  («?)  M .  N 
Lea;Vl      ::WGE.GF(0,cr-PE.PFcrPK.PF;quarePL-nPF. 

h  ii.Ledt.VII.  igitur  Hj^erhla  LB  L  eurvam  FB  F  tangit.    Protrada  jamTB 

fi.Lea.VII.  cum  XZ  conveniatin  R  ;  eftquetumRZ.  ZB::BS.ST.  unde 
RZx  ST  =  BSx  ZB=  BSxSX.atquipropterDS.SX::(ti) 

dCoH/r.  BS.SY,  cftDSxSY— BSxSX.  ergo  RZxST=rDSxSY 
—  DSKCX.velRZ.CX::DS.ST5  compofiteque  RZ  •  R  Z 
4-CX::  DS.  DT::  {d)  N.  M::  CZ.  CZh-C  X.  itaquc 
divifim  eft  R  Z .  C  X : :  C  Z  .  C  X .  adeoque  R  Z  =  C  Z  j  unde  R  B 
hjprboUm  L  B  L  tangit  j  hjec  igitur  (R  B  T)  curvam  F  B  F  ,  ipli 
L  B  L  contiguaraj  quoque  tanget.  quod  erat  Propofitura« 

Vll.  Hinc  fi  perfiflentibus  reliquis,  re£l:a  tantum  DF  jiminter 
D  G,  D  E  perpetuo  Geometrice  raedia  ftatuatur  (eodem  qui  prius  fuit 
ordine)  eadem  B  T  curvara  F  B  F  quoque  continget. 

Etenim  ex  mediis  ejufdem  ordinis  Arithmetlce  Geometriceque  pro- 
portionalibus  efForniatie  linese  fe  mutuo  contingunt,  adeoque  commu- 
ni  redla  tangente  gaudento 

* 

f\a,Q%  VWl.  Porro  ("ilantibus reliqms  ut  in  poftrema)  quodvis  in  curva 

^'  ^  *        F  B  F  defignetur  pundura  F,  quse  curvam  adhoc  tanget  re£la  fimili 
pafto  determinatur. 

Conneftatur  utique  re^a  D  F  curvam  E  B  E  fecans  ad  E  ;  iteradu- 
€atur  D  Q^ad  D  G  perpendicularisipfam  E  O  interfecans  ad  X  •  fiat 
etiam  D  X .  D  Y  : :  N .  M  j  &  conneftatur  E  Y  j  ipfi  demura  E  Y  pa- 
rallela  ducatur  F  Z  .  haec  curvam  F  B  F  continget. 

Nam  centro  D  per  E  ducatur  circulus  C  E I ;  concipiatikque  linea 
H  E  H  talis,  ut  a  D  ednda  quacunque  reda  D  I  (quse  circulum  C  E 
fecetinl,  curvam H  E H  in H,  &  ipfamEBE  inL)  fit  pepertuo 
D  H  eodem  inter  D I,  D  L  ordine  proportionalis,  quo  D  F  inter  D  G, 
D  E  5  palam  efl  tunc  (e  prsccedente)  quod  refta  E  Y  curvam  H  E  H 
e^.Teft.VlI.  tanget .  verumipfi  HE  H  (^)  analoga  eft  curva  F  B  F  5  (^)  quare 
b  7.Lea.Vin.  ^qC^^  p  j^  curvam  F  B  F  quoque  tanget. 

Exhinc  nedum  innuraerarum  fpiralium  5  at  aliarum  diverfi  generis 
infinities  plurium  tangentes  quam  prompte  determinantur. 
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IX.  Hinc  clarum  eft,  fi  dux  Hneac  E  E  E,  F  E  F  fic  ad  fe  referan- 
tur,  ut a punfto quodam  D  utcunque  projei^is  redis  DEFj  habe- 
ant  fe  rectx  D  E,  ut  quadrata  ex  ipfis  D  F ,  &  ad  harum  terminos 
tangant  curvas  reitx  E  S,  F  T ;  cum  perpendkularibus  ad  ipfas 
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D  E  F  concurrentes  pundis  S,  T  .  erit  femper  D  T  =  2  D  S.  Qaod  r  •„  „^ 
fi  D  Efunt  ut  cubi  ipfarum  D  F,  erit  femper  D  T  =  3  D  S  j  ac  fi-     ^"^  ^* 
mili  deinceps  modo. 

X.  Sint  re<n:2e  V  D,  T  B  concurrcntes  in  T,  quas  decufTet  pofi:fo-  ^. 

ne data reita D B  }  tranfeant etiara  per  B  lineae  EBE,  FBF  tales^     i*  ^^'^' 
ut  dufta  quacunque  P  G  ad  D  B  parallela,  fit  perpetuo  P  F  eodem  or- 
dine  raedia  Arithraetice  inter  P  G,  P  £  •  tangat  autera  B  R  curvani! 
E  B  E  j  oportet  lineae  F  B  F  tangentera  ad  B  deterrainare. 

Sumptis  N  M  f  ordinum  in  qaibus  funt  P  F,  P  E  exponentibus) 

fiatNxTD  +  ^|xRD,MxTD::KD. SD.  &  conneaa- 

mr  B  S ;  haec  curvam  F  B  F  continget. 

Nam  utcunque  dufta  fit  P  G,  didas  lineas  fecansut  vides.     Eflque 
EG.FG::(^j  M.N.ergbFGx  TD.EGxTD::NxTD. 
MxTD.    Item  EFxRD.EGxTD  :;  M  — NxRD.  Mx  («)ir.lea. 
T  D,  Quapropter  (  antecedentes  conjungendo  )  erit  F  G  x  T  D  -i-      ^^J^I. 
EFkRD.EGxTD::NxTD-j-M  — NxRD.MxTD. 
fhoceft)::f^)RD.SD.  (c  j  Eft  autera  L  G  x  T  D-|-K  L  x  R  D.  (ij  Conjfr. 
KGxTD::RD.SD  .    quare  FGxTD  +  EFxRD.EGx  G)  4- ^eft. 
TD::LGxTD  jKL  xRD. KG  xTa  hinc,  cumfitEG(J)      Vir. 
c-KGjeritFGxTD  +  EFxRDc-LGxTD^-KLxRD;  <^^^^^ 
velFG.EF-1-^TD.  RDc-LG,KL-]-TD.RD.  feu(dem- 
pta  communi  ratione )   FG.EFc~LG.KL.    vel  coraponendo 
EG.  EFcr-KG.KL  (e)  cr-EG.EL.  unde  eflEF^EL.  (0  i- I-s^- 
itaque  pundum  L  estra  curvara  F  B  F  iitum  eft  5  adeoque  liquet      ^^^' 
Propofitum. 

XI.  Quinetiam,  reliquis ftantibus  iifdera,  fi  PF  fupponatur  ejuf- 
dem  ordinis  Geometrice  media  liquet  (plane  ficut  in  raodo  prxceden- 
tibus)  eandera  B  S  curvam  F  B  F  contingere. 

Exemfltim.  Si  P  F  fit  e  fex  mediis  tertia,  feu  M  —  7  j  &  N  =:  5  . 

7MDx  RD 
€rir3TD-H4RD.7MD;;RD.SD;vel5D--^-^P_^  -^-0-^ 

XII.  Patet  eiiam,  accepto  qaolibet  in  curva  F  B  F  piinfto  (c  eu  F  j 

re£tara  ad  hos  tangentera  confimili  pafto  defignari.     Nerape  per  E  fi^.  iqi» 
ducatur  reda  P  G  ad  D  B  parallela ,  fecans  eurvam  E  B  E  ad  E  .  & 

pet  E  ducatur  E  R curvam  E  B  E  tangens j  fiatque  NxTP^]  ^1%  RP» 

L  .  -        M  K 
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M  X  T  P  ;-.  R;P  .  SPj  &  conneaatur  SF  .  hacc  currara 
F  B  F  tanget  •  id  quod  omnino  fimili  difcurfu  deraonrfratur,  quo  ter- 
tia  hujus  -,  tantiim  hic  (noa  per  E  ad  V  D  parallela  ducicur,  at)  con- 
nc£litur  E  T  j  &  loco  feptimae  allegatur  odlava  feptimae  Le^iionis. 
quidplura? 

XIII. Adnotetur,  fi  linea  E  B  E  fit  re<a:a,  (  rc£la;  nerapc  B  R  coin- 
cidens  )  elTe  lineamF  B  F  ex  infimtis  hjferhoiis  (  vel  h]fperkliforf»i' 
hns )  aliquam  •  quarum  igitur  (una  cum  aliarum  infinities  diverfi  ge- 
iieris  plurium)  Tfingemes  dctcrminandi  modum  uno  TheoremAte  com- 
plexi  fumus. 

XIV.  Quod  fi  pun£la  T,  R non  ad  eafdem  partes  pimfti  D  (vcl  P) 
eadant .  curvae  F  B  F  tangens  (B  S)  defignatur  faciendo  N  ?«  R  D  — : 

_^lxTD.MxTD::RD.SD. 

vSimili  plane  difcurfu  conftat  hoe,  tantiim  (quarts  ioco)  feptimae 
Leftionis  qsintam  adhibendo. 

XV.  Hinc  autem  nedum  EUipfgidam  omnium  (pofito  nerape  line- 
3im  E  B  E  rc^am  effe,  lineae  BR  coincidentem)  aft  aliarura  alterius 
generis  UnearHm  innpimerAhilittm  Tangentes  unt  opera  dcterminan- 
ti^r. 

ExemflHm.  Si  P  F  fic  e  quatuor  nicdiis  quarta,  feu  M  =  j- ;  &  N 

vcn      fTDxRD 
=  4,eritSD^L__^ 

^C^m«rjSicontigcriteffeNDxRD=__^lxTD,  effe  DS 

infinitara  •  feu  B  S  ipfi  V  D  parallelam.    Alia  poffent  adnotari  •  fed 
relkiquo. 

XVI.  Inter  alias  curvas  innumeras,  etiam  hac  methodo  Cijf^is  & 
»03«  Cijfoidalium  omne  genu  s  comprehenditur :  Sit  utique  feraireftus  an- 
gulus  D  S  B  ;  curvaeque  duae  S  G  B,  S  E  E  fic  ad  fe  referantur,  ut 
duSla  libere  refta  G  E  ad  BDparallela,  (qux  linsas  expofitas,  ut 
confpicis,  fecet)  fint  P  G,  P  F,  P  E  continue  proportioriales  5  tangat 
autem  reila  G  T  curvam  S  G  B  in  G,  reperietiir  quae  ad  E  lineam  SEB 
tangit ,  facierrdo  2TP  —  SP.TP::  SP,  RP;  utique  connexa 
R  E  curvam  S  E  E  tanget.  Id  quod  e  prxmifiis  facile  colligitur. 
Quod  fi  jam  curva  S  G  B  fit  circulus,  &  applicationis  angulus  S  P  G 

fit 
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fit  rcfius,  crh  curva  S  E  E  Cifsfd  vulgari^^  feu  DheUa  \  alioquiin! 
alterius  generis  CiffoUali^.    Hoc  autera  if  jrajod^y  perftringo.   Neq  j 


jara  aropTius  vos  detinebo» 


Lect.  X. 

TNftitutura  circa  tangentes  negotium  adhuc  urgeo. 

I.  Sit  curva  quaepiam  A  E  G,  nec  non  alia  A  F I  fic  ad  illam  rela-  Frg.  104, 
ta ,  ut  dufta  quacunque  E  F  ad  poruione  datara  A  B  parallela  f  quse 

CHrvara  A  E  G  fecet  in  E,  curvamque  A  F I  in  F  (fit  perpetim  E  F 
xqualis  curvae  A  E  G  ab  A  intercepto  arcui  A  E  •  tangat  autem  re^-a 
E  T  curvam  A  E  G  in  E,  fitque  E  T  «equalis  arcui  A  E,  ^  conneda- 
tur  re6ta  T  F  ^  haec  curvam  A  F I  tanget. 

Nam  ducatur  utcunque  refta  G  K  ad  A  B  parallela,  iineas  propo- 
fitas fecansj  ut  cernis ;  e'flque  GK=:GH+HKrrGH'-HHT 
(*)  c=-  arc.  A  G  =  G I  j  unde  punaum  K  extra  curvam  A  F I  /I-  /^j  ^^  j^  «. 
tum  cft  i  adeoque  re6la  T  K  ipfam  tangit.  ^     yjj^    ■ 

II.  Quod  £1  re£la  E  F  quamlibet  ad  arcum  A  E  rationem  femper 
eandem  habeat ,  nihilo  fecius  refta  F  T  curvam  A  F I  tanget  •  ut  ex 
faac,  &  o^lavse  Le^lionis  fexta  manifeftae  confe£tatur, 

Hafc  antea  pridem  aliter  oftendimus  5  aft  hajc  demonftratio  fimpli- 
cior  aliquanto  videturj  &  clarior  •  raethodoque  quara  infinuaraus  ac- 
commodatior. 

Ili.  Sit  ctirva  quaepiara  A  G  E,  pundumque  defignatum  D  .  fit 
iteraaliacurvaAlf  talisj  uta  D  projeda  reda  quacunque  DEF,  fjg  jq^ 
fit  femper  intercepta  £  F  par  arcui  A  E I  tangatqueredaETcurvam  ^ 

A  G  E  ;  oportet  curvae  A I F  Tar.gentem  f  ad  F)  defignare. 

Fiat  T  E  r=  arc.  A  E  •  fitque  curva  T  K  F  tali?,  ut  du^a  utcunque 
(e  D)  reda  D  K  (quae  curvara  T  K  F  fecei  in  K,  reftamque  T  £  in  H) 
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(«!)  1 7  lea.    ^^^  i^mper  H  K  =  H  T ;  tom  curvam  T  K  F  (^)  tangat  rcfta  F  S  in  F  • 

VIII.  hiec  curvam  A I F  quoque  continget. 

(,,)zi:Ua.         Eft  enim  GK=  GH-HHK  =  CH  +  HT  (^)GA  — GI. 

^"^ii-  quare  pundlum  K  extra  curvam  A I F  jacet  j  adedque  reda  FS  cnr- 

vam  AI  F  continget, 

IV.  Quod  fi  re£la  E  F  ad  arcum  A  E  eandem  aliquamcunque  ftatu- 
atur  habere  proportionera,  tangens  ejus  facile  determinatur  cx  hac,  & 
oftava  oftavse  Ledionis. 

V.  Sint  re£la  A  P,  duxque  cMrv£  A  E  G,  A  F I,  ita  ad  fc  relatac 
Fig.  io6.     .  ut  ^ju^^  utcunque  reda  DEF  (qu2E  reftam  AP,  curvas  AEG, 

A  F  I  punftis  D.  E,  F,  fecet)  fit  femper  reda  D  T  xqualis  arcui  A  Ej 

tangat  autem  reda  ET  curvam  A  E  G  ad  E ;  fumatiirque  E  T  par 

arcui  EA.  &fitTRadBA  parallela  j  connedatur  denuo  re*5ta  RF ; 

hscc  curvam  A  F  I  tanget. 

W  "•  ^^^'        Concipiatur  emm  cnrva  L  F  L  talis ;  ut  dufta  quacunquc  reda  P  L 

Q)  t6  °Left      ^^  A  B  parallela  (qux  curvam  A  E  G  in  G ,  redam  T  E  in  H,  cur- 

VI.'       *     vam  L  F  L  in  L  fecet)  fit  perpetuo  re>Sa  P  L  arqualis  ipfis  T  H,  H  G 

*  H^p.  fimul  j  eft  itaque  P  L  (^)  c"  arc.  A  E  G  ^*"  =  P  I.  Unde  curva  L  F  L 

Ccj  3  Left.       curvam  A  F  i  tangit.     Item  refta  1 K  (^)  squatur  rsikx  T  H  j  («■ ) 

(d)  i^llft       adedque  curva  L  F  L  re€lam  R  F  K  tangit  j  (^)  quare  curvam  A  F I 

Sflll:   '      tangetreaa. 

VI.  Etiara  fi  reftse  D  E  ad  arcus  A  E  quamlibet  femper  eandcra  ra- 
tionem  habeant,  re6la  RF  nihilominus  curvam  AFItangct.  ut 
ex  hac,  &  fexta  oftavae  Leftionis  facile  patet. 

f]«    107.         ^^^*  Sit  pundum  D.   duxque  curvx  AGE,  DIF  ita  verfusfc 

relataefint,   utapunaoDprojedaquavisrefta  DF  E,  fit  perpetud 

refta  D  F  xqualis  arcui  A  E  ;  tangat  autem  re^a  E  T  curvam  A  G  E 

ad  E  ;  defignanda  jam  eft  reda,  quae  eurvam  D 1 F  tangat  (ad  F)  . 

Sumatur  E  T  par  arcfti  F  S  ;  concipiaturque  cdrva  D  K  K  tali«,  ut 

(/»)  1  g.  led.     a  D  proje6ta  utcunque  retSla  D  H  (quae  curvam  D  K  K  in  K ,  redam 

Vill.         T  E  in  H  fecet)   fit  perpetud  D  K  =:  T  H  ;  tum  curvam  D  K  K  (a) 

^^"§^^  ^^^^  F  S  ad  F ;  ha? c  curvam  D I  F  quoque  tanget. 

Vil°       '        Intelligatur  enim  carva  L  F  L  talis,  ut  a  D  projeda  quapiam  refta 

{c)Hyp  ^H  (qu3£  redam  TE  fecet  in  H,   curvam  L  FLinL)  fitfemper 

<^)  4.'Lea.     D  L  r:r  T  H  ^l-  H  G .  eft  itaque  D  L  (/.)  c-  arc.  A  G  (O  =  D 1 ; 

VIII.  ((/)  itaque  curvae  D  I F ,  L  F  L  fefe  (/»)  eontingent.  itera  curvae  KFK, 

LFK 
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LFK  kk  contingunt.    (^)  quare  curvxD  I F,  K  F  K  fe  quoquc  con-  (-?)  ».  Lea. 
tingeiK.  (^)  ergodenique  re6laF  ScurvamDlF  coDtinger.  VIII. 

VIII,  Quod  fi  re<5tae  D  F  quaravis  aliam  conftanter  eandem  ad  ar- 
cus  A  E  rationem  obtinuerint,  itidera  delignari  poteft  refta  curvam 
D I F  tangens,  ex  hac,  &  feptima  o^avac  Leftionis ;  erit  utique  tan- 
gens  ifta  huic  FS  paiallela. 

IX.Hinc  nedum  fpiralii  circuUris^^J^  innuraerabilium  fimili  ratione 
progenitarum  aliarum  curvarura  /  •««^«■«r^.f  determinantur. 

X.  Sint  curva  quaepiam  A  EH,  re<fla  A  D  (in  qua  deterrainatum  pj^  ,^8 
punftum D  )  re6ta D H  pofitione data  j  fititera  curva  AG  B  talis,  ^'  ' 
ut  in  hac  aflumpto  quocunque  pundo  G,  &  per  hoc  ac  D  projefta 
reda  D  G  E  (^qus:  curvam  A  £  H  fecct  in  E)  du£laque  G  F  ad  D  H 
parallela  habeant  A  E,  A  F  affignatam  rasjoncra  X  ad  Y  j  tangat  au- 
teraredaE  TcurvamAEHj  recia defignetur oportet,  quxcurvara 
A  G  B  ad  G  tangat» 

Fiat  reda  E  V  aequalis  arcui  E  A  ;  &  concipiatur  curva  O  G  O  ta- 
Hj,  ut  projed:a  quacunque  refta  D  O  L  (  qux  curvam  O  G  O  fecet 
pundo  O,  re6tam  E  T  in  L  )  du.ft2que  O  Q^ad  G  F  parallela,  fit 
V  L  .  A  Q.: :  X .  Y  5  ellque  curva  O  G  O  (e  fupra  monftratis)  Hy- 
prboUi  hanc  tangat  reda  GS;  etiam  reda  G  S  curvam  AG-B 
Gontinget, 

Nam  concipiatur  altera  curva  N  G  N  talisj  nt  cum  hanc  fecet  refta 
arbitraria  D  L  in  N,  curv  j-n  A  E  H  in  K,  rediara  T  E  in  L  ;  duftaq; 
iit  N  11  ad  G  F  parailcJa  ,  fit  V  L  +  L  K .  A  R  : :  X .  Y  ;  manife- 
ftum  eft  curvam  NG  N  utramque  curvara  AG  B,  &  O  G  O  tange- 
re.  [fecet  enim  reftu  D  L  curvara  A  E  B  in  1 ,  ducaturque  I  P  ad 
G  F  parallela )  quum  ergo  fit  V  L  +  L  K  .'"A  R :  :  X  .  Y : :  A  K . 
AP,  &i3t  VL-)-LK  c-AK;  eritARc-APj  vel  DR-^ 
D  P  .  adeo'que  D  N  "-r»  D I ;  unde  pundum  N  intra  curvam  A  G  B 
feraper  cadet ;  ac  proinde  curva  NGN  curvam  AGB  tan- 
get ;  firailique  plane  difcurfu  curva  N  G  N  curvam  O  G  O  contin- 
get,]  Itaque  curvs  A  G  B,  O  G  O  Mt  (lequipoUenter)  tangunt. 
Quare  ciim  re£la  G  S  curvam  O  G  O  tangat ;  ea-dem  curvam  A  G  B 
quoque  continget  :  Q_^^  E  .  F  . 

Sicurva  A EHfitcirculi  quadrans,  cujiis  centrumD;  eritcurva 
A  G  B  Quadratrix  commmu,  Ejus  igitur  Ta^igens  (unacum  omni- 
Mm  firaili  ratione  genitarum  tangentibusj    hoc  pafto  dcfignatur,, 

Hujufmodi: 
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Hujufmodi  plura  qusedam  cogitaram  hic  inferere  j  verum  hacc  ex- 
iftirao  fufficere  fubindicando  modo,  juxta  quem,  citra  Calcnli  m9lejl(-' 
am,  cHrvartim  tangsntei  exquirere  licet ,  unaque  conflruftiones  de- 
monft rare.  Subjiciam  tamen  unum  aut  alterura  non  afpernanda,  ut  vi- 
detur  Thgoremata  perquam  generalia. 

XI.  SitlineaquaepiamZGE,  eujus  axis  VD.  ad  quam  impri- 

mis  applicatx  perpendiculares  (VZ,  PG,  DE)  ab  initioVZ  con- 

Fig.  105).      j.-j^y^  utcunque  crefcant  j  fit  item  linea  V I  F  talis,  ut  du£la  quacunq. 

■  refta  E  D  F  ad  V  D  perpendiculari    (quze  CHrvas  fecet  pun5tis  E,  F, 

ipfam  V  D  in  D)  fit  femper  re^angnlum  ex  D  F,  &  defignata  qua- 

dam  R  jEquale//?^f/o  refpedive  intercefto  V  D  E  Z  5  fiat  autem  D  E  . 

D  F : ;  I^  .  D  T I    &  connedatur  re<Aa  T  F  j  hxc  wrvam  V  1 F 

contfnget. 

Sumatur  enim  in  linea V I  Fpun^um  quodpiam  I  (illud  primo  fu- 

iFig.    iio.    prapundumF,  verfus  initium  V)  &  pcr  hoc  ducantur  ret5lae  IG  ad 

V  Z,  ac  K  L  ad  V  D  parallelae  (qux  lineas  expofitas  fecent,  ut  vides) 

eflque  tum  L  F  .  LK  : :     D  F  .  D  T  : :  )  DE » R  ;  adedque  L  F  x 

R  =r  L  K  X  D  E.     Eft  au-^em  (ex  pracftituta  linearum  iftarum  natura) 

L  F  X  R  ^quale  fpatio  P  D  E  G  ;   ergo  LKxDE— PDEG-n 

DP  xDE.     UndeeftLK-3DP;  velLK-nU. 

Rurfusaccipiatur  quodvis  pundum  I,  infra  pundum  F,  reliquaq. 
fiant,  uti  pi  ius  j  fimilique  jam  plane  difcurfu  conftabit  fore  L  K  x  D  E 
=  PDEGcrDPxDE,undejameritLKc-DP,  vel  LL  E 
quibus  liquido  patet  totara  redam  T  K  F  K  intra  (feu  extra)  curvam 
VlFIe::iftere. 

lifdem  quoad ca^tera  pofitis,  CiordinatdVXyPGj  DEy&c.  con- 
tinue  decrcfcant;  eadem  condulio  firaili  ratiocinio  colligetwr  •  uni- 
cwmohvcnitDfcriate^^  quod  in  hoc  cafu  (contra  quaminpriore) 
linea  V I F  concavas  fwas  axi  V  D  obvertat. 

Corol.  N  otetnr  D  E  x  D  T  xquari  fpatio  V  D  E  Z. 

XII.  Exinde  jdeducitur  hoc  Theorema :   Sint  duae  line^e  quaevis 

Fig.  Tii.     ZGE,  VKFta relata?,  ut  ad  communem  ipfarum  axcm V D ap- 

plicata  quavis  red.l  E  D  F,  fit  (eraper  quadratum  ex  D  E  sequale  dH- 

ptcfpatio  V  D  E  Z 5  ftiraatur  autem  D  Qriz  D E, &  conneftatur  F  Q . 

hzEc  curv;£  V  K  F  perpendicularis  erit. 

Concipiaturcnim  lineaV  I  F,  per  F  tranfiens,  tah's  qualera  mox 
attigimus  (aijus  fciJicet  ad  V  D  applicatx  fe  habeant  ut  fpatia  VDEZ- 
hoc  eft  ut  quadrata  ex  appiicatis  a  curva  V  K  F  in  prsefeBte  hypothefi  ) 

lineamque 
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lineamque  V I  F  tangat  refta  F  T .  item  lineam  V  K  F  tangat  rcfta  f^j  5  Left 
FS.     EftergbSD(<«)  — 2  TD.  atqui  D  E  x  D  T  (^)  =:  VDEZ.       li 
crgo  DExsD=r(2VDEZ  —  )  FDq.  unde  conftat  angulum  (^^  <^^»^'  r^'- 
QjF  S  rei^ura  effe.  quod  Propofitum  crat. 
Adjungam  &  iliis  cognata  hat-c. 

Xlll.  Sit  curva  quaevis  A  G  E  Z,  pun£lumque  quoddara  D  (a  quo 
projedae  D  A,  D  G,  DE,  &c.  ab  initio  D  A  continuo  decrefcant)  Fig,  112. 
tura  altera  fit  curva  D  K  E,  priorera  interfecans  in  E,  naturaque  ta- 
lis,  ut  a  D  uteunque  projeda  refta  D  K  G  f  quae  curvam  A  E  Z  fecct 
in  G,  curvam  D  K  E  in  K)  fit  perpetuo  reftangulum  ex  D  K ,  &  de- 
fignata  quadam  linea  R  xqualc  fpatio  A  D  G  ;  tum  dufta  D  T  ad 
DE  perpendiculari,  fit  DT=:  2  R  •  &  connetour  TE  j  hxc 
curvam  D  K  E  coniinget. 

Nam  fumpto  quovis  in  curva  D  K  E  pun<So  K,  ducatur  refta  DKGj 
&  fumpta  D  L  —  D  K,  ducatur  L  R  ad  D  T  parailela  (  fecans  ipfam 
D  G  in  Y) .  tura  per  E  ducatur  E  X  ad  D  E  perpendicularis  (  hscc 
vero  exira  curvam  A  E  Z,  ad  partes  Z  cadet,  quia  decrefcunt  proje- 
dix  verfus  Z  •  unde  E  X  verfus  A  intra  curvam  E  G  A  cadet  j  eate-  |^. 
nus  fakeni,  quatenus  huic  Propofito  fatisfaciet)  ,    Sit  jam  primo  pun-      ^*       ^ ' 
ftum  G  fupra  E,  verfus  initium  A,  &  ob  T  D .  D  E  : :  R  L .  L  E  j  r  \  j^  ^ 
ade6queRLxDEr=TDxLE(^)=:zRKLE(^)  =  2GDE  ^  ^   ^^\ 
c-2DEX=::EX  xDE.  crgoRLc-EXc-LY.    Efi:  autem 
punftum  Y  extra  curvam ,   quia  DYjr"DLrr: DK|  ergo  magis 
pundum  R  efl  extra  curvam. 

Sit  rurfus  punftum  G  infra  pun£^um  E^  verfus  Z  ;  eflque  rurfus, 
uti  priiis,  RLxDE  =  2  GDE-D2  triang.  EDXmEXxDE. 
unde  RL*3EX--3LY.  Eft  autem  reda  L  Y  estra  curvam  E  K 
tota,  (nam  etiam  extra  arcum  L  K  curv.T  K  E  circumdud^um  tota  ja- 
cet)  ergb  pundum  R  rurfus  extra  curvam  exiflit.  Liquidum  eft  igi^ 
tur  reftam  T  E  R  curvara  D  K  E  tangere. 

Qubd  fi  pundum  aliud  in  curva  D  K  E  defignetur,  puta  K  ;  pcr 
quod  duaa  fit  D  KG  5  &  fiat  D  G.  D  K  : :  R  .  P  ;  fumaturquc 
D  T  =  2  P  5  &  connciflatur  T  G  ^  tum  ducatur  K  Sad  G  T  paralle- 
la  j  re<fla  K  S  curvam  D  K  E  tanget, 

Nam  concipiatur  curva  DOG,  per  G  tranfiens,  talis,  ut  reda. 
quacunque  D  O  N  a  D  proje£la  (  qu3e  curvam  D  O  G  fecet  in  O , 
curvam  D  N  E  in  M,  curvara  A  G  E  in  N )  fit  femper  D  O  x  P  ae- 
qualis  fpatio  A  D  N  j  erit  ideoDMxR  —  DOxPj  ac  proinde 
D  M  ,  D  O  ; :  P .  R,  unde  lineae  D  K  E,  D  O  G  analogae  erunt.    Ve- 

riim 
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rura  ex  jam  raodo  oflenfis  G  T  curvam  D  O  G  tangitj  ergo  KS  ip- 
fam  D  K  E  continget. 

Notetur  effe  DG  q  .  D  K  q : :  2  R  .  D  S  . 

Nam  eft  DGq.  D  K  q  =  D  G.DK-hDG.DK  =  R  .  P-H 
DT.DSr=  R,P4-2P.  DS=:2  RP.  PxDS=  aR.DS. 
itaqueDGq.DKQ::iR.DS. 

Haec  autem  perinde  vera  funt,  nec  abfimili  modo  demonftrantur . 
ctiam  fi  projeclae  a  D  re<^ae  D  A,  D  G,  D  E,  (jrc.  pares  fint  (quo  ca- 
fu  eurva  A  (5  E  Z  Circuhs  eritj<Sc  Carva  D  K  E  Spiralis  Archimed^H) 
aut  a  D  A  continuo  crefcant. 

Exinde  vero  facile  coUigitur  hoc  Thsorema  i 

XIV.  Sint  duae  curvse  A  G  E,  D  K  E  ita  verfus  fe  relatae,  ut  a  de  - 
fignato  in  curva  DK  E  puncloD  duftis  reftisD  A,  DG  (quarum 
l^ig.  114.  hxc  ipfam  D  K  E  fecetin  K)  fit  femper  QHairatHm  ex  D  K  Uuadru- 
flnm  ffatii  A  D  G .  du6ta  D  H  ad  D  G  perpendiculari,  &  fado  D  K. 
D  G  : :  D  G .  D  H  i  connexaque  H  K  ;  erit  H  K  curvae  D  K  E  per- 
pendicularis. 

Nam  concipiatur  linea  D  O  K  O,  per  K  tranfiens,  naturaque  talis 
ut  ad  illam  aD  projetofcai  DK)fe  habeanc  in  eadem  qua  fpatia  ADG 
ratione  (  quales  lineas  attigimus  in  proxime  fuperiori )  &  lineam 
D  O  K  tangat  reda  K  T,  lineam  D  K  E  re£la  K  S  j  conveniant  au- 
tem  hae  cum  ip^a  H  D  pun£lis  T,  S  5  efl  igitur  (e  praecedente),;D'G^q. 

DKq  .':— -DT.  hoceftDH.  DK:.-^DT  ;  haceft  (quo- 
^2  2 

.«/M  12  hnjfi*.  njam  e  *  mox  praemonftratis  DS=:2DT)  DH.DK:  '\ — *  — - 

: : )  D  K  .  D  S.  Liquet  igicwr  reftam  H  Ktangenii  K  S  perpendicu- 
kremefle:  CL.E.D. 

ItaPropofiti  noftri  priore  (quam  innuebamus )  parte  quomodo- 
cunquedefundi  furaus.     Cui  fuppienda? ,  appendiculae  inftar,  fub- 
\  neftemusanobisufitatummethodum  exCalculo  tangentes  reperien- 

di.  Quanquamhaudfcio,  pofttotejufmodi  pervulgatas  atque  pro- 
tritas  methodos,  an  id  ex  ufu  fit  facere.  Facio  faltem  ex  Amici  coit- 
filio  5  edque  libentius,  qubd  prae  caeteris,  quas  tradavi,  compendio- 
favidetur,  acgenerah's.    In  hunc  procedo  modum. 

Sint  AP,  P  M  pofitione  datx  re^z  lineae  (quarum  P  M  propo- 
fitam  curvam  fecet  in  M)  &  M  T  cwrvara  tangere  ponatur  ad  M, 

reilara 
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reftara  A  P  fecare  ad  T  •  iit  fpfius  jam  re£tx  P  T  quantitatera  exqwf-  p- 

ram  |  curvx  arcura  M  N  indefinite  parvum  /latuo  .  tum  duco  redas    ^^'  '  ^  ^* 

N  CLad  M  P,  &  N  R  ad  A  P  parallelas .  nomino  M  P  =r  zw  ;  P  T 

—  t;MR  =  <?;NK=t?i  reiiquafque  redas ,  ex  fpeciali  curvse 
natura  determinatas,  utiles  propolito,  nominibus  defigno  j  ipiks  au- 
tem  M  R,  N  R  (&  raediantibus  illis  ipfus  M  P,  P  T)  per  aqantionem 
i  Calculo  deprchenfam  inter  fe  com^^aro ;  regulas  interim  has  obier- 
vans.  I.  Inter  computandum  omnes  abjicio  terminos,  inquibus 
ipfarura  a,  vei  ^  poteftas  habetur,  vel  in  quibus  ipfae  ducuntur  in  fc 
(etenira  ifti  termini  mhil  valebunt). 

2.  Poll  aqnatioriemconHitmaf»,  omnes  abjicio  terminos,  literis 
conftantes  quantitates  notas,  feu  deterrainatas  defignantibus  j  aat  in 
quibus  non  hab^ntur  4 ,  veU .  (  etenim  ini  termini  lemper,  ad  unam 
scquationis  partcm  addudi,  nihilum  adaequabunt) , 

3.  Pro  A  ipfam  m  |  (vei  M  P)  pro  e  ipfam  t  (vel  P  7*)  fubftituo. 
Hinc  deraura  ipfius  P  T  quantitas  dignofcetur. 

Quod  fi  calculura  ingrediatur  curvae  cujufpiam  indefinita  particula  ; 
fubltituatur  ejus  loco  tangentis  particula  ritc  fumpta  •  vel  ei  quaevis 
(ob  indefinitam  curvae  parvitatem)  aequipoliens  rcda. 

Haec  autem  e  fubnexis  Exemplis  ciariiis  elucefcent. 

Exmf,  h 

Angulus  A  B  H  re£lus  fit  •  &  llt  curva  A  M  O  taiis ,  ut  per  A  du- 
8(%  utcunque  re£la  A  K^  quac  re^am  B  H  fecet  in  K,  curvam  A  M  O  Fig,   1 1^. 
m  M,  iit  femper  fubtenfa  A  M  aequaiis  abfcifTae  B  K  •  hujus  curvs  ad 
M  tangens  eft  defignanda, 

Fiant  qux  f^pra  prxfcrlpta  funt,  &  (  dufta  A  N  L  )  nominerur 
AB  =  r.  &  AP=:fj  unde  A  Q^  f  —  ^  1  itera  Olbl  —  m-^ 
a.  crgo  eft^f  -t-^#—  z  qt^^-mm^  iia  —  zma-=:{^hQ,c{ 
+  Q  N  q  =  A  N  q^)  B  L  q  •  hoc  eft  (rejedis,  uti  monitura  eft , 
rejiciendis  )  ^^— t  f  ?  ^-  w»?  —  a  i»<e=:BLq.  Porro  eft 
A Qi. QN  %\  AB.BLj   hoceftf— ^.w  —  4::r.  BL  = 

rm-^r^i^  rrmmA-'rrda'-^zrrma 

quare^- — ™BLq«   fes 

.    .  rt.    ,.       n  .  .  ^fmm — 2  rrma        ^  , 

(rejcais  ftiperfluis)~^_^^^i   —  B  Lq  =  ^^  _«  2  qs  + 

mm — ima.stX  rrmm—zrrm^—q^^—iq^e-^-qqmm—iqqma^iq^e'^ 
^qqee-^i  qmm e-jr^ qmai  -^ hoc cft  (abjettis iis,qus pr^fcripfimu? 

M  abjici- 
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abjicifnda)  «4  rrf»<i  =  —  44^^  —  2  qq  w<e—  iqf»me  .yt\ 
f  r  w  <»  —  qq»  4  s  z  q^tf-'r  q ^ w ^ }  vel  denuo  fubftituendo  m 
pro^,  ^t^toe^  ^^rrmm-^^^mm^ic^t—fimntt-,   vel 

rrmm  —  c\qmm  _p7- 

2  q'  —  qww 

Exemp*  II. 

Sit  re£la  E  A  (  pofitione  ac  magnitudine  data  )  &  curva  E  M  O 
proprietate  talis,  ut  ab  ca  utcunque  duda  refta  M  P  ad  E  A  perpcn- 
ijiculari  Sumin.t  Cnbomm  ex  A  P,  &  M  P  xquetur  C(tl?o  redae  A  E. 

Nominentur  AEi=r.  AP=rf;  unde  A  Qj=  f -H  ^  ;  &  A  Q^ 
cub.  =:/^-l-3//f-h5/tff'4--f"'j  Cfeu  abjedis  fuperfluis,  ex  prae- 
fcripto)  — /'-|^^//r.  Itera  N  Qcub.  =  cub.  /w — a^m^  — 
3  m  ma'~\-~  -^maa  —  4'  (  hoc  eft)  —  m''  —  ^mma .  Quapropter 
eft/^  ^-  yf  fe-i-m'  -^  ^  mma  ~  (A  Q^cub.  -+-  N  Q^cub.  = 
A  E  cub.  =  )  r' ,  abj^^ifque  datis ,  ti}i^ffe-r^7,mma  =  o, 
feu,  ffe  —  mma  '^  fubrogatiTque  loco  a  ^  ^  e  ipfis  m  ydc  t  y  erit 

m'' 
fft  r=  zw^ .  feu f  =rr 5   cft  crgo P T quarta proportionalis in ratio- 

ne  A  P  ad  P  M  continuata. 

Sirailiter,  Si  fuerit  APqq4^MPqq-=  AEqq.   reperietur 

fore  P  T  r=  Y3  i  vel  P  M  quarta  proportionalis  in  ratione  A  P  ad  ' 

PM;  acitaporro;  quod  de  C^^/^^/orzw/^^i  iftis  lineis  an  obfervata 
dignum  fit  nefcio. 

Exemp»  III. 

Pofitione  data  fit  refla  A  Z,  &  A  X  magnitudine  ;  fit  etiam  r«r^--2 
F^.  1 1  §.     A  M  Otalis,  ut  du£la  utcunque  refta  M  P  ad  A  Z  noriBali,  fit  AP 

la  Galande       cab.  -i~  P  M  CPih.  —  AXxAPxPM. 

DicanturAX  =  />j  &APr=/;  ergoAQ^=/  — ^.  &  A  Q_ 
cnh.  -    f'  —  ^  ffe  .    &  QN  chL  ~r»-  —  \mm  a,   &  A  Qj< 
QNr-fw — fa  —  me-^^ae  —  fm  —  fa  —  me -^   unde  AXx 
A  Q^x  Q^  —  bfm  —  hfa  —  hme  -^  hinc  acquaiio  /'  —  l,f  fe 
'\~m^  —  l  mma-^Lhf  m  —^hf  A  —  hme\   feu  araoliendo  reje- 

ftanea 
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aanea,^  fA^$mma:=^  ffe  —  ^  «;  ^ .  fubilitucndogue  hfm^ 

Exemp.  IV. 

Sit  Qftadratrix  C  M  V  (ad  cirGulum  C  E  B  pertinens  cuicentrum 
'A ,  )  cujus  axis  V  A  j  ordinatac  C  A .  M  P  ad  V  A  perpcndicula- 
res. 

Protraais  reais  A  M  E,  A  N  F,  duaifque  redis  E  K,  F  L  ad  A  B  « 
perpendicularibus,  dicanturarcusCB  =  pi   radius A G  =r r  j refta    ^^'   ^^^' 
AP=:f  ;  AM  -^k'  IftquejamC  Aarc.  CB::  NK.arc.FE. 

h0cefl,r.|>:j<i,^  =  arc.FE.  &  AM  .MP::  AE.  EKj  hoe 

r  ti9 

«ft 3  \.m'.ir «-X-  =  E K  5  item  A  E «  E  K i :  arc. F  E , L  K ,  hoc 

tikr.~j    -^.   *—-— LK.    Verum  AM,AE::AP,AK» 

hoceft^.r::f.^^==AK.erg6'/--^=ALeEt-^^^ 

'^  rJ^  (  abjeais  fuperfluis  )   —  A  L  f  .     adedque  L  F  f  = 

r  rkX_ —  rrff-ir  ifmfa  __rrmm^z  fmpa» 

k.k.  ""         kk. 

Eftautem  ACLq  •  QNq: » ALq.LFq;  hoc  eft  Qj/— ^; 

Q^  /»^^«i: :  ALq.LFq.  hoceftff  —  ^fe.mm-^zmaii 

r  rff-—  zfmfd.rrm  w-j-^a  fm  p  a.     Unde  (  fublatis  ex  nor» 

raa  rejeaaneis  )     emerget  ^qHatlQ^ffpa-l-mmfa—rrfa^rrme  •  feu 

k^pa — rrfa—rrme  j  vel  fubftituendo  juxta  prafcripttim-^k^m-^  rrfm 

k  k  P 
=:  rrmt  .  vel  —^  —  f  =  f .       Hinc  colligitur  effe  reftam  A  T  ~ 


rr 


^fl.  hoceft  (quoniam^  utnotum  eft,A  V  =:^)  erit  A  T  — 
rr  p 

^^5  feu^  AV.AM::AM.  AT. 

M  2  Exemp> 
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Exemp.  V, 

SitDE  B  Qnadrans  Clrettlt^  quem  tangat  re:la  BX-  turaUnea: 
A  M  O  talis,  ut  in  reda  A  V  uteunque  fumpta  A  P ,  quac  arcum  B  E 
adsquet,  ere6taque  P  M  ad  A  V  normali,  ilt  P  M  sequalis  arcus  B  E 
tangentiBG. 

Sumpto  arco  B  F  =  A  Qj  &  duM  C  F  H .  demiffis  E  K ,  F  L 
ad  C  B  normiilibus ;  norainentur  CB:=r,  CK  —fi  K  E  =  _g. 
Et  quoniamefl  GE.  EK::arc;EF.  LKj  vel  CE.  EK::  0,^. 

LK|  hoceftr.f:'^.II_-LK;  crk C L  =:. / ^-£1:   Et  L F 

Eft  autemCL.LF::  (CB.BH::)  CB.  QjsT.  hoc  eft, 

f  -h  ^^  V£  g  —^^  iir.m  —  K.  vd    (  quadrando )  //H-^ 

t  T  ?  €  t  ^  f  S.  ^ 

—^ — -s: £  — -  ~ — ^ iirr ^mm—^zma,    Unde  ( diraiflis  quae 

oportet )   cbtinetur  squatio ^  r /«? a~ grre-\-  gmme .   unde 

fubftituemlo9eftrf«»i»=fm-4-  e^^»  jw  f .  vcl  =—    ,  "  -    .   -:::  ^^, 
'       '^  *  ^  grr-f-gmm     ■ 

feu (quonlameft m-=.^)  erlt  t  ^- — "^-^ w  =  -7^7^ BG= 

CK<?  ^^ 

Ha?c  fuflficere  tidem»r  hwic  mcthod©  elucidand». 
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REliquis  utcuoque  patratis,  apponemiis  iam  ^ua  ad magnitndlntim 
c  tangentibui  (  feu  e  perpendicularibus  ad  curvas  )  Vimemjidags 
eliciendai  fertinentia [e  ^yjesermt  I  heoremata  •  de  compluribus  utiqj 
feleftiora  quxdara. 

Iv'  Sit  curva  quaepiam  V  H  (cujus  axis  V  D,  applicata  H  D  ad  V  D 
normalis)  itemlinea®Z4.  talis,  utfiacurvse  pundo  libere  fumpto  ^- 
(putaE)ducatur  refta  EP  ad  curvam  perpendicularis,&  reda  E  AZ  ad   ^' 
axera  perpenicularis,  fit  reda  AZ  interceptae  A  P  xc^mlis ^tnt fpatiam 
A  D  4  <?  diqHdiis  [emtjji  qmdratit%  reita  D  H. 

Nam  fit  angulus  H  D  O  feaiiredus  •  &  sEquifecetur  reiJa  V  D  in- 
definite  pun«ftis  A,  B,  C  j  per  quae  ducantur  rtftge  E  A  Z,  F  B  Z, 
G  C  Z,  ad  H  D  parallelx  ;  curvae  occurrentes  in  E,  F,  G  ;  a  quibus 
reaaeElY,  FK  Y,  GLY  ad  VD  (vel  HO)  parallela;  ducantur  5 
^uin  &  reftae  E  P,  F  P,  G  P,  H  P  curvae  V  H  perpendiculares  fint  •  li- 
neae vero fe interfecent .  ut  vidcs.  Eftque  triangulum  HLG  firaile 
triangulo  P  Q  H  (nam  ob  indefinitam  fedionem  curvula  G  H  pro  re° 
aa  haberlpoteft) quare  HL.  LG  : :  P D .  D H .  adeoque  H  L  x  D  H 
=  LG  X  p  D  .  hoc  eft  HLxHO^DCxD^.  Simili  monftra  , 
bitur  difcurfu,  quoniam  triangulum  G  M  F  iriangulo  P  C  G  affiraila- 
tur,  foreLKxLY=:CBxCZi  acfimiliter  Kl  x  K  Y  —  B  A  k 
B  Z .  itidera  denuo  IDxIY^AVxaZ^  unde  conllat  triangu- 
lumHDO  (quodareaangulis  HLxHO^-LKxLY-f-KI)^  - 
K  Y  *|- 1  D  X  I  Y  min:nae  ditFert)  sequari  fpatio  V  D  4  f  (  quod  iti- 
demareaangulis  DCxD^^-^CB''  C  Z^- B  Ax  BZM-^  A  V 

X  AZ  minime  difFcrt )  •    hoc  eft   — — ^  aequari fpatio  V  D  4?.  . 
Longio^difcurfus  apagogicus  adbiberi  poffitj  at  quorfum  ? 

II  Ii(dm. 
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II.  lifdem  pofitis,  atque  paratis  ^  ffimma reUangulorHm  A  Z  x  AE 
r.v    T^-,       H-  BZ  X  BF  -|- CZk  CG,  ^^.     srquatur  mV»^/ ^«^/ cx bafe 

NaraobHL.LG::PD.DH::PDxDH.DHq.er!tHL>€ 
D  H  q  ~  I-  G  X  P  D  X  D  H .  hoc  efr  H  L  •:  H  O  q  —  D  C  x  D  4  x 
DH  '  Si-mliiwedjfcarru,  LKxLYq=CBxCZxCG.&KI 
X  K  Y  q  -  B  k  ^  3  Z  5<  i  F ,  r^c.  Verum  H  L  x  H  O  q  ^l-.  L  K  x 
L  Y  q  -1-K  IxFC  Y  q,  ^c.  adxquant  trientera  cub'  ex  D  H  .  icaque 
liquet  PropoiKum. 

III.  Simili  ratione conftabit  furaraam  A Z  x  A E  q -j- BZ  x  B F q 

D  H  /9  /3  .  ■ 

^j-  C  Z  X  C  G  q ,  (^r.  aequari  to — j^  "&  e/Te  fummam  A  Z  x 

AEcub.-l-^BZxBEcub.  +  CZxCGcub.i^c.  =  — ^  .  ^p 
eodera  in  continuum  tenore. 

IV.  Exhinc   confeaantur   haud  afpernan^a  ^heorematai      Sk 
;fi|.7  12  2,     V  D  4  9  fpatium  quodlibet  ^  cujus  axis  V  D,  ut  diftum,  aequifedus . 

ficoncipianturfmgulafpatia  VA  Z?,  VBZ  ^,  VCZp,  e^c.  in 
fuas  ordinatas  A  Z,  B  Z,  C  Z,  &c.  rcfpeftivc  fingulas  duci,  qus  pro-^ 
vcniet  fumma  adxquabitur  ipfius  fpatii  V  D  4  ?  femiquadrato. 

Nam  (uti  prius  oftenfum)  figur^  V  D  4  ^  adaptari  potefl  fpatiurh 
V  D  H  i  tale  nirairafB ,  lu  duaa  quavis  ad  curvam  V  H  perpendiculari 
^Pr^..^.Lea.X.  «^^^  ^  ^'  ^*^  ^  ^  ^'^' refpondenti  apphats  A  Z  squalis ;  (^)  undc  fiet 

{b)  I  ^«>..      fp^tjujn  V  A  Z  9  •:::::  -~^  •    &  V  B  Z  ?=  — -^&  V  C  Z  «=  —  ^ 
atgo  122«  *  2  2- 

(^c.  quapropter omnia  VAZ>xAZ-|^VBZ?>«BZ -^f-, VCZ© 
xCZ,  &c.  xqaabuntur  omnibus  AE^  x  AZ  4-  BF^  x  bZ 

-HCG^xCZ 

(0|/;«i«..  ^DH  .VD4?xvD4*.'     ,. 

(OhoceftT^-^;';  C^>hoceflrf,  ~ ^^'^-f  .  ; 

V.  Quod fi ducantnr omnia  V V A Z ^ ,  V V B Z © , V V CZ ? , 
^c.  in  fuas  applicatas  A  Z,  B  Z,  C  Z,  &e.  refpedive  proveniet  ag- 
gregatum  lequale  duabus  tertiis  radicis  quadratae  fa>^i  ex  ipfo  fpatio 
VD4?  cubatoC^wf^VD-i^i  ) 

Nam  adaptata  curva  V  H,  efl:  ^  V  A  Z  ?  =:  A  E  V  j  ;  &  -s/ VBZf 
—  BFVt,   &VCZ  ?,  =VCGVt,  C^c.     Cum   itaqae  fint 

omnia 


L    E    C    T.   XI.  87 

emnia  AZ^  AE^-BZ^-BF-\-CZ>^CG,&c.  ^  J5JLEH&: 

3 
crunt  omnia  AZ  X  -v/VAZ?- -h  BZ  xVVBZ?-*-  C7  x 

■_                 DHcub  DH'^ 

VVCZ^,.C^f.:=— ^ Vi— ■/— -g— *    Eft  autem  DH^~ 

2  V D 4 <P ,  vel  DH*^  — SVD^I.?'^;    quapropter  omnia  A Z k 
VVAZH-BZx-^VBZm-CZx  /VCZ?,  ^r.  ^V' 

-V  V  D  4  ^  I- =  f  V  V  D  4  ?  1 . 

VI.  Exemfla.  Sit  V  D  4  circuli  quadrans  (  cujus  radius  dicatur 
R,  &PeripheriaP;  fegmenta  V  AZ,  VBZ,  VCZ,  ^c.  infi- 

nus  reftos  A  Z,  B  Z,  C  Z,  e?^c.  dufta  conficient     1  "^  Flg.   125, 

Item  Summa  AZ  V  V  AZ.-1-BZV  VBZ-f- CZVVCZ, 

Si  V  D  4 fit  parabolx  rgmentum,  fa^flum e  fegmentis  in  applicatas 
erit  f  V  D  ^  X  A  4,  <5;  ac  e  r*  .icibns  fegmentorum  in  applicatas  faftum 
eritf  V  f7VD''xD|Vif3VD'xD4^     _ 

Similia  plura  de  faifiis  e  ^e<^me»to^ii?n  pote/lfttil?u4 ,  amradiclhus 
aJiis  in^fpucatas,  afitjLuti  di^itis^  hinc  extundi  poffent. 

VII.  E  did:is  porro  fequitnr,  fi  omnes  (  verrici,  &  perpendicula- 
ritus  interje(i?t2E  )  V  P  per  refpediva  punda  A,  B,  C,  &c.  Concipian- 
tur applicatiE,  puta  ut A Y,  B  Y ,  C Yjerc.  refpeftivis V P xquentur 5 
erit  e fic  z'^'^\\cd.mconJiituiKm  f-pattt-.mA  D  1 8  £qmh[emjfe  quadrati- 

exfHktKfaVH.  .^    '  ,   ,  ''. 

Nam,  ob  omnes  V  A  4-  V  B  -j-  V  C,  &c.  —  —  -^  &  omnes, 

DH^ 
A  P  4-  B P   -H  C  P .  &c.  —        ^'  liquet   fore  ■  omnes   V  P  = 

VH^. 


VIII.  Porro,  fi (pofitis iifdem)  fit curva  RXXS  talis,  utfit  IX 
=r  A  P,  &.K X  =:  B  P  5  &  L  X  =  C  Pj&^-  erit  folidum  faaun»  ex 

fp^itie 
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fpatio  V  D  4 "?  clrca  axem  V  D  rotato  fubduflnm  [olUi  ex  fpnti» 
D  RS  H,  itidem  circa  axem  V  D  rotatOy  confeEii. 

Nam  ob  HL.  LG::  PD.DH::D4.  DH::  D4,^.D4k 
DH::D4^.  HS^^DH^  erit  HLxHSxDH  ^LGxD^f. 
=  D  C  X  D  4  "^  •  Simili  plane  diTcurfu  crit  LKxLX)«DL  = 
CBxCZ^j  &  KlxKXxDK=BAxBZ^,&c.  «cqui  foli- 

dura  pdus efi:  -j",  AZ^4^BZ^-t-  CZ ^, &c.  &  foiidum pofle- 

rius  eft  —•:  DIkIX  +  D  KkKX  ^-DLxLX,  &c.  itaquc 
conftat  Propofitum. 

f  ig.  1 24,  IX.  Hxc  itidem  omnia  fimili  rationc  verafuntj  etiam  ^i  curva  VEH 
reftae  V  D  convexas  fuas  partes  obvertat .  nempe  quovisin  curva  ac- 
cepto  pun£l@  E  j  &  per  hoc  da5ta  E  P  ad  curvam  V  E  H  perpendicu- 
larij  &  E  A  Y  ad  redam  V  D*  norraali,  faitaque  A  Z  =  A  P ;  erit 

fpaiium  V  D  4  = — ^  Sin  quoque  fiat  A  Y  =  VP  j  erit  fpati- 

VH^.^ 
um  V  D  I  =  —  -  Et  pariter  quoad  caetera. 

Ex  his  vero  Theorematis  tjHam  innumerarum  magmtHdimm  (  cx 
ipfarum  immediate  conftruilione)  dimenfiones  innotefcant ,  ab  cxpe- 
ricntia  facile  comperietur. 

X.  Sit  rurfus  curva qua^piam  VH  (cujus  axisV  D,  bafis  DH) 
&lineaD  ZZOuHs,  ut  a  curvae  punfto  quopiam,  ceu  E,  dui^a 
re(StaET,  quae curvam  tangat,  &rcftaEIZ  ad  bafin  parallcla,  fit 
qerpetuo  I  Z  a^qualis  ipfi  A  T  •  dico  fpattHm  D  H  O  ffatio  V  D  H 
aquari, 

iEquifecetur  enim  refta  D  H  indefinite  ,  pun£l!s  I,  K,  L,  per  qu2 
ducantur reftae EiZ,FKZ,  GLZ  adVD  parallelae,  curvxque oc- 
currentes  ad  E,  F,  G,  unde  ducantur  reftae  E  A,  F  B,  G  C  ad  H  D 
parailelae,  re^scque  E  T,  FT,  G  T  (ut  &  H  T)  curvam  tangentes  j 
lineae  verb  fe,  ut  Schema  monftrat,  interfecent.  Eftque  jam  triangu- 
lum  G  L  H  fimile  triangulo  T  D  H  (nam  ob  divifionem  iftam  indefi- 
nitamarculusGHredaeiBftarcenferipoteft,  eatcnus  tangent»  HT 
coincidens)  quare  LG.LH::TD.DH;  &LGxDH  =  LH 
xTD.  feu  GD?<DH=LHxHO.    fimili  ratiocinioeftB  Cx 

cc 


125. 
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CG=KLxLZi  &ABxBF— IKxKZ,  &VAxAEr= 
D 1  X  IZ .  Verum  fumraa  G  D  x  D  H+  BC  x  CG-l--ABx 
BF-+-VAxAEa  fpatfo  V  D  H  minime  difFert ;  &  rumraa  L  H  x 
DO-l-KLxLZ-f-lKxKZ  -1  D  I  x  IZ  afpatio  DHOmi- 
nime  differt.    itaque  fpatio  V  D  H,  D  H  O  xquantur. 

Hoc  perHtile  Ihiorema.  do6tiflirao  Viro  D,Gregorio  AherdoMenfi 
debetur.   cui  fequentia  fubnedimus. 

XL  lifdem pofitis j  folidum  ex  fpatio  DHO  cfrcaaxemVDR 
rotato  fadum  duplum  erit  folidi  fadi  ex  fpatio  V  D  H  itidem  circa  ax-  Fig,  1 2  %» 
emVDrotato. 

NaraeftHL.  LG::  (DH,  DT  :  j  DH.  HO  ::  )  DHq. 
D  H  X  H  O  .  unde  HL  xDH  x  HO  =  LGxDHq  =  CDx 
D  H  q .  Similique  difcurfu  funtLKxDLxLZ=BCxCGq. 
&KlxDKxKZ=A  BxBFq.  &  demum  I D  x  DI  x  I  Z  = 
V  A  X  A  E  q.  Eft  autera  (ut  vulgo  notatum  habetur)  fumraa  G  D 
xDHq-hBCBxCGq^-A  BxBFq-t-VAxAEq  dupla 
fummae  D 1  x  I E -1-  D  K  x  K  F-4- D  L  x  L  G,  0^«-.  Quare  folidum 
ex  fpatio  H  D  O  circa  axem  D  R  converfo  fadura  dupluna  eft  folidij 
quod  e  fpatio  V  D  H  circa  V  D  converfo  producitur. 

XIL  Hinc,  fumma  DI  xIZ-hDK  xKZ -^DL  xLZ,  &c. 
sequatur  fummae  quadratorum  ex  applicatis  ad  V  D  .  fcilicet  ipfis  AEq 
^BFq-|-CGq,  &c. 

XIII.  Simili  ratiocinio  conftabit  fummam  DlqxIZ^-DKqx 
K  Z  -|  <  D  L  q  X  L  Z,  &c.  triplara  efle  fummae  DIqxIE-)-DKq 
xKF-+-DLqxLG,  &c.  hoc  eft  xqualem  fummae  cuDorum  ab 
omnibus  A  E ,  B  F ,  C  G,  &c.  ad  V  D  applicatis.  Idem  qwoad  re- 
liqHos  fotefiates  obfervabilis  eft  Conclufionum  tenor. 

XIV.  lifdem  pofitis  •  fi  DXH  fit  lineataiis,  ut  quaevisadDH 
ordinata,  ceu  I  X,  fit  raedia  proportionalis  inter  libi  congruas  ordi- 
natas  I E,  I  Z  .  erit  folidura ex  fpatio  V  D  H  circa  axera  D  H  rotato 
duplum  folidi  ex  fpatio  D  X  Hcirca  eundera  axem  D  H  convcrfo  pro- 
creati. 

Nam  ob  VAxAE=DIxIZ,erit  VAxAExEI—  DIxIZxIE-IDx 

I X  q  .     Similique  dc  caufa  ABxBFxFK  =  IKxKXq;  &BCi«  i  ©.';fej«i. 

X  CGxGL=KLxLXq,  &c.  Eft  autcra  fumma  V  A  x  A  E 
xEI4-ABxBFx  FK-V  BGxGGxGL,&c.  Subduplafum- 

N  ma: 
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mx  V  D  q  +  E  Iq  -V  F Kq  -i~  GLq .  ergo  fumraa I X  q  -]- 
KXq-i-LXq-l-HXq,  fubdupla  eft  fummae  VDq-uEIq-H 
FKq  +  GLq.  Vnde  liquet  Propofitum. 

XV.  Quod  fi  curva  DKH  talis  concipiatur,  ut  fir  ordinata  quacpiam, 
ceu  1 X,  inter  congruas  ordinatas  I E,  IZ  birasdia  "*■  j  ecit  funima  cubo- 
rum  ex  IX, KX,LX,  &c. fubtripla  cuborum  ex DV,IE,KF, &c.  Sin  IX 

fit  trimed  .*erit  IXqq+KXqq+LXqq.&c.^^^i^-^tiiqgiMga 

&c.  ac  ita  porro  quoad  caeteras  poteftates.  *  Not,  biraediam  ap- 
pello,  quae  duarum  mediarum  proporcionalium  prima  •  trimediara, 
quae  trium  prima  eft,  <&c. 

Hxc  limili  ratione  cojliguntur,  ac  comprobantur.  piget  K^omv^i?- 

XVl.  Sit  porrp  linea  V  Y  Qjalis,  ut  ordinata  A  Y  ipfi  A  T  j  & 
ordinata  B  Y  ipfi  B  T,  &c.  squentur  •  erit  I  Z  q  -[-  K  Z  q  -f-L  Z  q, 
&c.  (fumma  quadratorum  ex  ordinatis  a  curva  D  Z  O  ad  re£lam  DH) 
.-equalisfummsVAx  AExAY  +  ABxBFx  BY-f-BCxCG 
X  C  Y,  &:c.  (hoc  eft  figurce  V B  H  in  figuram  V  D  QJu^x)  . 

XVn.  Item,  furama  I  Z.  cub.  H-KZcub.  -j-LZcub.  &c.=: 
VAxAEx  A.YqH-AB  xBExB  Yq+  BCxCGxCYq, 
&c.  hoc  eji  figurt&  V  D  H  /«  figma  W  D  (Xjji^iidr^ta  dn^d  )  .  Simi- 
lis  &  Ahtvim  fotefiatum  eil  ratio. 

Ad  fuperiorum  normam  haec  fiacile  colliges. 

XVIII.  Eademvera  funt,  &  omnino  fimili  ratione  comprobantur , 
ng>  126,  Etiam  (i  curvae  V  H convexa reftae  V  D  obvertantur.  Nempe,  fi  linea 
DZO  talis  fit ,  ut  dufta  per  quodvis  in  curva  V  H  punitum  E  tangente 
ET,&  EA  ad  HD  parallela,  ac  EIZ  adVDparalIela,fit  perpetim  1Z=: 
ATjcrit  fpatium  DHO  fpatio  VDH  afquaiej&  folidum  fadum  ex  fpa- 
D  H  O  circa  axem  V  R  converfo  duplum  erit  folidi  ex  fpatio  V  D  H 
circa  eundem  asem  V  D  rotato  produdi.  quin  &  reliqua  pari  modo 
convenient. 

XIX   Porro,  fit  curva  qu.xpiam  A  M  B,  cujus  axis  A  D,  &  huic 

perpendicularis  B  D  ;  tum  alia  fit  linea  K  Z  L  talis,  ut  fumpto  in  cur- 

Fig.  127,      va  A  B  utciinqae  pundo  M  ,  &  per  hoc  duftis  refta  MT  curvam 

A  B  tangente,  refta  M  F  Z  ad  D  B  parallela  (quae  lineam  K  L  fecet 

in  Z,  rectam  A  D  in  F)  dataque  quadam  linea  R  ;  fit  T  F .  F  M  : : 
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R  .  F  Z  .,  critfpatium  AD  LK  jequale  reaanguio  exR,  &  D  B. 

Nam  fit  D  H  =  R ;  &  compleatur  re^flangulura  B  D  H  I  j  tum 
aflumpta  M  N  ind,efinite  parva  curvse  A  B  partkula  duearitur  N  G  ad 
BD.  &MEX,  NOS  ad  AD  parallelse.  Eftque  NO.  MO:« 
TF.FM:  :  R.FZ.  UndeN  O  x  F  Z=:M  O  xR.  hocefl  FG 
xFZrrESx  EX.  ergo  cum  omnia  reftangula  F  G  x  F  Z  minime 
differant  a  fpatio  A  D  L  K ;  &;  omnia  totidem  re<^angula  E  S  x  E  X 
componant  reftangulum  D  H I B,  fatis  liquet  Propofitum. 

XX.  lifdem  pofitis,  fit  curva  P  Y  CL  talis,  ut  fumpta  in  furapta 
rcftaMXordinataEY  (refped^ivx)  ipfi  F^  aequetur,  QvkfBmma 
f^^f/r^ti^r^/wexFZCad  redamADcoraputata)  par  ei  quod  fit  cx 
ipfa  R  infpmtlffm  D  B  Q  B  du6ta. 

Eft  enim  FG.ES  ::NO  .  M  O:  :Rx  FZ.  FZq::RxEY. 
F  Z  q.  adeoque  F  G  x  F  Z  q  rr:  E  S  x  R  x  E  Y. 

XXLSimili  t^nontjHmma  Ctiborum  ex  FZ  xquatur  ei  quod  fit  ex  R 
m  fummam  quadratorum  ex  reftis  E  Y  ad  B  D  applicatis.neque  non  fi- 
mili  quoad  reliquas  potefl:ates  tenore. 
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Fig.  128, 


XXIJ.  Sit  curva  quaevis  D  O  K ,  in  qua  defignatum  punftum  D  . 
&  ftibtenfa  refta  D  K  ;  fit  item  curva  A  E  talis,  ut  a  D  projeda  qua- 
vis  refta  D  M  F  (qu^  eurvas  fecet  punSis  M,  F)  duebTque  D  S  ad 
D  M  normali,  &  M  S  curvam  D  O  K  tangente  (concurrentibus  utiq^ 
punfto S)  dataque quadam R,  fitDS.  zR.-jDMq.  DFq^  erit 
fpatium  A  D  E  sequale  ex  R,  D  K. 

-  Nara  fubtenfa  D  K  indefinite  fe^fla  concipiatur  punftis  P  CL,  Scc. 
perquae  centro  C  defcripti  tranfeant  arcus  PM,  Q^RN;  curvam 
D  O  K  fecantes  punftis  M,  N ;  per  quae  ducantur  redae  D  M  F, 
D  N  G .  fint  vero  DTadDKj  &DSadDM  perpendicularcs  j 
quibus  occurrant  tangentes  K  T,  M  S»  demiim  centro  D  per  E  duca- 
tur  arcus  E  X ;  &  per  F  arcus  F  Y.  Jara,  ob  fedionera  indefinitam, 
eft  triangulum  K  P  M  triangulo  K  D  T  fimile .  ac  ideb  M  P  .  P  K : : 
XD  .  D  K .  item  eft  D  P .  P  M  : :  D  E .  E  X .  feu,  propter  affigna- 
tamcaufara,  DK.  MP  :  :DE.  EX.  Eft  itaqueMPx  DK.PKx 
MP::TDxDE.DKxEX.  hocellDK.PK::TDxDEq. 
DKxEXxDE,  ac  inde  DKqxEXxDE  ==PKx  TDx 
DEq.  (^)  EftautemDT.iR:  :DKq.DEq.,  feuDTxDEq  {a)m^ 
=  2  RxDKq.  erg6eftDKqxHXxDE3=:PKx2R  xDKq. 
quare  E  X  x  D  E  =  2  R  x  P  K  ;  hoc  efl,2  feftor  D  E  X  —  2  R  xP  K. 
unde  feao^  D  E  X  =  R  x  P  K.   Simiii  plane  difcurfu  feaor  D  F  Y 

N  2  arquatur 
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aquatui'  ipll  R  ^'  R  M,  vel  R  ^  CIP.  itaque  tatum  fpatium  A  D  E 
quod  ab  ejufmodi  fe«n:oribus  minime  differt  adxquatur  totiRx  D  K  . 
quod  erat  Propofitum. 

XXJII.  lifdem,  quoad  cxtera,  pofitis  atque  paratis,  ducanturKH 
adKT,  <ScMIad  MS  perpcndiculares ;  dc  concipiacur  jam curva 
AEnatura  talis,  ut  fit  DE~VDKxDH;  &DFrz%/DMx 
D I .  ac  ita  pcrpetuo  j  erit  fpatium  A  D  E  quadrati  ex  D  K  fubqua- 
druplum. 

NamellMP.  PK::DK.DH:;DKq.DKxDH:;DKq. 
DEq.  item  DP.PM::  DE  .  E  X  j  hoc  ell  D  K  .  P  M  : :  D  E. 
EX.  ergoMP  x  D  K.  P  K  x  P  M  : ;  D  Kq  x  DE.  DEqxEX. 
hoc  efl  D  K  P  K  : :  D  K  q  .  D  Ex E  X .  vel  D  K  q  .  D  Kx  P  K  : :  DK  q. 
DExEX.  undeDKxPK^DExE  X.SimilirationeDMx  MR 
f vel  D  P  X  P  QJ  =  D  F  X  F  Y,  Veriim  omnia  D  K  x  PK ,  D  P  x 
P  CL,  &c  arquantur  femifii  quadrati  ex  D  K  5  &  omnia  D  E  x  E  X, 
PFxfY,  (Scc  ^quantur(^»/?/(?//'^f/«?ED  A.  unde  manifefte  con- 
fequitur  Propofitum. 

XXIV.  Sit  curva  quaepiam  D  O  K,  in  qua  pundum  D ;  cuique 
fubtendatur  reda  D,K  •,  fit  itera  curva  DZ  italis,  ut  fumpto  incurva 
D  O  K  punclo  quopiam  M,  connexaque  D  M  •,  &  dufta  D  S  ad  DM 
perpendicula.ii ,  &  M  S  curvam  D  O  K  tangente  ;  fumpta  dcmum 
DPr^DM,  &duaaPZadDK  perpendiculari,  fitPZ  — DS- 
erit  fpaiif<m  D  K  I  a:quale  duplofpatio  D  K  O  D. 

Nam  reda  K  P  concipiatur  indefinite  parva ;  &  D  T  ipfi  D  K  per- 
pendicuiaris  fit ,  &  K  T  curvam  D  O  K  tangat.  Eft  itaque  (du^o 
arcuMP)  rurfiisKP  .  P  M  : :  KD.  DT::  KD.KI.  undeKPx 
Kl— P  Mx  K  L).  Capiatur  alia  particula P  Q^.  &  ccntro  Dper 
Q^  ducatur  arcus  Q  N,  quem  fecet  fubtenfa  D  M  in  R  •  efi:  ergo  rur- 
fu3MR.  RN::M  D.DSj  hoceftP  Q^.  R  N  : :  M  D  .  PZ  qua- 
re  P  Q_x  P Z  =r  RN  X  M.D  5  ac  ita  continuo  deinceps.  patet  igitur 
omnia  limul reftangula  K  P  x  K  I ,  P  Qx  P  Z,&c.  acquari  aggrega- 
tp  omnium  PMxKD,  RNxMD,  &c.  hoc  efl  fpatium  D  K 1 
duplo  fpatio  D  K  O  Di3cquari. 

XXV.  liiiJem  quoad  caetera  pofitis  atque  paratis,  ordinatae  P  Z  jara 
^lg.  130;       aequales  concipiantur  ipfis  M  S  refpeftivis  ;  &  ad  rei^am  affumptam 

X  k,  diflantiafque X  4,  X  w,  X «,  &:c  ,  aequaies  ipfis  curvae  partibus 

DO K,  D  0  M,  D O  N, &c.    applicentur  rea^^  K^.md.nd,  &c, 

*  ^  '  pares 
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pares  fiibtenfis  K  D,  M  D,  N  D  j  &c.  erit  fpatium  Xk,d  acquale  fpa- 
tioDKI. 

NameftKM.KP::KT.KD.  hoc  eft  ^w.KP::  KL,  ^t^. 

undeJ^w^x  ^^  =  KPxKl.  Simiiique pado,  M  N .  M  R : : M S  . 
M  D  .  feu  w  «  .  P  Q  : ;  P Z .  w  ^ .  unde  mn^m  </  =r  P  Qjc  P Z  . 
ac  ita  deinceps.   unde  conftat  Propornum. 

XXVI.  Sinporro,  perfiftemibusreliquis,  adfumpta  quavis  re^L 
i^^, completoque  redanguloX'^^/»,  curvaDZI  talis  intelligaturj 

ut  lit  M  D .  M  S  : :  itj^ .  P  Z  j  erit  redangulum  Xk,gh  xqualefpatio  Fig.    1 50. 
DKl. 

NameftrurfusKP.KM::KD.KT:  :4^.K1.  adeoqueKPx 
K.\-=z  (KU.^kg—)Kff»^kg  '  SimiliterquePQj<^PZ  =  w«  X 
k^g  .  ac  ita  femper.  Unde  conftat. 

Hinc.noto  fpatio  D  K 1  cognofcetur  quantitas  curvx  D  O  K. 

Hujufmodi  vero  complura  deprehendet  quifquis  hanc  Mineram  pe- 
nitiiis  explorarit,  ac  excufterit.  Faciat  ctii  id  vacat  &  adlubef- 
cit. 

XXVII.  Ufui  forte  nonnunquam  erit  (mihi  fubinde  fuit  j  6t  hoc, 

e  prxraifTis  deduftum  Theorema.  FiV.   531, 

Sit  curva  quaepiam  VEH  (cujus  axis  VDjbafis  DH)quara  tangat  ut- 
cunque  recla  E  T ;  <Sc  Hucatur  E  A  ad  H  D  parailela.  tum  altera  fta- 
tuaturcurvaGZ.Ztalis,  utapundo  E  ducla  reda  E  Z  ad  VDpa- 
rallela  (qux  bafm  D  H  in  I,  curvam  GZ  Z  in  Z  fecet  )  adfumptaqj 
quapiam determinata  R,  (-it  femper  DAq.  Rq::DT.IZ;  erit 
DA.AE::Rq  fpar.  DiZG.  (vel  taito  DA.R::R.DP; 
duitaque  P  Qjd-D  H  parailela,erit  Rettax:gvi'/.m  D  PQ^I  par  fpa- 
UaDGZl). 
.  EciaraJioc.adjiciatur  fhso^-emi-^   nonnunquam  ufiii.fuEurura.. 

XXVlU  SitcurvaquselibetAMB  (cujusaxisADj.  fit  icem  li- 
n^a  K  Z  L  proprietate  raljs,  ut  fumpto  in  AMB  quocunque  punilo  ^'g-^-S^»- 
M,  &  ab  eo  dudis  recla  M  P  ad  curvam  A  B  perpendiculari  (  quae 
asemAD  fecct  in  P.)  &  re^i  MG  ad  A  Dperpendiculari  (quae 
curvam  KZ  Lfecec  in  Z)  fic  conftanter  G  M  .  M  P  :  :  arc  A  M . 
Q  Z  j  ent  fpatinm  A  D  K  L  xqu3,kfemi£i  qnddraiti  ex  arcu  A  M. 

MzEC  inquam,  e  prsccedentibus  haud.  magna  0  pera  colligantur  ,    id 
verb  fufficiat  admoniium  5  ctenim.  hic  animus  eft  paulo  fubfiUere. 

APPEN' 
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APPENDICULA. 


L  /^  Um  pridera  ante  plures  annos  illuftris  Vm,Chn^i(tni  Hugeml^ 
K^  Cjelometrica  luftrarem  ,  ac  ineo  verfatus  advertefem  ad  id 
negotiiduaspraefertimab  ipfo  raethodos  adhiberi  j  quarum  una  C/r- 
cnlifegmntum  duobus  parabolicis  (uni  infcripto,  alteri  adfcripto) 
mediunQ  elfe  monflrans ,  illius  inde  magnitudini  limites  prsefcribit ; 
altera  Parabdricifegmentt^  &  ^arallelogrammi  aeque  altorum  cen- 
tris  gravitatum  medium  interjacere  centrum  gravitatis  circularis  feg- 
raentioflendens,  alteros  exinde  limites,  adfignat ;  incidit  mihi  cogi- 
tatio  pofTe  loco  parabolse  in  prima  methodo,  nec  non  viceParallelo- 
grammi  in  fecunda,  paraboliforrnium  aliquam  circulari  fegmento  cir- 
cumfcriptibilem  ufurpari,  fic  ut  res  aliquanto  propiiis  attingatur ;  id 
mox  verum  eflfe  re  perpensa  comperijquin&praeterea  notavi  facilefup- 
pares  methodos  HyferboUci fegmenti  dime»fioni  accommodari.  Quo- 
rum  demonftratio  (praealiisfortafle,  quae  excogitari  poffent)  brevis 
&  clara  cura  e  fupra  pofitis  confequatur  aut  pendeat,  eam  (alioquin 
opinor  haud  injucundam)  hic  vifum  eft  apponere. 

IL  Adfumimus  autem  haec  pervulgata  ;  quorumque  demonflratio- 

1^2^       nes  e  praemonflratis  haud  difficile  variis  modis  colligantur ;  fi  ^arak- 

liformM  B  A  E  (cujus  ty4xij  A  D,  Bajis  vel  ordinata  B  D  E,  TWw- 

gens  B  T  j  Gravitatis  centrnm  K)  exponens  fit  —  .  erit  Area  B  AE 
=:   'T-    ADxBE.  &TD  =  — AD,   (ScKDrr:-,— AD. 


Fig    i-^A,         ^'  ^"^'  *^"^  quaevis  curvae  AEB,  AFB    (quarum  communis 

^*     -''  '^'     axis  A  D,  ordinara  D  B  )  ita  fc  habentes,  ut  duda  quacunque  reila 

E  F  G  ad  B  D  parallela,  quae  lineas  expofitas  punitis  E,  F,  G  fecet,  po- 

fitdque  qubd  redas  E  S,  F  T  tangant  curvaSj  (illa  curvam  A  E  B,  hare 

ipfam 


JpfamAF  B)  fitperpetuoTGmajorquara  SG;  dico  mlhm  cuf- 
vaej  A  F  S  partem  intra  ipfaEii  A  E  B  cadere, 

Si  fieri  potefl:,  cadat  pars  N  F  M ;  it^  fcilicet  ut  curva  A  F  B  cur- 
vam  A  E  B  interfecet  pundis  M  ^  H ;  his  autem  interjeda  concipiatur 
indeterminate  ordinata  E  F  G  ;  Cmt  vero  iinex'  L  X  K  ,  R  Y  Q^tales, 
utduftis  reftis  E  O,  F  P  ad  ipfas  E  S,  P  T  perpendicularibus,  protra- 
ftaque  reda  E  G,  ut  hscc  diftas  lineas  L  K,  Q  R  fecet  pundis  X, ,  Yj 
fit  G  X  =  G  O,  &  G  Y  —  G  P,     Jara  ex  orteniis  patet  efle  [fi^tmm 

I  H  K  L  „HMq--IHq  ..Cp^^  j^Q^^.aaeoq;  fpat.lHKLjHQ^ 

2equari.  Verum  ob  GE.  GO(GX);  :SGj  GE.--1SG .  GF-dTG.GF;  : 
GF.GP  (GY)  *aGE.GY;  eftGXc-GY;  ade6que(cum 
hoc  ubique  fimiliter  contingat)  fpatium  I  H  K  L  majus  fpatio  IHQ^.      , 
quod  repugnat  oftenfo.  itaque  liquet  Propofitum. ' 

Hinc  tota  AFB  extra  totam  AbB  jacet,  nec  illa  hanc  ufquam  inter- 
fecat. 

IV.  vSit  curva  qusepiam  B  A  E,  cujus  axis  A  D,  &  ad  hunc  ordina-  p-^ 

ta  bafis  A  D  E  ^  fegmenti  vero  B  A  E  centrura  gravitatis  fit  pundum  ^"  ^ 
H,  qerquod  dudafitreda  RS  ad  BE  parallela  Porrb  per  punfta 
Rj  S  tranfeat  altera  curva  (vel  linca  quaevis  )  M  R  A  S  N,  habens  iti- 
demaxinAD,  ac  ita  priorem  curvara  BAE  fecans,  ut  ejufce  pars 
fuperior  R  K  A  P  S  intra  curvam  B  A  E  cadat,  inferiores  vero  reliquje 
partesRM,SN  cxtraeandem  ;  eritfegmenti  MRASN  centrum 
gravitatis  infra  pun£lum  H.  verfus  bafin  M  N. 

Nam  e  fegmento  R  I  A  O  S  ablatum  R  I  A  K  -H  A  O  S  P  refidu- 
um  B  R  K  A  P  S  E  depriraet  verfus  bafin  B  E ,  puta  ut  jam  fit  hujus 
refidui  Centmm grAvitutn  ad  X  \  tunc  adjundum  B  R  M  -i-  E  S  M 
adhuc  totum  M  R  K  A  P  S  N  magis  deprimet ;  adeoque  centrura  ejus 
infra  X  confijftet^velut  ad  Y.     itaqueconfiatPropofitum. 

V.  CirctilHm  A  F  B,  cujus  Centrnm  C^tangant  dux  reflse  BT,  £  S  pj--   j  ^^^ 
Diametro  C  A  occurrentes  punftis  T,  S ;  &  ad  C  A  perpendiculares  ^ 
fint  rQS.x  B  D,  E  P  ;  fit  autem  A  D  raajor  quam  A  P  j  erit  T  D.  AD 
cr-SP.AP. 

NameftCT.C  A::  CA  .CD.  IdeoqueCT-CA.CA— 
CD : :  CT  CA.  hoc  eft  TA.AD ; :  CT.  CA.Simili  ratione conflabit 
cflTeSA.AP: :  GS.  CA.  Eft  autera  CT.CAc-CS.CA. 
quare  TA,ADq-SA  .AP.vel  componendo  T  D  .  A  D  cr~  S  P. 
AP. 

VI.  Hjpsr- 
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VI.  fJjpeMam  A  E  B,  cujus  Centram  C^  'tangant  dux  re£bc 
f  jg,  137«     B  T,  E  S  ,  &  reliqua  ponantur  ut  in  proxime  praecedente  j  erit  T  D : 

AD^^SP.AP, 

NameftCA.GD::  CT.CA.  undeC A-CT.CD  — 
CA::GT.CAj  hoceft  T  A.  AD: :  CT.  C  A.  fuppare  dif- 
curfuj  eaSA.AP::CS.  Ca.  Verum  eft  C  T.  CA-dCS. 
C  A  .  quareT  A .  A  D  -^  S  A .  AP  •  feu  cOmponendo  T D .  A D 
•3SPeAP. 

VII.  ClrcuU  A  E  B  (  cujus  CentrHm  C )  &  faraholiformis  A  F  B 
communes  fintaxis  A  D,  &  bafis  B  D  .  fit  amtQm paralollforms^  ex- 

ponens —  ;  &  A  D  — — C  A   (  vel  «»  —  «  ,  iw  ~  2  « :  • 

'^  m    ^  m  —  n  ^ 

G  A .  A  D  )  circultim  vero  tangat  reiSa  B  T  |  h«c  quoque  pArMl" 

^o  ftrmem  A  F  B  continget. 

*sg»  i3S«  Namquia  BT  «Vc^ta tangit,eft  CT.CA  :  :CA.CDjundeTA. 
AD:  :.CAGD.componend6que  TD.AD:  :GA-f-GD.GD.  Item,quo- 
uiam  eft(ex  hypothefi)  C  A .  A  D : : «?—» .  m—%  »  ^  erit  per  ratio- 
nis  converfionem  GA.CD::w  —  ».».  &  componendo  C  A  -j^ 

.  CD.CD::w.»^  hoc  eftTD.AD::»;.».  unde  (4)  palam  fit, 

Wx  hH}m  ap.  g^^j  g  TparMiformem  A  F  B  tangit. 

VIII.  Subnotetur,  quod  inverse,  data  ratione  ipfius  A  D  ad  C  A' 

defignabitur  hinc  paraloliformis  •  quae  Circnhm  A  E  B  ad  B  contin- 

s  t  •— "  s 

get.    NcrapSj  fi  A  D=:  -— ,  erit  ^    _^    Sdxpdrahlifsrmii  ex- 

t  ■—  >         » 
ponens.    Nam  pofito  fore— —    =  ~-~~',  «ritideo  {juxtacrucera 

multiplicando  )  mt  —  »;j  =  2t»  —  j».  &  tranfponendo  mt  — 
%nt  —  ms~-~ns.  ac idco (atqualitatem ad analogifraum redigendo^ 
m~n.m  — .2»::r.i::CA.AD.  itaque conftat ex  anteceden- 
te  Propofitum. 

IX.  Manente  quoad  caetera  feptimae  hypothefi ,  paraholiformi^ 
A  F  B  extra  circHlnm  A  E  B  tota  cadet. 

Fig.  1 3  ?•  Namuteunque  ducatur  re£la  G  E  F  ad  D  B  parallela  ;  quae  fecet 
circulum  ad  E ,  paraboliformem  in  F  •  dudaeque  concipiantur  rec^ae 
E  S  ciretihm ,    &  re£la  F  R  paraholiffirmem  coiitingentes ;  "Eftque 

RG 
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RG.AG::W«;.«::TD.AD(Oi:r"SG.AG.   quareRG  W^-H«^' 
q- S  G.  unde  ((7)  patet  tota  A  F  B  extra  circulum  A  E  B  jacere.        (b)f'imim:^ 

X.  Reiiquis  icidem  ffantibusj  i\  ad  bafin  G  E  (utcunque  parallelam 
ipfi  DB)(Sc  asem  AD  conititiwa  intcliigatur  parahliformtJ  ejufdem  cum  -^^S*  ^  3  9* 

ipfa  AFB  generis(nempe  cujus  etiara  exponens— ^  illa  ad.partes  A 

fupraGE,  extra  frc«/?^w  tota  jacebit. 

Nam  in  arcu  A  E  accepto  quocunque  pundo  M,  dudl:aque  M  P  ad 
E  G  paraiiela,  &  M  V  circuium  tangente  .  efl  V  P .  A  P  -3  S  G . 
AG-3  RG.AG ::«?.«!    (*)   itaque   rurfus   liquet   Propoli- ^^^^^^^.^^^^ 


tum. 


XI.  Cenfctour  etiam  diiftam  (ipfi  AFB  coordinatam  &adba- 
iin  G  E  coniHtutam)  p^rahoUformem  infra  G  E  ad  D  B  protradam,  p. 
catenus  intra  uVc«/«ffl?  totam  cadere,  °'     ^^" 

Quod  intra  Circtiltim  ftatim  infra  E  G  cadet  ex  eo  patet^quod  ipfam 
tangens  R  E  circuium  fecat  (quia  nempe  S  E  circuium  tangic)     quod 
alibi  (^ircHlo  non  occurret  hinc  patet ;  quoniara  polito  quod  occurrat  ^  .   ,  . 
ufpiam  ad  N,  (^)  tota  fupra  N  extra  circuium  caderet,  contra  quam- ^**^^'  ujmap. 
modo  didum  ac  oftenfum  e{l. 


XII.  Porro,  HjperhU AEB  (cujus centrum C)  &paraklifs}*' 
«?^  A  F  B,  cujus  exponens  ,  comraunes  fint  axis  AD,  bafis  DB  j 

fit  autem  A  D  — ^^^  C  A  j  &  B  T  hj^erhoUm  tangat .    haec 

quoque  paraholiformem  AFB  continget. 

Nam  eft  GD.GA  : :  CA.CT.acinddAD.TA:  :CD.CAjinverfeq. 
coraponendo  T  D ,  A  D  : :  C  A  -h  C  D .  G  D.  Veruoj  ex  hypo- 
thefi,  efla»-— ».2«  —  wj;:CA.CD.  ad^oque inverse  corapo- 
nendo  C  A .  C  D  J :  ;^  —  « . «  •  &  rurfus  componcndo  C  A  -^  C  D.^ 
C  D : :  «? .  w.  hoc  eft  T  D  .  A  D : : »? ,  ».  unde  B  T  hjferhoHformem 
contingit. 

XIII.  Hincrurfu  data  ratione  ipfias  A  D  ^dCA,  paraholiformjs 
ad  punftura  B  hjpe  hslam  concingens  d-fignabitur.  nempe  fit  A  D  ~ 

— ^G  A :    erit  —  =  -^ — r —     Nara  hoc  fuppcfito  erit  (ra«p -a^^^v 

O  mui- 


Fig.   140. 
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multipllcando)  1 1 h ^- s n:=:nf  t ^\^ m s,   vel  tranfponendo i n t— 
mt~ms—^Ks,  unde nj  —  n  .  2  »  — •  w : :  f .  / :  uC  A . A D.   er- 

gopatetexantecedente.  - 

XIV.  Stante  duodecims  hypothefi,  fmrMiformi^  A  F  B  intra  hy- 
perbolam  A  E  B  tota  cadet. 

Hg.  14T.  Nam  utcunque  ducatur  E  F G  ad  B  D  parallela  j  &re6la  ER^/- 
{a)%.hn]m  ap.  perhoUm^  re£la  F  S  parab&llformem  tangant.  Eftque  S  G  .  A  G  : :  (<«) 
ii>)6.hujmap,  ^.;,::TD.AD(^)-TiRG.  AG.  unde  R  G  c- S  G.  (<;)  unde 
(O^.hujm  ap.  ^^,j.y^  A  E  g  extra  curvam  A  F  B  tota  cadet. 

XV.  Etiam,  fi  reliquis  perftantibus,  ad  bafin  G  E,  axin  A  G  con- 
flitutam  imagineris  ejufdera  ordinis  parahollformgm ;    hjec  ad  partcs 

Fig.  141«     ipsa  G  E  fuperiores  intra  hyperholam  tota  cadet. 

Nam  fi  in  mrva  hjperbolica  A  E  furaatur  ubicunque  pun^um  M,  & 
ordinetur  M  P,  ducaturque  hyperbolam  tangens  M  V  j  erit  V  P . 
A  P  c"  i^ ,  ».  adeoque  rurfus  e  tertia  liquet  Propofitura. 

XVI.  Quinetiam  fi  hsc  altera  coordimtsi parahliformi^^  adbafin 
EGeonftituta,  ad  D  B  protra«Jta  concJpiatur,  ejusipfisEGj  BDin- 

Fig.  141.     tercepta  pars  estra  tyf frW^«»  tota  cadet. 

Nam  quod  extra  hjferboUm  infra  E  G  cadit,  exinde  patet,  quod 
ipfa  cum  ipfius  tangente  refta  E  S  angulura  efficit  rainorem  eo,  quem 
eadem  re6ta  E  S  emcit  cum  refta  R  E  hyperbolara  tangente.  ^  quod  au- 
tem  eadem  alibi,  velut  ad  N,  hj/perboU  non  occurrit,  patet ;  quoniam 

{s)^.hujus  ap.  hocpofito,   (^)  ipfaintra  hyperbolam  A  N  tota  confifteret,  contra 
quam  raox  oltenfum  eft. 

XVII.  Habeant GVc«/^  AE  B,  &  ParaboU  AFB  coramunem 
axem  A  D,  &:  bafin  D  B  •  parabola  ad  partes  fupra  B  D  intra  Circn- 
lum ;  at  infra  B  D  extra  circulum  cadet. 

Sit  tmmCirctill  Diameter  A  Z,  &  eiaequalis  A  H  ad  B  D  paralle- 
Fig.  142.  5a,  &  conncv^^aturZH ;  &huicBO  produda  adl;  ergo  DI  eft 
Parameter  pnraboU  A  F  B.  quod  fi  fupraB  D  utcunque-ducatur  refta 
E  F  G  K  ad  B  D  oarallela  circulum  fecans  in  E,  parabolam  in  F,  reftas 
AZ,HZ,inG,  &  K,  patet  effe  G  E  q  =  A  G  xGKc-AGxDI 
=  G  F  q.  unde  G  E  ct"  G  F.  Item,  Ci  infra  B  D  utcunque  ducatur 
refta  M  N  O  L  ad  B  D  parallela  paraholam  fecans  in  .  M  ,  circH- 
/«winN,  reftas  AZ,  HZinO,  &  L,  itidem  patet  efle  MOq 
r=;AOxDIc-AOKOL=:NOq.     &   ideo  M  O 

c-NO. 
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c-  N  O .      quare    liquent    ea  ,    qu%   Propofita  funt 
Si  Circfilo  fubftituatur  ElUffisy  eadem  conclnfio  valet  idera  difcur- 
fus  probat  5  pofita  A  H  Ekiffis  farametro. 

XVIII  Habeant  ^/j&^r^^/^  A  E  B  (cujus  axis  A  Z,  parameterAH) 
Sc parabola  A9  B ^xin  eundem  AD,  &  bafin  DB^  para!>9la  fu^rsi 
D  B  tota  extra  ty/»f r^o/<«;» cadet,  extraverb,  Ci  infra  D  B  protraha-  Fig.143. 
tur. 

Nara  connexae  Z  H  occurrat  B  D  in  I ;  ergo  D  I  efl  farahoUpa- 
ranseter,  '  Quod  fi  fupra  B  D  utcunque  ducatur  rcfta  F  E  G  K  ad  B  D 
parallela,  fecans  hyperbolam  in  E,  parabolam  in  F,  rcilasAD,  ZH 
pundisG,K,eritFGq  — AGxDIcr-AGxGKrirEGq.qua- 
reFGcr"EG.  Q^odfiinfra  BD,  utcunqueduciturre^aMNOL 
fecans  hyperbolam  in  N,  parabolam  in  M,  redas  A  D,  Z  H  in  O,  & 
L,  eritNOq=AOxOLcrAOx  DI  =  MOq  &indeN  O 
ET"  M  O.    unde  conflant  ea  qux  propofita  funt, 

XIX.E  di«^is  eliciuntur  hae  ai  Circnll  dimeHfionem  pertinentes  regn^ 
U.    Sit  B  A  E circuli portio,  cujus  axis  AD,  bafis  BE-   fitqueC  -. 
€cntrum circuli,  & E H finus reftus arcus B  A £  j   item,  fit  AD=    ^^*  M4* 

-^G  A  5  erit  i'.  ~=~^  AD  x  B  E  cr  port.  B  A  E. 

t  y    »  — i  S 

2o  EH-h^~^^BHc-arc.BAE, 

3.  — ADxBE-^port.BAE. 

^,  E  H  ^—  BH-^arc.  B AE.  • 

3 

XX.  Itidem  hae  deducuntur  ad  hjperhoUcitmenfionsm  fpeSiantes  n- 
guU.    SiihyperboU  (cujus  centrum  C)  fegraentum  ADBj  habeas  F%«  14?» 

axinAD~CA|  <ScbafinDB. 

crit  I.  ^-— ^^ADxDB^^fegm.ADB.  a^. 


2,A-ADj<DBc"fegm.ADB. 
3  ^ 


XXL  Forro, 
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.  XXI.  Porroj  fitaVf^/;"  (cujus  centriim  C)  fegmentum  B  AE,  cu- 
jus  axisAD,  ^  gravitatis  csmrnm  K;  ponatur  autera  A  D  == 

—  CA,  &HD:=7^— AD.  erirHD  major  ipsaKD. 

Fig.  14^.  Nara  per  H  ducatur  reda  O  P  ad  BE  parailela;  eflque  pun^um 

{a}%,hiiyusaf.  li(^aj  csuimvA gravicatU- parakllform^,  (putaAFB)  adbafinBE 

t  — '  s 

conilkut^,  cujus  exponens  -— &(^)qu2E  proinde  circulum  AEB 

t  —  s  n  .      2  t S  "»       ^   e 

-tansiti    (nam  li  ^- —  -~ ;  erit  — - — —  =  — — -j  &  pro- 

indeH(4)  erit  centrnm  gravitatis  ♦j::z?-<3^£?/;y(?r^^  rlli  coordinatse  per 
O,  P  tranfeuntis,  £c  ad  si^^fm  B  E  pertingentis.    Hxc  autem  fupra  O 

(c)io.hujmap  P(r)  extrac/m//««?  cadic,  &  infra  OP((i)i^traipfum  j  (^)  adedque 

(d)  I  ihujus  af  punaum  H  fupra  K  fitum  eft. 

{e)  j^.hujm  ap. 


,Fig.  1 4(5". 


XXII.  Sin  pun£lum  L  fit  centYHm  gravitati^  parahU,  erit  L  infra 

K  fitum }  adeoque  K  D  e"" AD .    Patet  ex  4,  &  17  hujus  appen- 

5 

diculse. 


f  ig.  1 47.         XXIII.  Sit  UyperhoU  (cujus  ceotrum  C)  fegmentum  B  A  E,  cujus 
axis  A  D5  bafis  B  E  j  gravitatis  eentrura  K  j  ponatur  autera  A  D  5= 

-7  C  A,  (ScHD  —  ^^-^^AD;  eritHDminoripsaKD. 

{£)  2.ht{jm,ap      Nam  per  H  ducatur  re£ta  O  P  ad  B  E  parallela  (<?).Eftque  pun£lum 
U  CQniium  gx.  farMifermiSy  puta  AF  B,  adbafin  DB  conflitutje, 

tA-  s 
ih)i^Mjuia^  cujus exponens  ——4 —  ',(1?)qux6c I^j/perhsUm2idEcont\ngk  (nam 

ii    — «=»  —  - — .  erit 1— :"=  "t:: —  )  M  quare  H  erit  cen- 

2  t-\-  s        m  ^  5  t-Y"^^        »-i-2?»/  ^  -^    i 

trum  gravitatis  paraboliformis  ifli  coordinatae  per  OjP  duda£5&  ad  BE 

ic)i<.hu\mav.  P  ei-"^ingentis.    hzcc  autem  fupra  OP  (^)  intra  hyperbolara  cadit; 

(d)\6  hujm  (i\  ^  infra  O  P   (d)  extra   illara  j    (e)  inde  punc.um    K  fupra  H 

(e)  ^.hujui  ap.   exiftit. 

XXIV.  Parabolae  centrum  gr.  (putaL)  fupra  K  exiftit,  adedque 
K  P  -^  j  A  D.    Patet  es  4 ,  &  i  8  hujus  appendicula: . 

XXV.  Ne 
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XXV.  Ne  fpeculatio  praefens,  eh  httjufmdl  c/^mphre?  methodos  Cj-  . 
clometricoi  indiesfromtUgatoiy  afpernanda  videsiar,  ;j  juiigemiiscon- 
feftarium  unum  vel  akerum,  qwibus  forte folis  h^c  =. aucua  nrici u.rant  Fig.   1 4 S« 
impendi ;  a  quibus  nempe  M^Mma^  Minimn^^^  (ui  generis  innume^ 
ra  determinantur. 

Sk  SemcirctilHi  ABZj   cujus  centrum  C;   fitque  fegmiymm 

^  ,  a 

A  D  S  .  &  '&xk.  ndCcrliptsifarahoHformi^  A  F  B,  cujos  e^^ponens    -  § 

fit  itera  A  D  = — -  C  A  j  fdraheliform-j  autem  pareimsm  (hoc 

eft  re,ftaj  cujus  aliqua  potellas  in  poteflatem  fegmenci  axis,  feu  A  D, 
du«aa  Qon^ckfotsfiatem  ordinatje,  ceu  D  B)  norainetur p  j  erit  f  in  fuo 
gencre  mi^ximum, 

Nara  utcsnque  ducatuc  G  E  ad  D  B  parallek^  Sr  ad  G  E  poHta 
concipiatur  fArahoUfQrmiSj  ipfi  A  F  B  coordinat  a,  cujus  far^r*»8tev  di- 
catur^.  quum  ergo  p^r<2^ff//f<?rw^  A  F  B  circulHfr^  exuorfum  coatin^ 
gat,  erit  G  F  c-  G  E;  adeoque  G  Fl  c-  G  E^!, ;  hoc  tdfZZl.  x 
A  GjL  c"  ^'"~''  X  A  Gl. ;  quare  fcrq, 

Notandura  eft  effe  f  l^lL  =  Z  D"'  k  A  D  IZil .  &  ^. 
ri:  Z  GZL  X  A  Gmll .  unde  Z  Dil  x  A  DfZLilET^G-^^A  G 
quare  Z  D^.  x  A  D'"~^ "  eft  raaximum. 

Exemf,  i.Skft~i,6cm=:'^.  erit  ideo  p*  =:  Z  D^  x  A  D  = 

ZD^xBD^;    velp*=rZDKBD.  Item  AD  = 

-  C  A. 

2.  Sit«  =  53  (Scz^=  10.    eritp-^— ZD'°xAD^ 

velp^  r=ZDix  AD'-  =  ZD5  xBD^&  AD 

=:fCA. 

XXVI.  Sit  item  hjperhoU  ( sequilatera  )  cujus  centrura  C,  axis 
Z  A  ;     &    huic  infcripta  faraholiformu    A  F  B    cujus    expo-  Fig.    149^ 

nens  — farameterf  -^  fitque  AD;=i — — -; — GA;  eritp  fuigene- 

neris  raaximum. 

Nam  utcunque ducatur  E  G  ad  B  D  parallela ;  &  ad  E  G  conftituta 
mttMxgdXwx  famhoUformu^  ipii  A  F  B  coordinata,  Q\{]mf4rameter  q. 
quum  ergo  farftholiformvs  A  F  B  hjfferhoUm  introrfum   contingatj 
eritGFn^-taGE^;  hoceftpI^Zl^^  AG  "  *T3^.!!-Ix  AG  "  ;     ^ 
quarep*t3^.  Notandnm 


2  m—  2  n 
m  — Z  n 
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Z  G^  .  Z  Dli  Z  G  -  Z  Di^ 

Fig.  1 49.       AG»!^  '  ""'^^  ^^'^ADi^lL*^  AG^lz^*  ^"^^^AD^"^  ^^  °^^° 
nimHra. 

JE.v^wp.  I. Si£«  =r  2  5 &■ »»  =  3  .  erit  p'— -^.  =^^ ,  3c 
BD^      ZDq  ■      ^ 

^  =  AD^'"^  ^U^' ^^^^' ^ ^  =  ^  ^* 

Z  D  **  Z  D^ 

2.  Sit  «=3.  &»?  =  45entp^=^^velp--^ 

BD^      ZD^ 
=^^^3=^jj^*  Item  A  D  ==  2  C  A. 

ZD^  ZD  + 

3.  Sit^^s-j&ffi^^Sientp^^-^-pi-velp'^:  ^j^ 

B  D  2    Z  D  > 
^ADT~rir*       ItemAD^zfCA. 

Quomam  in  his  Cyclometrlam  ^.ttlgij  quid  fi  obiter  eo  fpeftantia 
7^#orm;sf^,quaeadinanvim,  paucula  fubjunxero  ?  prxfternatur  au- 
^Jg.  I  fOo       ^Qi  autem  hoc  kci^okikop  : 

Sit  curva  qusepiam  A  G  B,  cujus  axis  A  D,  &  ad  hunc  ordinatae 
re6t3e  B  D,  G  E  $  Habebit  curva  A  B  ad  curvara  AG  majorem  rati- 
©nem  quam  refta  B  D  ad  reftam  G  E. 

Nam  ducatur  re6la  G  H  ad  A  D  parallela  :  fccentiirque  reila  B  H 

punftis  Y,  &  re«5la  G  E  pun6lis  Z  in  particuUs  indefinite  multas  5  per- 

que  punaa  Y,  Z  ducantur  redae  Y  M,  Y  N,  Z  O,  Z  P  ad  A  D  paral- 

\c\x :  curvam  interfecantes  pun£lis  M,  N,  O,  P  ;  per  quse  ducantnr 

reaae  M  R,  N  S,  O  T,  P  V  ad  B  D  parallelae.   Eftque  angulus  B  MY 

(ut  e  fuperiiis  oftenfis  liquet)  minor  angulo  N  GS,  unde  M  B  ,  B  Y 

cr-GN.NS.  SimiliquedecaufaeftNM.   MRc-GN.NS.* 

"  \'^'/{C'!'^'  quare  conjunae  eft  B  M  -W  M  N  "j-  N  G .  B  Y  -i-  M  R  -^  N  S  cr 

Left,  ML  -  G  N  .  N  S  j  hoc  efl  arc.  GB.BHcr-GN.NS.  rurfus  (e  difcur- 

fu  conCmili)  ratio  G  N  ad  N  S  major  eft  fmgulis  rationibus  O  G  ad 

.  G  Z ,  O  P  ad  P  T,  &  A  P  ad  P  V ;  idcircoq .  jiinde  ell  G  N  .  N  S  cr- 

arc.  A  G .  G  E.  quapropter  erit  G  B .  B  H  cr~  AG .  G  E .  perrautan- 

doquc  GB.AGcrBH.GE»  cjuare  componendo  eft  A  B .  A  G 

L  "  B  D .  G  E. 

xxviir. 


Geo-paq  10% 


Crafs  j^idfjif 
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XXVIII.  Sk  CircHlHs  AMB,  cujus  RadiHi  C  A,    &  ad  hnnc  per- 
pendicularis  refta  D  B  E  .  fit  item  curva  A  N  E  talis,  ut  duda  utcun-  ^*S«  i  P  ^ 
que  refta  P  M  N  ad  D  E  parallela  (quae  circulura  fccet  in  M,  di(5^am 

curvam  in  N^  fit  re^a  P  N  squalis  jircm  A  iM  ;  fir  deraum  axe 
A  D ,  hafe  D  E  defcripta  Parahola  A  O  E,  hx c  extra  curvam  A  N  E 
tota  cadet. 

Nam  fecet  refta  P  N  parabolam  in  O  ;  &  conneftantur  fubtenfae 
AB,  AM;  eftqueDE.PN  ::are.  A  B.  arc.  AMcrAB  .  AM 
: :  D  E  .  P  O  .  quare  P  N*^  PO  ;  unde  liquet  Propofitum. 

XXIX.  Exhinc  (&  e  vulgo  notis  fpatlor^m  A  D  B,   AD  E  dlme»- 

3  C  \  X  D  B 

fiomhis)  facilecoUigiturhxcregula:— qt^;;™  "3arc.  AB.  ^^g-   IJ^* 

Porro  fi  ponatur  arc.  A  B  =:  3  o  grad.  fit^ue  2  C  A  =  1 1 3  .  juxta 
regulara  iftam  coraputandOjproveniet  lota  circHmfcrentia  raajorquam 
35  5",  rainus  fradione  unitatis. 

XXX.  Hinc  etiam  if.to  arcu  A  B,  nominatifque  AB— pj  CA— r  •  & 

DBz=f,  ad  'mstmtn&mifint^mreUam  DB  adhibebiturhaecaequa- 

,      '^rr  pp         12  rr  p  .  ,    ,  Zrrp 

tio  •  ' f-^  =r    — r~^  e  —  ee.   vel  ponendo  /t  —  — ^-r-    1  ^rit 

'  p-r-\^pp      prr^-^pp  ^  ^       ^rr-jrpp  ' 

^f  =4^f  — ^r.  vel2i— ^4^^""  ^P^^^'  c- 

XXXI.  Sit  AMBOWi^,  cujusRadius  GA,  & huic perpendi-  •^^&«  ^Sh 

cularisrefta D  B  E  ;  fit  itera  curva  AN  E  pars  Cjeloidii  sidCireulum 
A  M  B  pertinentis ;  demum  ad  axem  A  D,  bafin  D  E  ftatuatur  Para- 
hgU  A  O  E ;  haec  intra  Cjcloidem  tota  cadet, 

Etenim  utcunque  ducatur  re£la  P  M  O  N  ad  D  E  parallela,  lineas 
expofitas  fecans ,  ut  cernis ;  connedanturque  ffthtenf<&  A  B,  A  M ; 
eftque  DE.PO::AB.AM::  curv.Ab.A  Net-DE.  PN  ; 
adeoqae  P  O  "3  P  N.  undeconftatPropofitum. 

XXXII.  Exhinc,  &  e  mti^  fegmentornm  circtilaris  atme  CjcloUa' 

rr      r    V        u       v       VI     ^CAkDB^-CDkDS 

lii mmenftombm ^  haec  ehcitur  Kegula- — — ~C  T-I^TTCD " 

C"  arc.  A  B. 

Porrofifueritarc.  AB  =  30  grad.^c  ponatur  2  CA=  ii^  •  e 
regula  hac  confedatiii*  fore  totam  circHmferentism  rainorem  quara 
3  5  5",  plus  fra^ione.  '    . 

Vides  igitur  ut  e  propofitis  duabus  regulis  (latim  eniergit  Dimetri 
2ACircHmferemiamFroportiaMetiana,  -,; 

XXXIII.  Quoniam  exorbitanti  fe  obviam  dedit  Cjckis  hoc  adno' 
tabo  heorema^  nefcio  an  ufpiam  ab  illis,  qui  de  Cjr.ff/y;(/^  tam  fuse 
fcripferunt,  animadverfuni :  Completo  Re^at?mlo  ADEG,  fpatlidm 

AEG 
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ABG  aequawr  CircHUri  fegmento  ADB  demoaflrationem,  ne  longius 
evagei^obmiitam. 
,;  XXXiV.  Sintduo  clrcttHAlHGj  AKNH  fefe  contingentes  ad  A  . 

S-  ^  54*  communique  diametro  A  H  G,utcunque  perpendicularis  ducatur  refta 
DN  M:  hdth^hnfegmentum  AIMD  3.6  fegr»entHm  AKi^D  mino- 
rera  rationem,  quam  re£ta  DM  ad  redam  D  N,  , 

Nara  fit  AK  ad  AG  pcrpendicularis,  acipfi  AH  xqualis  j  & 
conneilatur  H  R,  cui  occurrat  re£^a  M  D  in  X  j  ducamrque  reda 
'  GXSj  turaadaxem  AG;><«r^/w<?rf««? AS  per  N  dcfcripta  con- 
cipiatur  £i/i/y?J  ALNG  ;  hsec  (uci  fatis  manifeftum)  incra  arcum 
A  K  N  tota  cadet.  Eft  autem  fegm.  A  1  M  D  .  fegm.  A  L  N  D : ; 
D  M . D N  .  ergo fegm.  Ai  MD  .fegra.  AKN  D-aDM.  DN. 

XXXV.  Sit  EUipfis  YFZT,  cujus  axes conjugati  YZ,  FT  j  fit  itera 
pjgj|_j?^,  reCtaDCaximajoriY  Z  paraliela  ;  &  per  D,  F,  C  tranfeat  circulus 

DFCV  centrum  habens  K,  in  ellipfis  axe  minore  F  T  fitum  j  dico 
circuli  partera  DOFPC  intra  ellipfis  partem  DMFnC  jacere. 

Nam  fit  FI  ad  FV  perpendicalaris,  &  in  hac  fumatur  i  S  =  FV ;  & 
connedatur  V  S,  cui  DC  produ^fla  occurrat  in  X  ;  &  connexa  T  X 
ipfi  FI  occurrat  m  R .  &  cum  fic  G  D  q  :=  F  G  x  G  V=F  G  x  GX  • 
iiquec  ipfara  FR  effe  ellipfis,  axi  F  T  congruara,  parametrura  j  unde 
conftat  Propofitum. 

XXXVI.  Sit  circuli,  cujus  centrum  L  fegmentum  DEC,  &  fumpto 
^^&  ^^5«       inejusaxeGEpundoquopiamF,  fit  curva  DMPCtalis,  ut  dus^S 

utcunque  re»bta  RMS  ad  G  E  parailela,  fit  R  S  .  R  M  : :  G  E  .G  F  ; 
erit  DMFC  ellipfis,  hoc  modo  determihata :  Fiat  E  G  .'F  G  :  :G  L . 
G  H ;  &  per  H  erigatur  YHZ  ad  DC  paralleia/itque  HY  par  ipfi  LE  ; 
erunt  HY^  HF  eliipfis  feraiaxes. 

Demonftratum  habetur  a  Greg.a  S.Vmcemlo^  L.IV.  Prop.154. 

CoroL   Hinc  fegm.  DEC .  D    FC  : :  EG .  F  G. 

XXX VII.  Sint  du2e  circulorum  portiones  DEC,  DOFC  quarum 
communis  fubtenfa  DC,  &:  axis  GFE  ;  poriio  raajor  DEC  ad  portio- 
nem  DOFC  majorem  rationera  habet  ea,  quara  habet  axis  G  E  ad 
axera  G  F. 

Nam  fint  L  circuli  DSEC,  &:  Kcirculi  DCFCcentra ;  &  fiat  EG. 
FG::GL.GH;  &  fiat  YHZadHr  perpendicularis,  &  fit  HY  x- 
qualis  ipfi  LE  j  tura  femiaxibus  HY,  HE'  defcripta  concipiatur  cllipfis 
YDMFCZ ;  e  mox  prsdidis  liquet  ellipfinD.vlFCcirculo  DoFC 
circnmduci.  Eft  autem  cirfu:arefegmentumD£Cad  fegroeDtum  el- 
lipticum  MFC,  utGEadGF-,  quarefegm  DECadfegm  circula- 
re  DUFC.  rationem  habetmajorero,  quamGE  ad  GF:  Quod.  £.  D. 

L&CT. 
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TN  fufcepto  negotio  progredimur  ^  quod  ut  (quatenus  iicet)  decurtc-  ^rapsrdti» 
raus,  verbifque  parcamus  ■  obfervetur^,  ia  fequentibus  ubique  /('»?-  ^«mnmis. 
amAB  cftrvam  erfe  (^qualcs  tradamusj  quampiam.  j  cujus  Axis  AD. 
huic  applicatas  omnes  redas  B  D,  C  A,  M  F,  N  G  perpendiculares ' 
&  M  £,  N  S,  C  B  parallelas  efie ;  pmSiam  M  iibere  fumi  |  argnm 
M  N  indefinite  parvum  effe  •  reSlam  *  ^-curvae  V  B, « jx  curvae  A  M, 
ft  ?  arcni  M  N  aequales  efTc  j  ad  redam*  C  applicatas  d  perpcndicu- 
lares  effe»    His  praeftratis, 

I.  SitMPcurvaeABperpendicularis.  &line3£  KZL,  «efd^ta-  Fig.  ij^, 
les,  ut  F  Z  ipfi  M  P,  &  /^ 9  ipfi  M  F a^quentur  ^  mtfpatifim  «^<^  ipfi  ^  ^7, 

ADLKaequale. 

Nam  TriangnU  M  R  N,  P  F  M  firailia  funt,  adeoque  M  N  .  N  R 
::PM.MF.  unde  MN  x  M  F  =  N  R  x  P  M,  hoceft  ffubftitutis 
aequalibus)  F.»'x^«f:=:FG  xFZ;  feu  re<3:ang.  f*  9  =  reitang.  FH; 
fpatium  vero  «^J^  minime  differtab  indefinite  multis  redangulis, 
qualia  f*-^  ;  &  fpatium  A  D  L  K  totidera  reftangulis^  qualia  F  H^  s- 
quivalet.     unde  liquet  Propofitum. 

'  IL  Hinc,  fi  curva  A  M  B  circaaxem  A  D  rotetur,  habebit  fe  frs. 
dHtla  [Mperficies  ad  fpatium  A  D  L  K,  ut  Ctrcfimferentia  circtiii  ad  ra-  Fjg^   j  ^^^ 
diuw  5  unde  noto  fpatio  A  D  L  K  cognofcetur  ^i^i  fuperficies,  Con- 
fequentise  rationem  jam  antea  pridem  affignavimus. 

IIL  Exhinc  ^p&^r^,  i^p^^r^j/^/i^utriufque  ,  CenaidumqHs  fuperficis^ 
dimenfigKem  sicci^nmt;  nam  fi  A  D  fit  conicae  fei"tionis,  a  qua  iftiE 
figur.T  oriuntur,  axis  ^  linea  KZ  Lfemper  aliqua  conicarum  exiftet, 
Jiaud  difficili  negotio  determinabilis.  Hoc  fuggero  tantum,  quoniam 
nunc  evulgatum  habet  ur. 

P  n,  lifdcra 
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rv.  lifciero  flantibus,  fit  cum  A  Y I  talis,  ut  ordinata  T  Y  fit  in- 
ter  congruas  F  M,  F  Z  proportione  media  ;  tmfolUum  cx  fpatio  aS^C 
fjg.  i^^^     cii:caaxem<*^rotatofad:umxquale/<?//<^cj,  quoda  [fatio  ADI  circa 
157'     axem  A  D  converfo  procreatur . 

NameftMN.NR::PM.  MF::  PM  x  MF.M  Fq: ;  FZ  x 
F  M  .  M  F  q  .  unde  MNxMFq  ==NRxFZ  xFMj  hoceft 
jLtyxp,^q  =  NRKFYq.   Unde liquet  Propofitura. 

V.  Simili  ratione  coUigetur,  fiFY  ponaturinter  FM,  FZ  hlme-' 
Fig^  1  J  "y      ^edia,  {Qt^ftimmam  cHyorttm  ex  applicatis  (quales  f*  ? J  a  curva  a<p^ 

*  57.      ^fi  re^iam  «*  ^,  xqualem  famma  ctiborum  ex  explicatis a  curva  AYI  ad 
reftam  AD.     parique  modo  fe  res  habebit  quoad  csteras  patefia- 

tes. 

VI.  Porro,  ftantibus  reliquis,  fit  curva  V  X  O  talis,  ut  E  X  ipfi  MP 
Fig.  1^6,      arqnet^ir  •  &  curva  ^^^4  ^^^^is,  utf^S  aequeturipfi  PF  •  erit  fpatium 

ci-ar^,  C  acqua  le  fpatio  D  V  O  B. 

NameftMN.MR::MP.  PF-  adeoque M N  x  P F  =  M R, 
xMP.  hoceftf^^x^l^ES  xEX . vel reftang. £ T  =  redang. 
P-<^.   Unde  liquet  Propofitum. 

Fig„  I  5  5*  VII.  Subnotetur  hoc  :  Si  curva  A  B  fit  ParMa->  cujus  Axis  A  D, 

ffirnmner  R  ;  erit  curva  V  X  O  hjperhla^cujm  centrim  D,  Axis  DV, 
cujufquejj^r^izwff^raxi  R  aequatur  {'fcilicet  obEXq—   (PMq  — 

P  F  q  -]  -  F  M  q  =^-+-  FMq=^-i-DEq=)  DVq^-DEq;. 

k^vaffdtiamf-^-^^^tni  Re^angtilHm\  quoniam  fingulx  applicatae. 

R 

f*  I  ipfi  —  sequantur.   Conflat  itaque  62^10 fp^tio  hjpsrbollco  DVOB 

curvara  AM  Bdari.  & vicidira.     Hocobiter. 

VIII.  Adnotari  poflet  etiam  omnia  flmwl  quadrata  ex  applicatis 
ad  re£lam  «^^  a  curva  'u^A-  aequari  re6^anguh's  omnibusexP  F,  EX 
adre^amDB  applicatis  ffeu  coraputatis  J  ;  cubosex(<f  aequariipfis 
P  F  q  X  E  X. ;  ac  ita  porro. 

s  5  ?•         IX.  Adjungatur  etiara  (  produ^a  P  M  Q^)  fi  ponatur  F  Z  aequa- 
lis  ipfs  P  Q^j  &;  f*  ?>  jpfi  A  CL.j   fpmifim  *  C  «^  f^atio  A  D  L  K  3?- 
^uari. 
^.  Nam 
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NamobMN.'NR::PM,  MF;:  PQ^QAj  erkMN>< 
QA.  =  N  R  K  QA  i  hoc eft redang.  ^  Q  —  re^ang. F H. 

X.  Porro,  curvam  A  B  tangat  redia  M  T^  fintquc  curvae  D  X  O , 
«.(f  ^  talesj  ut  E  X  requetur  ipfi  M  T,  &  ju  p  ipfi  M  F .  erit  fpatium 
aCJ"  aequa  kfpatlo  D  X  O  B.  Fig    i  c  ?! 

Nam  MN.MR:;MT«MF.quareMNxMFt=MR.)<MTj  ij^\' 

hoc  eft  f^f  ^'  f*?>  =  E  S  X  B  X  j  unde  patet. 

XL  Hinc  rurfias,  fnperficiesfolidl  exfpatii  A  B  D  circaaxera  A  D 
converfione progeniti ad  fpamm  DX  O B  fe habet,  ut  (^ircaii  Cir-  ^. 
«■«w/.  ad  radinm  j  hoc  igitur  noto  iimul  illa  innotefcet.  unde  rurfus    ^^"  ^  ^   ' 
Sphdroid»m,  Comidttmqne  fMperficies  dimetiri  licebit^ 

XII.  Si  linea  D  Y 1  talis  fuerit,  ut  fit  E  Y  =  v^  E  X^x  M  F  /  crit 
folidftm  QKfpatio  <i€<f'  circa  axem  «  ^  rotato  fa(Sura  xqu3.k  foiid^^  quei 
exfpatio  D  B  I  circa  axem  D  B  rotato  progignitur. 

Etenim  eftMN.MR;:MTxMF.MFq:;EXxMF.  MFq 
sjEYq.MFq.  quarcMNx  MFq  rrMR  xE  Yq.  hoceftF'?  %  ijS. 
xp^q^ESxEYq.  Ijf. 

XIII.  Siraili  rationc  C^^i??-»/»  {aiiarumquepotefiatHm^CKOtdmg- 
£is  ft  ^  fnmmoi  cum fpatii^  ad  reftam  D  B  computatis  licebit  conferre» 

XIV.  Sint  praeterea  linex  A  Z  K,  «^4,  taleSj  ut  F  Z  fpfi  M  T^  & 
u f  ipfi  T F aequentur  ;  fpatinm aC^  xqugbkur fpatio A D K. 

EtenimMN  .NR  ::MT.TF;  hoc  eft  i^v,¥G:i  FZ.f^l.  Fig.ijS. 
quarefxvK{^^  =  FGxFZ.  159, 

XV.  Eti^ira  ftfrnma  i^tiadratorHmCK  zp^\k2Llisy.^  xq^^tUT  ffimm£ 
ReUangtilorHm  cx  T  F,  F  Z  •   &  fumma   CnUrHm  ex  jn  ^  aequantur 

ipfis  T  F  q  X  FZ  f ad  reftam  fcilicet  A  D  computationem  exigendo)  Fig.  15  83 
parique  quoad  czeteras  poteftates  modo.  1 1  jp, 

XVI.  Rurfus  ponatur  reda  QM  P  curvse  A  M  B  perpendicularis  | 
fitque  refta  C  <jv  xqualis  ipfi  B  D,  &  compleatur  Red:a»gulum  ctC^C-, 

tum  curva  KZL  talis  fit,  ut  F  Z  ipfi  Q_P  xquetur  •  crit  reliang.  a-^^t  ^'S*    ^  ^» 
xqu^ikfpmoADLK.  "^i- 

NaracftMN.  NR::  (PM.MF  ::)  PQ^IF.  quare  MN 
X  I  F  =:  N  R  >*  P  CLi  hoc  cft  f^y  X  /i*§  —  F  G  X  F  Z .  unde  patet. 

P  2  Hinc 
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Hinc  not0  fpatio  A  K  L  D  cognofcetur  cmx  A  M  B  quantitas.^ 

Fig.  1 60 ,        X VII.  Item,  pofito  re^am  T  M  Y  contingere  curvam  A  M  B,  fa- 
161.     ftaque ^ >  —  B  C, complecoque  ReBa-4gtth  ^Cy^.^  fit curva OXX 
talis,  ut  F  X  ipfi  T  Y  aequetur  •,  erit  fpatiHm  (  infinite  protenfum  ) 
A  D  O  X  X  aequale  ReBangulo  a-Cy^, 

NamMN.NR:;YT.DAjhoce{l/^j'.  FG:  :  FX.f^S  .5c 
f^J^xfierrFGxFX.  quare liquet. 

Hinc  riurfus,  explorato/p^ef/o  ADOXX  curva  A  M  B  innotefcer, 

Fig    i6a  XVIII.  Quin  adfumpta  quapiam  deterrainata  R,  &  fafta  reda  ^  i' 

161.  =R;  ficurvaOXXtalislit,  m  MF.MP::R.FXi  eritr^^^». 
gulHm  ACJ\l7si(\\x2\t  fpatio  aDOXX.  ac  inde  comperto  hoc  fpatio, 
curra  prorfus  innotefcet. 

NamMN  .N  R;:MP.  MF::  FX.  R.  adedque  MRxK  = 
NRxFXj  ceufcpx^^  =  FGxFX. 

Gompluratalia  poffent  adponi  j  fed  vereor  ut  haec  nimis  quam  fuffi- 
cere  videantur. 

XIX.  Adnoteturfaltem,  hxc  omnia  aeque  vera  fore,  nec  abfimili- 
ter  oftendi,  pofitocurvae  A  M  B  convexa  re£lam  A  D  fpeftare. 

XX.  Ex  oftenfis  autem  metho^ta  facilis  emergit  cttrvas  (^«6f a^r/- 
«^»1?)  def£nafidi^q\Ax  dimenfionem  adraittnnt  qualem  qualem  •  nimirum 
ita  procedas, 

Quamlibet  (tibi  quadantenus  notam)  aream  trapez>lam  re^Mngu- 
fig- 1  ^2 :  Um,  duabus  parallelis  redis  A  K,  D  L .  reda  A  D  •  &  line^  qua- 
cunque  K  L  c(?z»^r<rAf »/<«»  accipe  sis.  ad  iftam  verb  fic  referatur  al- 
tera  ADEC,  ut  du£ta  quacunque  refta  F  H  ad  D  L  Jparallela  (quae 
fecet  lineas  A  D,  C  E,  K  L  pun^tis  F,  G,  H  )  adfumptaque  reda  de- 
?>g.  153.  terminataZ  5  Ck  ^nadratum  qxB  H  aequale  qnadratu  exFG,&Z. 
quinetiam  fit  curva  A I  B  talis,  ut  ad  ipfam  produfta  re^a  G  F I,  fit 
re^anguiHm  ex  Z,  &  F I  aequale  fpatio  A  F  G  C  j  erit  reltangnlnm 
cs  Z,  &  cHrva  A  B  aequale/p<«t;V  A  D  L  K. 

^que  procedit  raethodus,  etiamfire6ta  A  K  ponatur  infinita, 

Fig.   162.     £A-f»?p.  I.  SitKL  rtf^4//«r^;  eritcurvaCGE  f//^tfrW^. 

p^g  j^,  2.  SitlineaKL  ^reffs  CircHil^  cujus  CentrHm^D -^  &AK 
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s  Z ;  erk  curva  A  G  F  C^^snlm ;   &  curva  A  B  =: 

•  I'    A  i^  arc.  KL. 
.2       '2  AK 

3,  SkliniSiKl^ HjpeMa d^ftUatera,  cujiis  Cmr#« A,  &  Fig.  154. 
Q/ixis  A  K  =  Z  i  erit  G  G  E  re<fta  linea  j  &  curva  A  B 
Parahla, 

4.  SicLineaKLPrfr-<«to  (cujusaxisAD)erit:curvaCGE  ^. 
quo(iuc*ParAltoU ^   &  curva  AB  Paral/oUformtffm qux-      S*  ^^' 
dam. 

f,  Sh  cnn^Kh ParAhoiiformii  quaedam  inverfa,  vel  infinl*  -. 
ta{talis  fcilicet  uE  fit  F  H  r=  Vtc/ eritcwrva  A  B  Cyelo^ 

u,  ad  eircHlttm  pertinens,  cujus  Diamgter  ipfi  Z  »qua- 
tur. 

Elegantiora  forfan  Extmpla  ipfe  circumlpe^^ans  excogitablsa  l 
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'Ic  demum  etfi  praeter  inftiEutum  fit  particularia  nunc  attingere  - 
_  .  qualibus  fane ,  hxcgeneralia  confec^uentibus ,  admodurapro- 
clive  foret  turgidum  Volumen  compingere  {amico  tamen  morem  ge~ 
rensepera  dignum  cenfenti)  fubtexam  ad  Circall  Tangemes  SeeaNtefq-^ 
fpt^d.nth  nonnulla,  pleraque  de  fupra  pofitis  eraergentia. 

Praparatio  Commmk, 

f  ig.  1 66,  £(^0  cIj.^^11  Quadrans  A  C  B,  quam  tangant  reaae  A  H,  B  G  j  & 

in  produftis  H  A,  A  C  fumantur  A  K,  C  E  fingulae.  pares  radio  C  A  • 
&  afymptotis  A  C,  C  Z  per  K  defcripta  fit  HyprboUK  Z  Z  ^  afymp- 
totis^Qj  ^Q^^ti  EhjperhoWL^O,    Sumaturetiam  inarcu  AB 

^%'  1 07.  ^mUtim  arhitrarium  M,  per  quod  ducantur  reda  C  M  S  ( tangenti 
AH  occurrensinS)  reftaMT  circulum  tangens  5  refta  MFZ,  ad 
B  C  parallela,  refta  M  P  L  ad  A  C  parallela.  Sit  denuo  reda  *  ^  ac- 
qualis  arcHi  A  B,  &  «-/^  arcui  A  M  |  &  re^tae  «>,  ^  ft  «w  4  redae «  ^ 
"  perpendiculares  j   quarum  «?  ~  AC  ,  p?r=i  ASif*^^  CS  •  h-w 

=  M  P. 

I.  ReftaCS  a^quatur  reftae  F  Z  ^  adeoque  fumma  fecantium  ai 
arctit»  A  M  pertinentium,  &  ad  redtam  A  C  applicatarum  aequatur 
fpatio  hyperholico  A  F  Z  K. 

EflenimCF.  CA::(CM.CS::)CA.CS.  adeoqueCF 
xCS-CAq.  itemCFxFZ=:CAx  AK^CAq.ergoCS  =FZ. 

p.        ^^r.  n.  Spatirim  ^^1^%  (ho€  eO:  Smwmi)tta»geyitii4m  i»  areh  AM  2.d  rQ- 

ig.  1 07*      ^jjj^  g^  appiicatarum)  aEqnatur/p^f/t?  hyperholia  A  F  Z  K. 

P^tet  ex  liujufceLtftionisp.  III. 
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III  Curva  A  X  X  taiis  fit,  iit  P  X  fecanti  C  S  (vel  C  T)  xquciur ; 
fpttifim  A C P X  hoc efl  Snmmafecau  ium  ad arctim  A  M  pertinen* 
tium,  &  ad  C  B  applicatarura)  icquatur  duplofe^ori  A  C  M. 

Nara  (^)/)?^f/^w  A  F  MX  Segmentlk'^  WldHplnmt^-^  &  reFv-  fig*  ^66. 
ayigulHm  F  C  P  M  TriAKgHit  F  C  M.  ergo  totum  jpatium  A  C  P  X  ^''^  ^°-  ^^^' 
totius  fe^oris  A  C  M  duplum  efl:.  • 

Etiam  hoc  e  i  6,  hujus  duodecimae  Lecftionis  aperte  conflat. 

IV.  Curva  C  VVtalis  fit,   utPV  Tangetiti  AS  xquetur  .    erit 
fpatiumCV  P  (hoc  t{\.  fumma  tangentium  isd  arcnm  A  yipeninen-   -n--        ,. 
tifim,  &  ad  rectam  CB  applicatarura)  7i:<:[\x2.\t  femijfi  qmdratiex       °' 
ftikeiofa  A  M. 

Manitefte  confedatur  ex  feptima  undecimae  Ledionis. 

V.  -Accepta  C  Q=:  C  P ;  <Sc  du^a  Q^  ad  C  E  parallela  (  qu:E 
hjperhoU  L  E  occurrat  in  O)  tmfpatiam  hjperbdicHm  P  L  O  CLdu- 
^um  in  radiHm  C  B  (feu  cylindricpim  ad  bafin  P  L  O  Q_,  altitudine     . 

B  C    {d.\\i^\\.\m  fnmma  (^>i^dratortim  exre£tis  C  S,  feu  P  X  ad  arcnm  ^'§-   ^^^" 
h  M  pertinentibus,  &  ad  rec^am  C  B  applicaiis. 

Namquia  PL.QO::(BQ.BP.hocell::)BC-HCP. 
B  C  —  C  P .,  erit  componendo  P  L  -h  QO .  QO  : ;  2  B  C .  B  G 
—  CP.  iteme{lQO.BC.-:BG.  BC  +  CP;  ergo  (paresra^ 
tiones  adjungendo  )  eft  P  L  -1-^  Q  O  .  Q  O  -H  QD.  B  C  =  2  B  G  , 
BC  — CP-l-BG.  BC-hCPi  hocen  PL+^QO.  B  C  : .- 
2BCq.BCq  — CPCL  (  hoc  eft::)  sBCq.PMq.  veriim 
eft  P  X  q  .  B  '  q : :  B  C  q  ,  P  M  q  .vel(antecedentes  duplando)2PXq. 
BCq::2BCq.PMq,erg6PL-h-QO.BC  ::  /PXq.  BCq.vel  PLxBG-!-' 
QOxBC.BCq::2PXq.  BCq.  quare  PL  x  BC^hOP  x  BC— ^PXq. 
itaque  B  C  in  omnes  PL  -!-Qp  dufta  adsequat  omnia  totidem  PXq . 
unde  conftat  Propofitum. 

VI.  PJinc  fpatium  &y'\.^  (hoc  Q^famma  fscaKtittm  in  arcn  A  M '. 
ad  «6  applicatarum)  s^qumir  f^hdnpld  fpatio  hjperholico  P  L  O  Q^        ^'§'   ^  ^7'  ■ 

Nam  fumatur  arcus  M  N  indefinhe  parvus5&  huic  sequalis  rc£la  /^  r, 
ducaturquereaa  N  Rad  A  C  parallela.  Eftque  M  N  .  M  R  ::  (MC. 
CF::CS.CA::PX.CA::)  PXq.  P  X  x  G  A  .  adedque, 
MNx  PXx  CA=MRxpXq.  feuftyxp^l,  X  C  A—MRx 
P  X  q .  atqui  (  ex  pra^cedente  )  omnium  M  R  x  P  X  q  fumma  fpatii 
P  L  O  QJn  C  A  dudi  fubdupla  eft.  Ergo  omnia  totidem  /*  y  x  fx  4, 
inC  Aduftaeidemfubduploxquantur.    quarefpatium  «-^^f*  (om=- 

nibus 


M.2 
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Kfbus  F  t*  ^  f*  '4'  par  )    aequatur  fubduplo  fpatii  P  L  O  0^, 


(a)   I.  Lcd. 

xir. 


FJa    167         Vll.0mniaquadrataexreais^4(adreaam*f*applicais)  xquanc 
^°  C  A  J'  C  P  X  P  X(hoc  eft  f^rdllellftfehm  Bafe  Re^angHlo  A  C  P  D, 

AltlMine  C  S) . 

Hujus  £jf<iii  demonjlratlonem.  (quanquam  vf^x^e/v)  tranfilio ;  quo- 
niam  aliud  Sehema  difcursuraque  prae  reliquis  plerifque  longiufculuai 
expofcic  5  neque  rem  tanti  video. 

p.         ^.         Vlll.Curva  AYY talis  Tit^ut  FY  a^quetur  ipfi  ASjduda  tura  re6la  YI 

'^'^  '    ad  A  C  parallela,  erit  etiam  yp^f /««?  A  C  I Y  Y  A  (  hoc  eft /«w?»<« 

Taf7gey3tiHm  ad  nrcHm  A  M  pertinentium ,  &  ad  reftam  A  C  applica- 

tarum,  una  cum  reUangnlo  F  C I Y  )  jcquale  ftthdHflo  fpatio  hjfperbo- 

lico  P  L  O  Qi. 

^zm fpatinm Ay^ i^  (<«)  aequatur  reiiaxigulo  ACPD;  hoc  eft 
rsaangulo  F  C  I  Y  (nam  eftCA.AS^sCF.FMj  velCA.FY  :  : 
j .  ^.  ^evv.   CF.CP.adeoq.CAxCP::=FYxCF}.item  fpaiium  ^''^^(hoc  cft  omnes 
Xir.  redae  T  F  ad  o.C  applicatiE,quotquoc  ad  arcum  AM  pertinentj  {})  x- 

quaiur/jp<if;e  A  F  Y  j  trgo Jpatium  A  C 1  Y  A  a^quatur/p^fiV  ^y^f^i 
hoc  efl  (ut  mox  oftenfum )  Jemijfi  fp^tii  hyperhoUci  P  L  O  Q^. 

Alicer  illud,   (eique  connexa)  dimenfus  fum,  hec  pramiffo  Lfm" 
mate. 

IX.  S\t  HjperboU  dqHiUtera  (axesnempe pareshabens)  ERKad 
Fig.  I  (>S.      cujus  axes  C  £  D ,  Cl  j  &  ad  hosordinatae  K I ,  K  D  .  fit  item  cuiva 

E  V  Y  tal-is  ,  ut  in  hyperloU  libere  fumpto  puniflo  R ,  dudtaque  reda 
R  V  S  ad  D  C  parallela  ,  iint  S  R ,  C  E  ,  S  V  continue  proportiona- 
les  5  connexa  rctta  C  K ,  erit  Spatihm  C  E  Y  I  SeBoru  hyperbotici 
KCEduplum.      '^ 

Nam  ducatur  R  T  hj^erhoUm  tangens ,  &  R  H  ad  C I  paraliela. 

EftqueCH.CE::CE.CT.  quareCTr-SV^  velHT~RV. 

iraque  i^/i-^f /«w  E  D  K  Y  duplum  efl:/f^i^f«/i  E  D  K .  icem  re^<i«^?;- 

lo-  Led.Xi.   i^^j^  IKD  C  trianguli  C  DK  duplum  eft  j  ergo  reliqmimfpatmm 

C  E  Y  1  reiiqt^ife^iori^  E  C  K  duphim  efl. 

X.  Refumpta  jam  quadrante  circulari  ACB,  fit  CE^CAj 

^Jg-  i^9\  &  axe  A  E  ,  p<irarr>etro  etiam  A  E  ,  defcripta  fii  HyperhoU  E  K  K  ; 
pofitoque  curvam  A  Y  Y  talem  efle  ,  ut  ordinata  quacunque  re(5^a 
M  F  Y ,  fit  F  Y  tangenci  A  S  xqualis  j  ducatur  reda  Y I  K  (reftam 

CZ, 
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C  2  fecam  in  \yhyperhdUm  m  K)  &  connetour  C  K  •  erft  fpatfum 
A  C  I  Y  A  [eUorts  hjpsrbolici  E  C  K  duplum. 

Nameft  CIq.CAq::A6ci,CAq::FMq.CFq::CAq 
—  CFq.  CFq.  componenddque  jCiq^^l-  CAq  .  CAq  ::  Fig.  i6g', 
C  A  q .  C  F  q  .  hoc  eft  ('ex  hjferboU  natura)  I  K  q.  C  A  q  : :  CAq. 
CFq.vellK.CE::CE.IY  .  itaque  ffAUnm  A  CI  Y  A  /f<^tfw 
E  C  K  duplum  efl'e  perfpicuum  eft  e  prxcedente. 

XI.  CorolL  HincfiP«/tfE,  C^orda  CBjSagitta  C  A  defcripta  fit 
CoKchsu  A  V  V,  cui  occurrat  Y  F  M  produfta  in  V  5  erit  M  V  =  F  Y  • 
adedque/jp^fif*«s»  A  M  V.  y/»^?/(7  A  F  Y  xquatur. 

XllMnd^ifpanoram  cjufmodi  ConchoiciAUtini  dimsMfiones  innotefcunt. 
XIII.  Neicio,  an  opera  fit  hoc  adjicere  C^roHarlH». 

XIII.  Sitreaa  AE  reaae  RS  perpendicularis  •    &CE  =  CA  j 
fintque  duae  (fibimet  inverfse)  Conshoides  A  Z  Z  ,  E  Y  Y  ad  eundem 
plHm  Ej  commHHemqm  reguUm  R  S  defcriptx,  ab  E  vero  ducatur 
utcunque  re£la  E  Y  Z  (Ym^diS  interfecans,  ut  vides)  fit  etiam  hj^erhole  ^ig -   ^  7°« 
AqniUtera^EK)^ y  c\x\\xsceatrHm  C,  [emiaxii  C  E;  du&aquelK 

ad  A  E  parallela ,  connciftatur  C  K ,  erit  fpatinm  qmdnlineum 
KEQXZVk  (reais  A  E ,  Y  Z,  &  conchi^  E  O  Y,  A  P  Z  compre- 
henfum)    xc^mlc  qftadrHplo  fe^ori  Hjperhollco  E  C  K. 

Nara  ii  centre  E  per  C  ducatur  arcus  circdaris  C  X  j  e  didis  faci- 
le  colligetur  fpatinm  A  P  Z I  C  xquari  duplo  feUori  HyperhoUco  ECK 
una  cum  [e^ore  circaUri  CEX.  ittm  fpatiftm  E  O  Y I C  arquari  dapl» 
feHoriE  CK,  dempto  fellore  C  E  X. 

Ita  quoque  facilc  colligas.  Ducantur  Z  F ,  Y  G  ad  C  S  parallelae  | 
&  protrahantur  GYL,  LlH.acob  I  Y  =  I  Z,  eftFZHr-GY  — 
2  C  1 .  &  trapeziftm  F  G  Y  Z  =:  reUayjg,  EGLHrraCGxCI. 
ergo  patet. 

Adnotari  poteft,  fi  iubet,  dufta  A  T  ad  C  S  parallela,  protra^a- 
que  E  Z  T>  11  ponatur  N  =  a  triang.  C  E I  —  2  kSt.  E  C  K  j  fore 
fpat,  EZT-VEO  YE=  iN. 

Nempe  N-j-  CXI=  fpat.  AZT.  &  N  —  C  XI  =  fpat. 
EOYE.  .        ..  ' 

XIV.  Adjiciemus  etiam  hifce  cognatam  Cijfoidalii  fpatli  dimenfio- 
nem. 

Sit  Semmrcnlui  AMB  (  cujus centrum  C)  quem  tangat  reda  ^^g-  ^7^* 
,  AH  j  eique  congruensOjfa^  AZZ  cujus  fcilicethxc  proprietaseft, 
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Fk  1 7 1 »     ^^^  ^'^  clrcamf.  A  M  B  fumpto  uccunque  punfto  M,  &  per  hoc  trajeAa 

^*        '      refta  B  M  Z,  duaaque  refta  M  FZ,  quae  curvam  A  Z  Z  fecec  m  Z, 

fit  M  Z  =  A  S)  in  re£la  vero  «  ^  fumatur  «f*  aequalis  arcui  A  M,  & 

ad  *i^  applicentur  redae  perpendiculares  f^  ^  aequales  arcmm  AM  /««- 

^/«  wr/?i  A  F  ;    tni  fp^tinm  trUineUf»  M  A2.  ffatii  a/A  ^  dtiplttm, 

Nam  fumatur  ^r^-»*  M  N  indefinite  parvus,  &:  ei  aequalis  K'  >  du- 
caturque  refta  ISl  R  ad  A  B  paraliela^connedaturque  reda  C  M.  Eft- 
que  jam  A  S .  A  B  ( 2  G  M)  : :  (F  M  .  F  B : :)  A  F  .  F  M .  &  2  C  M. 
2MN::CM.MN::)FM.NR.  quapropter  erit  ex  aequo  A  S. 
2  M  N : :  A  F .  N  R ;  &  ideo  N  R  x  A  S  -  2  M  N  x  A  F .  hoc  eft 
NRxMZ=  2  ftfJ^f^^.  mde  fpatium  M  A  Z  dpiplofpatio  ^  i^^^x- 
quatur. 

Hinc  cumj^^maf /x|  dimenfio  vulgo  notafit,  &  e  fupra  pofitis 
Fig.  1 72.      ctiam  facile  dedncatur  .  habeturyj><?f»  clffoidali^  M  A  Z  iimsHJio.  cal- 
culum  ineat  qui  volet. 

Ifta  claudet  hoc  (^or.feciaridHm  : 

XV.  SkcircullquAdraKS  A  C  B,  circalptntqfie  tangant  A  H,  B  G  • 
Fig.  1 73»  fi"^*^"^  curvae  K  ZZ,  L  E  O  hjfperboU,  eaedera  quae  (4)  fuperiijs.  ar- 
(«)  7,^  12.     cus  vero  fumptus  A  M  in  partes  divifus  conCipiatur  indefinite  multas 

punvf^is  N  j  per  quae  trajiciantur  radii  C  N  ;  &  his  occurrant  redlae 

N  X  ad  pun£la  X  •  fnmma  re^larttm  N  X  (in  radiis)  aequatur  fpatio 

A  F  Z  K 

"Rad" — '  ^  ffintma  reBarHm  NX(in  parallelis  ad  AS)aequaturyj»(«f/tf 

pl4.o 

3  Rad.  • 

Nam  triangnlum  X  M  N  triangulo  S  A  C  fimile  eft  •  &  indc  X  M. 

MN::  AS.  CA.  &  XN.MN::  CS.  CA.  unde  XM  =^ 

MNx  AS    „   ,          MNxCS    a    .,   .      ,.    .  ,    ,. 

— Qj^ i &  X N= — Q-x •  ^  "3  in rehquis  j  unde  liquet 

ProfitHm,  ex  2 ,  &  7  harum. 
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APPENDICULA  2. 


BRevitati  fimul  ac  perfpicuitati  (huic  autem  prxcipue)  confulentes 
prsecedentia  rei^odifcurfu  comprobata  dedimus ;  qiialinon  mo- 
doveritasj  opinor,  fatis  firmatur,  atejufdem  origo  limpidius  appa- 
ret.  Verum  ne  quis^  miniis  hujufmodi  ratiociniis  adfuetus,  hafreat, 
ifta  pauculafubderaus,  quibus  tales  difcurfus  coramuniantur,  quorum- 
que  fubfidio  non  difficile  conficiantur  Fropojitsrfim  demonfirationes  a- 

l  Sint  quotlibet  m/tfwff j  A  ad  X,  BadYj  C  ad  Zj  fingul3E  defig- 
nata  quapiam  ratione  R  ad  S  raajores  •  erit  omnmm  antecedentiHm 
(  fimui  acceptarura )  ad  omnes  confeqHentes  ratio  raajor  ratione 
R  ad  S. 

A  .  X  .     A  ,  M 


B  .  Y  . 


B  .  N  . 


I 

Nara  fmt  rationes  A  ad  M,  B  ad  N,  C  ad  O  fingulae  arqwales  ra- 
tioni  R  ad  S  .  ergo  X"aM;  &Y— 3N.  acZ-sO  .  patet  igitur 
foreA4-B+C.  X^l-Y  H-Z  c-A  +  B^-^C.  M  +  N^-O. 
hoceftA-1-B-HC.X-l-Y^-.Z  crR.S. 

II.  Hinc  patet,  fi  quotlibet  rationes  fingulae  defignabili  quacunque 
majorcsfint,  antecedentiHmfHmmamai  jummam  confeqHsntiiim  &.i- 
am  defignabili  quacunque  raajorem  rationem  haberco 

III.  Sit  curva  quxvis  A  D  B,  cujus  axis  A  D,  &  ad  hunc  applica-  Fig.  1 74, 

Q^  2  ta  - 
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ta  refta  B  D  •  curvara  vero  tangat  refta  B  T  j  fitque  B  P  rc^^x  B  D 
Fig^  ^74«     particula  indefinite  parva  .  ducaturque  refta  PO  ad  D  T  paralleia, 
curvam fecans ad  N  -, dico  P  N  ad N  Orationem habere majorem  qua- 
vis  defignabiii,  puta  quam  R  ad  S. 

Nam  (it  D  E .  E  T  : :  R  vS  .  connexaque  reda  B  E  curvam  fecet  in 
G,  redam  P  O  in  K  5  per  G  vero  ducatur  F  H  ad  D  A  parallela. 
quoniam  igitur  B  P  ponitur  indefinite  parva,  eflBP^^BE;  adeoq; 
P  K  "^  P  N  (nam  fubtenfa  B  G  intra  curvam  tota  cadit)  .  ergo  P  N . 
NOc-  PK.KO::DE.ET::R.S. 

IV.  Hinc,  fi  bafis  D  B  in  partes  fecetur  indefinite  multas  ad  punfta 
Z  ;  &  per  h?f  c  ducaRtur  reclae  ad  D  A  parailelse  curvam  f<^cantes  pun- 
dis  E,  F,  G  j  per  hsc  veraducantur  Tangentes  BQ,  ER,  FS,  GT 
parailelis  Z.  E,  Z.  F,  Z  G,  D  A  occurrcntes  punctis  Q^,  R,S  ,  T ; 
habebitredaA  D  adomnesinterceptas  E  Q_,  FR,  GS,  AT  (fi- 

,raul  furaptas)  rationem  quavisafTignabili  majorero. 

Namducanturre^s:  E  Y,  FX,  GV  ad  BD  parallel^.  Habent 
Fig.  175-  igiturreasZE,YF,XG,V  AadreftasEQ.  FR,GS,AT  (  lin- 
gulae  ad  fingulas Tibi  in  direftum  pofitas  refpedive)  rationem  defigna- 
bili  quacunque  majorem.  ergo  limul  omnes  iflx  adhas  fimulomnes 
ratlonem  habent  defignabili  quavis  majorem  ^  hoc  efl  refta  AD  ad  EQ_ 
+  F  R  -[-  G  S  ^-  A  T  ejufmodi  rationem  habet. 

V.  Kinc  inter  coraputandum,  omnes  E  Q^,  F  R,  G  S,  A  T  fimul  ac- 
ceptsnihilojcquivalent ;  feu  reiftse  Z  E,  Z  Q^;  &ZF,  \^R,  &c.  ae- 

quantur  ;  itemtangentiumparticuIaEB  Q,  E  Rj&c.  refpewlivis  cmva 
porciunculis  B  EjE  F,  &c.  pares,  &  quafi  coincideiites  haberi  pofTuni. 
quin  &  adfumere  tuto  licet,  quae  evidenier  his  cohserent. 


f: 


^"'g.  17^" 


VI.  Sit  porrb  cmva  quaevis  A  B,  cujus  z^xis  AJ>,  ^  ad  hunc 
applicata  D  B  ;  icquifecetur  autem  D  B  in  partes  indefinite  multas  ad 
punda  Z,  per  quic  ducantur  redae  ad  AD  parallelae,  curvam  AB 
interfecantespunttisX  ;  quibus  occurrant  per  ipfa  X  duclae  ad  B  D 
parallelse reaiE  M  E,  N  F,  O  G,  PH  ;  fit  autem  fegmento  AD  B 
(reitis-A  D,  D  B,  &curvaAB  comprehenfo)  circumfcrifta  figara 
ADBMXNXOXPXRA  major //>^r/o  quodam  S^  ^ko  jegmentum 
A  D  B  non  efle  minus  quara  S. 

Namfifieripotefl  fit  AD  B  minus  quam  S  exceffu  reBatigsilam 
A  D  L  K  adsequante.  &  quoniam  A  R  efl  indefinite  parva,  adcoque 
miror  quam  A K,  liquet  reaangulum  A  DZ  Rminus  effe  reBa-^gttlo 

ADLK. 
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A  D  L-K .  icem  ^?,mfegmentum  A  D  B una cum  reUan^ulo  A  D  Z  R 

raajus  elTe  figura  circ^^wfcripta  (etenim  rettaKgnbm  A  D  Z  R  re^afi- 

gHli4  R  Hj  P  G,  O  Fj  N  E,  M  Z  sequatur,  proindeque  majus  efl  triH- 

nevs  A  X  K,  X  X  P,  X  X  O,  X  X  N,  X  B  M).  trgo  fegfne-^tnm  ADS  Fig,  1  7  5, 

unacum  reiimgnlo  ADLK  rnuko-  raajus  eft  figHra  circffmfcripta  ^ 

hoc  ef},  fpatium  S  majus  tHfig^/ra  circumfcriptdj  contra  Hjpothejiru 

VIL  Itera,  fi  ponatur  y?^?/r4  infcripta  HXGXFXEXZDH  minor 
fpatia  qtiod^m  S  ;  dkofegmefitum  A  D  B  non  efle  majus  cjuam  S. 

Nam.  fi  majus  effe  velis,  efto  rurfura  exceffin  par  red^tnngub  ADLKj 
quodutique  (ficut  priiis)  majus  eiit  reB:angu,h  AIXLK.  Eft  autem 
fegmentum  A  D  B,  dempto  nB:<zngulo  ADZR«  minus  figura  infcripta. 
ergdfegmentura  A  DB,  demptoreftanguJo  ADLK,  multo  minus  lic 
infcripta  figura  j  hoc  eft  fpatium  S  rainus  eil  infcripta  figura,  contra 
Bjipothefin.  - 

Vlil.  Hincj  Cifp.itifim  quodcunque  fuerit,(puta  S)  cui  circumfcripta 
figuraxquetur_/z^'?/r<:e  ADBMNOPRA  5  necnon  cui  i^fcripta  figura 
aqttetKT  figur&  H  GF  E  Z  D  H  ;  palam  efl  fptitium  ifl:ud  S  fegmento 
AD  Besaequari. 

Nam..  (  uti  mos.oflenfum  )  hoc  illo  majus  elTe  nequit ,  aur  mi-  / 

nus. 

Poterunt  autem  hrcc  ad  alios  circumfcriptignii  ac  'infcriptionis  modos. 
accomodari.  fuffecerit  innuilTe. 


Cmicorum  Superfcies  dimetkndi  Metbodus* 

Sk  cHrva  quKpiam  A  M  B,  cujus  Axii  A  D,  &  in  hoc  fignatum-  p.^  ^ 
pun^ftum  C  .  ad  ipfura  verb  ordinata  refta  B  D  .  a  pundo  quo-  '^'  ^  ■' ' ' 
piamMsn  curvafumptodueaturredaME  curvam  tangens,  &  a  C 
demittaturCG  ad  ME  perpendicularis  5  fit  itera  determinata  refla 
C  V  ad  planara  D  A  B  refta,  &  conne^ftatur  V  G  (erit  V  G  ipfi  M  G 
perpendicularis|  nam.fi  ducaturCH  ad  GM  paraiiela,  liquetCH 
piano  G  V  G  reftara  effe,  adeoqueGM  eidem  refta  erit  )  Porrb  fit 
linea  R  S  talis,  ut  duda  reda  M I X  ad  A  D  parallela  (qua;  fecet  or- 

dinatam 


V  E.r 
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dinatam  B  D  in  I,  &  lineam  R  S  in  X)   fit  M  P  .  M  E  : :  V  G .  1 X . 

vel,  fit  linea  A  L  talis,  iit  dufta  M  P  Y  ad  B  D  parallela.  (quae  fecec 
axem  A  D  in  P,  &  lineam  A  L  in  Y)  fit  PE  .  M  E  : :  V  G .  P  Y ;  crit 
Fig.  177.  tunc  utrumqucffiatinm  (fingillatim)  B  R  S  D,  vel  A  D  L  duplum  fff- 
ferfich  i  comae,  quod  ex  reda  per  V  &  curvam  A  M  B  mota  progene- 
ratur. 

Nam  fumatur  M  N  indefinita  curvae  particala  .  &  per  N  ducantur 
reaae  N  O  K  T  ad  ipfara  A  D,  &  N  dZ  ad  B  D  parallelae  (qus  li- 
neas  expofitas,  ut  5c/?f »;^  monftrat,  fecent)  conneclanturque  redas 
VM,VN.  eflqueMO.  MN::MP.ME::VG.IX.  quare 
MH^VG=MOxIX  =  IKxIX.  Itera  efl  N  O .  M  N  : :  P  E. 
M  E::VG.Px\  undeMN  xVG  =  NO>^PY  =  CLPxPY. 
Eit  autem  M  N  x  V  G  duplum  trianguli  M  V  N.  quapropter  tam  I K 
X  1 X,  quara  QJP  x  P  Y  dupium  eft  tnangafp  M  V  N.  pariter  autcm 
ubique  fit.  ergo  conftat  Propofitum. 

Exemplmfh 

pig        ^  Sit  curva  A  M  B  hyprhda  Aqmlatera,  cujus  C^ntmm  C,  fitque 

fe'     77*      C  V  ~  C  A  =  r.  &  C  P  =  AT  (nam  hujufmodi  calcHlo  plerunque 

f  T 

rem  expedit  peragere)  tum  connexa  M  C  |    patet  efle  E  C  = 5 

&MCqc=iA:^  —  rr  (nam YVl<\—  xx  —  rr)  item eft MCq, 
CPq::MEq.MPq.hoceftMCq.CPq::ECq.CGq.hoc 

elt  zxx — rr.xx  ; :  —  .CGq= .  quare  VGq=: H- 

XX        ^     2xx—rr    ^  ^      ^xx — rr   ' 

irrxx        VAqxCPq        ,  ,,^       VA^CP 

''  =   zxx-rr  =  — M Ci~  •  "^^  ^ ^  =~-MTr-  •  ^^^^^ 

VG.VA::(CP.MC);:MP.ME.  hinc  confeaatur  in  hoc 

cafu,  quum  ubique  fit  I  X  =  V  A,  lineam  R  S  fore  re5lam  •  &  re^la»- 

gulHm  B  R  S  Dfiiperficiei  conica  A  M  B  V  infltim  effe. 

Cxterum  hoc  elegans  exemphra  fuppeditavit  Generofus,  ingenio  ac 

erudidone  prsEftans,  Vir  (  Ceiiegli  nofiri^  qmd  eltm  Sociorum  Com- 

menfalis  incoluit,  ornamentum)   D.  Francijcns  Jejjspii^,  Armiger  ; 

cujus  in  hanc  rem  peiquam  ingeniofo  mihi  comiter  impertitofcripto 

(ipfiiis  injufiu  quidem,  at  fpero  non  ingratiis)  feu  Gemma  quada.m  au- 

debo  mea  condecorare, 

Prop, 
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Prop.  £, 

Si  a  pun£lo  E  in  axe  Km  eonl  reBl  A  B  C;?  rei^a  mfinita  E  G 
ttmk^l^^^t  coni  fnferficlem^  &  quiefcente  termino  E  circumferatur  p. 
reftaECdonecredeat  ad  locuma  quo  coepit  moveri,  ita  ut  femper  '§'^7< 
aliqua  pars  ejus  fecec  evnl  f^perficiem  (puta  p^tHjperhdiam  CF  D  (5c 
reftas  DA  A  C  in  fuperficie  coni  Cr.as)  foiidnm  comfrehenfum  a  fu-per- 
ficie  velfHferficiel^usgenitu  k  hnea  E  C  fic  mota  &  a  portione  fuperfi. 
ciei  ejuldera  coni  terminatx  a  linea  vei  lineis  C  F  D,  D  A,  A  C  quas 
reftaE  Ccircumlatadefcribit  in/«f(fr^£'?V  r(?«/V^,  erit  aequale  «P^r^^ 
mi di  cujus  Jltitndo  ^{ixquzlls  perpendicfilariE  n  a  pundo  E  ad  latus 
C(?«;  dedudae  l^ajis  vero  squalis  eidem  fnpcrficiei  conic^  terminatm  a 
linea  vel  lineis  C  F  D,  D  a,  A  C  generatts  a  motu  linex  E  C. 

Solidum  enim  E  C  F,  DA  C  conftat  cx  infinitis  pyramidibm  E  C  o  A 
E  0  0  A,  &c.  aequialtis  perpendiculari  E «•,  quarum  bafes  omnes 
fimul  fumptae,  o.^sh.^utiunlfitperficiem  conicam  C  F  D,  D  A,  A  C. 


>    2< 


Datus  fit  Conm  reUm  AB  C  p  fecetur  aplano  C  F  D  axa  Am  pa-  ^. 
rallelo  ducantur  reftse  A  C,  A  D  a  vertice  coni  ad  llneam  kyperhoUcam    '^*   ^7^» 
C  F  D,  &  fuper  trianguh  A  C  D  erigatur  pjramis  E  A  C  D  habens 
'venicemEmaxe  CBni -^  iicque E #^  plano  A G  D  perpendicularis,  & 
E«  lateri  coni. 

Dico,  fuperficies  conica  terminata  a  Imea  hyperholica  C  F  D  &  re=  - 
dfsD  A,  A C  ita  fe habet  ad  A C D  ktfem pyramidis  E  A G D  ut 
altitudo  E  «^  pyrfimidis  E  A  C  D  ad  perpendiculum  E  n  .  Qjioniam 
enim  Gonici  A  G  F  D,  E  C  F  D  habent  vertices  A  &  E  in  plano  bafi 
CFD  (quxeftutriqueConico  communis)  parallelo  ergo  funt  ae- 
quales.  St  ergo  a  foiido  quod  componitur  a  conico  A  G  F  D  addito 
pyraraide  E  C  A  D  auferatur  conicus  E  C  F  D  reiiquura  erit  foiidum 
E  C  f  D  A  G  quale  in  propoiitione  priraadefcribitur  raotu  redse  E  C 
aequale  pyramidi  E  A  C  D„  Qupniam  vero  aqa^UHm  pyramidum  re- 
ciprocse  funt  hafes  ahitHdinibm ,  ut  altitudo  E  ^  pjramidis  E  A  C  D 
ad  perpendicuium  E  n  ita  erit  fnperficies  eonica  terminata  a  linea  hy-' 
peMicA  C  F  D  &  reais  D  A^  A  G  ad  Trianguiura  A  C  D,  q.  E.  D, 
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Fit^.  178,         Dsiim  Cit  ComireUus  ABCfi.  Secctur  a  plano  (puta  triafigtito 

'^  qrt')  quod  quidem  planum  fecabic  axetn  comI in  pun6lo q  fupra  wrft- 

eem  produ£lum  &  in  communi  interfeftione  cnm  fhperfide  com  habe- 

'     bit  iimam  hy^erhoUcam  R  S  f  ducantur  a  verticc  coni  A  redae  A  r, A  t, 

a  pundo  f  demictatur  pcrpendiculum  q  X  lateri  coni  A  ^  produ^lo  &  a 

puiiito  A  perpendiculum  A  Z  plano  <^  r  r. 

Dico/^perficies cemca.  terminata  a  Itn^a  hyperholica,  r  st  Sc  re6lis 
rA, ^ A,  it^  fe  habet  ad  figuram  hjfsrboUcAm  cavam  ejr  s  t  q  \xl  perpen- 
iicmum  hl^zAperpenAicu\timq%, 

Ke£la  enim  qr^  circumlata,quiefcente  termino  q  per  lineas  nt^tk^kr 
generat  trtsfHperficies^ nempe  hjperbolicam cavam  qr^s  t^  &  duo  tri- 
mg»U  qt  Ay  q  Ar^  qux  una  cum  fupsrficie  conica  terminata  a  lineis 
r  j  f ,  f  A ,  A  r,  coraprehendunc  SoUdfim  qrs,tAr,  Hoc  vero  foUdam 
<cj»^/^efij7;ri?»*/<5i^cu]us^/t>V»rf"oeft2Equalis  perpendiculo  ^  X,  nara 
infinitae pyramides qArV^ qA V  V,  exhauriunt  folidum  qrStAr. 
Si verb aliter contemplari volumus, hoc folidum qrstAr  poteft con- 
iideraritanquam^^ «'/'<«  con;ca  Ar  Stqr  habens pro hafe  figuram hy- 
ptrholicam  cavam  qrStq,^  pro  altitudine  perpendlcHlum  A  Z.  Ergo 
reciprocando  hafes ahitadinihus^ut AZsidq X, ita. faperficieSy r St  Ar 
^difiguram  hjperholieam  cavamq r  Stq. 


Frop*  4. 


Datus fit Conus reUm  ABh g fecetur  a  plano  H F E G  per  axem 
.  infra  verticem,  a  punfto  H  ubi  planHm  fecat  axem  coni,  demittatur  HK 

^'     ^ '    perpendiculHm  lateri  cuilibet  coni  &  a  vertice  A  perpendlcHlum  A  L  pla- 
noHFEG. 

Dico,  Snperficies  conica  terminata  a  lineis  F  E  G  G  A  A  F  ica  fe 
'habebitad/j/^««»;H  FE<j  ut  perpendicHlnm  A  L  ad  perpendicHlttm 
HK, 
Probatur  eodera  fere  eodem  fere  argumento  quo  fuperior. 

Pr^cedentia 
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APPENDIGULA  3. 

Prxcedentia  recolenti  nonnulla  videntur  elapfaj  quae  forfan  ex  ufu 
Cit  adjicere.    Demonjiratisnes  elicere  poterit  quifpiam  e  prsnaiflis ;  & 
.  potior  inde  fru^tus  emerget. 

Problemal,  Fig,  iSo: 

Sit  curva  quaevis  KEG,  cw]\as  axis  AD^  &  in  hoc  fignatura 
puniftum  A  j  curva  reperiatur,  puta  L  M  B,  talis,  ut  fi  dufta  utcun- 
que  refta  P  E  M  axi  A  D  perpendicularis  curvam  K  E  G  fecet  in  E,  <Sc 
curvam  L  M  B  in  M  ;  nec  non  connedatur  A  E,  &  curvam  L  M  B 
tangat  reda  T  M  5  fit  T  M  ipfi  A  E  parallela. 

Hoc  ita  fiet.  Per  aliquodcunque  pundum  Rj  in  axe  A  D  fumptum, 
protendatur  re^fta  R  Z  ad  ipfam  A  D  perpendicularis ;  cui  occurrat  re- 
^a  E  A  produ5la  in  S  .  &  in  reda  E  P  fumatur  P  Y  =:  R  S  ;  ita  de- 
termiHetur  curvae  O  Y  Y  proprietas ;  tum  fit  reftangulura  ex  A  R,  & 

P  M  xquale fpatio  A  Y  Y  P  (  feu  P  M  =  ^^^  ^  ^.     ~)      habebit 

curva  L  M  M  B  conditionem  propofitara. 

Adnotari  poteft,  fi  ftantibus  reliquis,  fit  curva  QJC  X  talis,  utcum 
hancfeeetredaEPin  X,  fitPX=:AS;  erit fpatium  AXXP 

AX  X  P 
xquale  redangulo  ex  A  R,  &  curva  L  M,  feu  ""t^ — —  L  M. 

%  Exemp.  L 

Sit  A  D  G  circall  quadrans,  &  dufta  E  P  ad  A  D  utcunque  per- 

pendiculari,  connexaqueDE  ;  defignetur  curva  AMB  talis,  ut  Ci  Fig.  i8i 

produda  reda  E  P  M  hanc  fecet  in  M,  ipfamque  tangat  refta  M  T, 

fit  M  T  ad  D  E  parallela.    Hoc  ita  peragctur.   Ducatur  A  Z  ad  D  G 

parallela ;  &  huic  occurrat  produ^ta  D  E  in  S,  &  curva  A  Y  Y  talis 

fit,  ut  fi  hanc  fecet  produfta  P  E  in  Y,  fit  P  Y  =  A  S  •  tum  capiatur 

_  . .       Spat.  AYP      r  n  ■ 

P  M  =    ~~j:  T) — ;  laaum  erit. 

Tsiot.  Quod  fi  eurva  QJX  X  talis  fit,  ut  P  X  =  D  S  (  vel  fi  A  Q 
•r=  A  D,  &  QX  X  fit  hyperho/a  anguio  A  D  G  comprehenfa)  erit 
curva  A  M  K  A  D  =  fpat.  A  Q^  P.  R  Exemp 
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SitcumAEG  (cnjus /nxls  A  D)  proprietate  talis,  ut  fi  aquo- 

Fig.  1 82.      cunquepunfto  in  ipfa  furapto  E,  ducatur  reda  E  P  ad  A  D  norrnalis ; 

conne^laturque  AEjfit  A  E  iater  defignatara  AR,  6cAP  propor- 

tione  raedia,  fecundum  ordinem,,  cujus  exponens  iit  — ■  ;     reperiatur 

curva  A  M  B,  quam  tangat  T  M  ad  A  E  parallela. 
De  curva  A  M  adnoto  fore  »  .m::  hE.  arc.  A  M. 


Si — ■=  f  (vel  AE  fit  inter  A  R,  AP  fimpliciter  media)  crit 

A  E-G  circulus,  &  A  M  B  Cidois priraarla  ;  hujus  igitur  dimenfio  e 

jege  generali  habetur.  / 

Haec  etiara  ex  adjun£lo  ProhUmate  raagis  ccomprehenfivo  pera- 
guntur, 

Trohl  II. 

p.       n  Curva  defignetur,  puta  AM  B  ,  cujus  axu  A  D,  ita  ut  in  hac 

^^"      ^*      fumpto  punfto  quopiam  M,  &  du6^a  M  P  ad  AD  perpendiculari,  & 

pofito  re«S:am  M  T  ipfara  tangere,  habcant  T  P,  P  M  reiationem  af- 

fignatam. 

Accipiatur  re£la  quaepiam  R ,  &  fiat  ut  T  P  ad  P  M  (quam  utique 

rationem  affignata  dabit  relatio)  itaRadPY  (quse  nerapefumatur 

in  reda  P  M,  &  ad  axem  A  D  ordinetur)  fic  ut  per  ejufmodi  punfta 

fpat.  A  P  Y 
Y.  tranfeat  curva  Y  Y  K  j  tum  fi  fiat  P  M  —   ~~^ '■>    ^^  Gurvx 

A  M  B  inde  conftabit  natura. 

ExempA* 

Fig.  1 84«  ^Jt  A  D  G  circtili  quadrans  5  cujus  radius  aequetur  defignatsE  R;  & 

hal)ere  debeat  T  P  ad  PM  rationem  eandera  quam  habet  R  ad  arcum 
A E  j  ergo  quum  fit,  juxta  prxfcriptum,  R.  arc.  AE : :  R . P  Y  ^  e- 

AP  Y 

rit  P  Y  =  arc.  A  E  j  hinc  habetur  P  M  =— d —  Exmp. 
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Exemp»  II. 

Sit  A  D  G  ff?V<r«/»  quadrans ,  Sc  habere  debeat  T  P  ad  P  M  ratio- 
nem  eandem  quam  P  E  ad  R  j  efl:  ergo  P  Y  aequalis  tmgemi  arcus  GE. 
acrpat.APYY  =  RKarc.AE.adedquePM  =  arc.  AE.        ' 

Probl.  III. 

Proponatur  figura  quaelibet  A  D  B  Ccujus  axis  A  D ,  Ujis  D  B)  ^'^„    ^^ 
reperiatur curva K Z L,  proprietate  talis,  ut  duwla  re£la  ZPM  ad     °'     ^^' 
D  B  uteunque  parallela  qu2e  lineas  expofitas  fecet  ut  cernis)  pofitdque 
reftamZT  tangere  curvam  KZL,  fit  intercepta  T  P  aqualis  ipfi 
PM. 

Hoc  ita  perficietur.  Sit  curva  O  Y  Y  talis,  ut  adfumpta  quadam 
R,  protraaaque  P  M  Y,  fit  P  M .  R : :  R .  P  Y ;  tum  libere  adfurap- 
ta  D  L  (in  B  D  protensa J  fit  D  L .  R : :  R .  L  E  ;  &  afymftotis  D  L, 
D  G  per  E  defcribatur  HyperhoU  E  X  X  j  tum  fit  fpatium  LEXH  ae- 
quale  fpatio  D  O  Y  P,  &  protradae  X  H,  Y  P  concurrant  in  Z  j  erit 
Z  in  curva  quaefita  •  quam  fi  tarigat  Z  T,  erit  T  P  =;=  P  M. 

Adnotctur,  fi  propofita  figura  fit  reUangHlum  Parallelogrammum 
A  D  B  C,  quod  curvae  K  Z  L  haec  erit  proprietas,  ut  fit  D  H  eodera 
ordine  inter  D  L,  DO  raedia  Geemetrice  proportionalis ,  quo  DP  Fig.  i  §<?, 
inter  D  A  & « (feu  nihilum)  efl  media  (tArithmetich^  quod  fi  libere 
juxta  proprietatem  hanc  defcribatur  curvaKZL,  &  Mechamce  it- 
periatur  tangens  Z  T,  inde  qmdT3.hit\ivhjfperholicfimfpatiHm  LEXH  j 
erit  utique  hoc  zequale  r?5?^»^/f/tf  ex  T  P,  AP. 

Subnotari  poflit  forc  i .  Spat,  ADLK  r=  R  «  D  L  —  DO.   a.  Sum. 

DLq-DOq 
mam  Z  P  q  =  R  x : ~ *- .  &  fummam  Z  P  cub.  =  R  >c 

D  L  cub.  —  D  O  cub.    _  _.  ^  r 
-^- occ.    3 .  01  ponatur  <p  eflc  cencrura  gr.  ngu- 

rac  A  D  L  K,  ducanturque  p  4  ad  A  D,  &  9  ?  ad  D  L  perpendicu- 

,         -        ■        DL-^DO    ,__    ^,     ADxDO 
lares,  fore  94.=  ■ ,  &  ?  |  —  R j-^ — . 

R  2  ^reU. 
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ProbLlV. 

Fig.  I  ^7«  ^'^  angulus  B  D  H  re£lus,  &  B  F  ad  D  H  parallcla  5  &  afymptotis 
D  B,  D  H  per  F  defcripta  fit  hyprboU  F  X  G  ;  item  centro  D  defcrip- 
tus  fit  circulus  K  Z  L ;  lit  denuo  curva  A  M  B  talis,  ut  in  hac  fumpto 
quocunquepundoM.&perhoctrajefta  re£la  D  MZ,  itemfumpta 
D  I  z=:  D  M ;  &  duda  I  X  ad  B  F  parallela,  ikffatinm  hyperl?olicnm 
B  F  X  J  aequale  duplo  circuU-i  feSton  Z  D  K  j  curvae  A  M  B  tangens 
ad  M  determinetur. 

Ducatnr  D  S  ad  D  M  perpendicularis  ;  fitque  DBxBF  =  Rq. 
fiatqueDK.R::R.P;  turaDK.P::DM.DTj  &  conHeaa- 
tur  T  M ;  haec  curvara  A  M  B  tanget. 

Adnotetur  curvje  A  M  B  hanc  elTe  proprietatatem;  ut  D I  fit  inter 
D  B,  D  O  (vel  D  AJ  eodem  ordjne  mediaproportioaalls  Geometrice^ 
quo  arcus  K  Z  inter  0  (  k\x  nihilum)  &  arcura  K  L  eft  medius  Arith' 
metice.  hoc  efl: ,  fi  D I  fit  numerus  in  ferie  Geometrice  proprtiomliHm 
incipiente  a  D  B,  &  terminata  in  D  A  ;  ac  ^,  K  L  fint  Logarithmi 
ipfarum  D  B ,  D  A  •  erit  K  Z  Logarirhmus  ipfius  D  1.  Vel 
retro  Cprout  vulgares  Logarithmi  procedunt,  fi  D I  fit  numerus  in 
ferie  Geometrica  exorfa  a  D  O,  &  definente  in  D  B  ac  c  fit  Logarith- 
««aipfiusDO,  &  arcus  L  K  ipfius  D  B,  erit  arcus  L  Z  Logarithmfu 
ipfius  D  L 

Quod  fi  abfolute  conflruatur  curva  A  M  B,  ejufque  tangefis  Me- 
fl>4«/c^deprehendatur,  inde  patet  hpperhoiici  fpatii  Cyclifmum  dari, 
vel  Circtiii  hyperbotifmHm. 

Hujufce  SfiralK  naturam,  ac  dimenfionem  (ut  &  Spatii  B  D  A  di- 
menfionera)  lucutcnte  profecutus  eft  prafclariffimus  D.  i¥aHi£itn,  in 
-  L^ro  de  Cydoide ;  quapropter  de  illa  plura  reticcQ. 

Frobl  V. 

Sit  fpatium  quodpiara  E  D  G  (redis  D  E,  D  G,  &  linea  E  N  G 
Fig.    1S8.    comprehenfa)  &  data  quaedara  R ;  curva  A  M  B  reperiatur  talis,  u 
fi  utcunque  a  D  projiciatur  reda  D  N  M,  &  D  T  ad  hanc  perpendi^ 
cularisfit,  &:MTcurvara  AMB  contingat ;  fit  DT  .  D  M:;R. 
DN. 

Sit  curva K Z L talis,  ut  DZ~VRxE)Ni   fumptaque   libtr^ 


L  E  C  T.  XIL  135 

reaaDB,  fit  DB.R:  :R.BF  (fit autem B F,  ut&:  DHipfiDB 
perpendicularis)  tura  per  F,  angulo  B  D  H  inclufa,  tranfeat  hjperhU 
F  X  X  ^  fitque  fpatiuna  B  F  X I    f pofita  nempe  I  X  ad  li  F  faraUeia) 
xquale  duplo  fpatio  Z  D  L  j  fit  denuo  D  M  =  D  G  •  erit  M  in  cur- 
va  qua^fita  j  quam  utique  fi  tangat  re£la  T  M,  erit  T  D .  D  M : :  R  » 
DN. 

Prohl.  VI. 

Sit  rurfus  fpatium  E  D  G  (ut  in  praecedente)  reperienda  eft  curva 
A  M  B,  ad  quam  fi  projiciatur  re^a D  N  M,  &  fit  D  T  huic  perpen- 
dicularis,  &  M  T  curvam  A  M  B  tangat,  fuerit  D  T  =  D  N.  Ffg.  1 88. 

R  * 
Adfumatur  quaepiam  R,  &  fit  D  Z  q  ^-nrvT'  ^^^^  accepta  D  B 

R  5 
(cui  pcrpendiculares  DH,  BFt=j^^5  &perF  intra  afymptotos 

DB,  D  Hdefcribatur^jj^/^^rW/y^^m^fecundigeneris  (in  quanempe 
ordinatae,  ceu  B  F^  vel  1 X,  fint  quartae  proportionales  in  ratione  D  B 
ad  R ,  vel  D  G  ad  R)  tum  capiatur  fpatium  B I X  F  ajquale  duplo 
ZDL  j  6c  fit  D  M  =  D I  .  erit  M  in  curva  quaefita  j  quam  E  tan- 
gatMT,  eritDTmDN. 


FrobL  VII 

Sit  figura  quaevis  A  D  B  f  cujus  axis  A  D,  hafis  D  B)  &  utcunque  ^.       _ 
duda  P  M  ad  DB  parallela  datum  fit(feu  expreffum  quoraodocunque)     '^'  ^   ^' 
fpatiura  A  P  M  ,  oportei  hinc  ordinatam  P  M  exhibere ,  vel  exprr» 
mere. 

Accepta quuqiam R,  fitRxPZrrAPMj  hinc  eraergat  linea 
A  Z  Z  K ;  huic  perpendicularis  reperiatu^  O  -  tum  erit  P  Z .  P  O 
: :  R  .  P  M. 

Exemp,  A  P  vocetur  jc  &fitAPM  =  v'  rx\  ergo  P  Z  =  -/      , 

X  7  X  X  X  ^  J^  V 

-  — 5  unde  reperietur  P  O  ——- — .  Eflque  V — •  ~^^' 

:ir  .^  ^r  X  =rPM.  unde  A  M  B  eft  ParMa^  cujus  P^.- 
r^metsr  #ft  4  r,  Allter, 
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.^//«r.  riatPZ^Vi  APM.&fitZO  cvirv$  AZKperpendi- 
cularisj  eritPM^PO. 

x^                            z  x^ 
Exmf>  SitAP  =  A;j  &APM:^ oquarePZ=  V 

^  X  X 

unde  reperietnr  P  O  = =  P  M  j  &  rurfus  A  M  B 

erit  P^Ma. 

Frobl  VIII. 

Sk  figura  qusvis  A  D  B  f  re^is  D  A,  D  B,  &linea  A  M  B  com- 
prehenfa j  &  a  D  utcunque  projefta  refta  D  M,  datum  fit  fpatium 
AD  M  i  oportetreftamDMdefinire, 

Aceepta  quapiam  R,  fit  D  Z  ^  — ^ —  •  &  Z  O  curvae  A  Z  K 

■  perpendicularis ;  cui  occurrat  D  H  ad  D  M  perpendicularss  • 

eritDM^  VR^DO. 

Allter.  SitDZr=V4ADMi  &ZO  curvae  A  Z  K  perpen- 
dicularis ;  cui  occurrat  D  H  ad  D  Z  perpendicularis  $  erit  D  M 
=:VDZxDO. 

'DepgurM  involum  &  evolmu  bellam  o-k^h'  inftituit  PracUrm  Ge- 
ometra  D.  Gregorius  AherL  Alicnae  raefli  nollem  ego  falcem  meam 
Immittere  $  veriim  liceat  utcunque  ifthuc  pertinentes  (aliud  agenti  quae 
mihi  fe  ingeflerunt j  unamautalteram  obfervatiunculam  hisintexere. 

^robl.  IX. 

Fig.  I  o  I «         ^^^^  ^*-  figw^s  quaepiam  A  D  B  f  cujus  axii  A  D,  hafis  D  BJ  opor- 
tet  ei  congruentem  involutam  exhibere. 

Fig    192.  ^c^tr^  C,  intervailo  quopiam  C  L  defcribatur  Circftlfti  L  X  X  ;  fit 

^'     ^  °      autem  curvaK  Z  Z  talis,  ut  pro  lubitu  duda  re^a  M  P  Z  ad  B  D  pa- 

rallela, 
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lallelS,  ilt  reftangulumexPM,  PZ  acquale  quadrato  esCL  Cvel 

P  Z  =  -p];^^  •    Sit  tu®  arc. L  X  ^  "^"^L —     (  ^^^  ^«^w 

L  C  X  fubauplHs  fpatu  D  K  Z  P)  &  in  C  X  capiatur  C  ^u  =  P  M  . 
eric  linea  ^  ^  /^  ipiws  B  M  A  invoiuta  ;  vel  IpatiuKi  C  /^  C  fpatii 
ADB.) 

Exemf.  Sit  A  D  B  circuii  quadrans ;  erit  ergo  f  quod  e  praemonflra» 
tis  conllat)  fpat.  D  K  Z  P  (i  feftor  L  C  Xj  .  fea.  B  D  M 
:  :  C  L  q .  D  B  q .  unde  arc.  L  X  .  arc.  B  M  :  :  C  L.  D  B  . 
quare  ang.  L  C  X  ~  ang.  B  D  M  =r  ang.  D  M  P  .  unde  ang, 
G  (*  ^  eft  redus,  adedque  linea  ^  ft-  G  t^femlclrcHb^, 

CarolL  I.  Subnotari  potell:,  fi  duae  figurae  A  D  B,  A  D  G  anaiogae  fu-    . 

erint ;  &  harum  involma  fmt  C  i^^^Q^y  ;  &  fuerit  C/^  .  Cv  ^*^"  ^ ^^' 

::  DB.DGi  erit  reciproce  ang.   CQ^.C  Cvii  DG. 

DB. 

2 » Iliud  etiam  convcrse  vaiet, 

3 .  Sin  Gurva;  C  j»  ;^j  C  S  ^  fuo  modo  analogaE  fuerint^  iioc  eft^ 

fi  utcuhque  a.  C  projefta  refta  G ;»  S,  habeant  C  r,  G  S  ean-  F'i?  1 9^-1 
dem  perpetuo  rationem,  erunt  haefimiiium  linearum  invo- 


Frobl.  X. 

Data   fi^ura  quapiara    ^C^  redis  C^ ,  C?  ,  6c  alia  linshdp  •. 
comprehensa,  ei  competentem^z/(?//tff ^«?  defignare.  ^§*  ^  ^^' 

Centro  C  utcunque  defcribatur  clrcHUri^  ^.rc^u  L  E  (cum  re£lis  Cc^ 
C  ji  conftituens  fedorem  L  C  E)  tum  du£la  C  K  ad  L  G  perpendicu» 
iari,  fit  curva  C  Y  H  ita  reftam  C  K  rerpiciens,  ut  libere  projeda  refta  f ^g'  ^9^' 
G  ft  Z ,  fumptaque  C  O  ■=  arc  L  Z,  duclaque  O  Y  ad  C  K  perpen- 
diculari,  fit  O  Y  rr  C  ju. ;  porro  ad  redam  D  A  fic  referatur  curva 

B  M  F,  ut  ciim  fit  D  P  r=J^^^-j^^ j  &  P  M  ad  DA  perpendi- 

cuiaris ;  fit  etlUra  PM=C^;  erit  fpatiura  DBFA  ipfins  C  ^  <p  evdHtum. 

Exempf  Sit  L  Z  E  arcus  circuli  centro  C  defcrigti,  &  ^  fi  C  ejiifmodi  Fig.  j  t^  7, 

fpr^lis 
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{prallsy  nt  pro  arbitrio  dui5ta  re5a  C  f«.  Z  habeat  arcus  1 Z  ad  re£laai 

,     C^trationemaffignatam(pi!taRadSj  Manifeftumeft  lineam^ YH 

efle  reftam,  quoniara  E  Z  (  K  O  )  ,  Cfs  (  O  Y  )  : :  R  .  S,  perpetuo. 

:J^ig.'i  98.      unde  evoluta  B  M  F  fic  FarahoU  5  quoniam  axis  partes  A  P,  A  D  fe 

.habent  ut  fpatia  K  O  Y ,  K  G  ^ ,  hoc  eft  ut  quadrata  ex  ipfis  O Y,  CC, 

velexJpfisP  MjDB. 

Coroh  Theor,  I. 

Si  ad  figuram  CC(p  erigatur  cjUndricm  akitudincm  habens  sequa- 
iem  peripherix  integrs  circftli,  cujus  radius  C  L  j  erit  ifte  cjllnAnctts 
xqmlk folido,  quod procreatur  e figura  CCHK  circa  axeraCKro- 
tata. 

Theor,  II. 

Fig,  1^5.  Sitcurvaquspiam  AMB  (cnjus  axis  A  D,  bafisDB)  &  curva 
AZ  L  tah's,  ut  libere  duda  reaa  Z  P  M,  fit  P  Z  =  V  2  A  P  M  .  fit 
item  alia  curva  O  Y  Y  talis,  ut  ad  hanc  produita  refta  Z  P  M  Y , 
adfumpiaque  reaa  R,  fit  Z  P  q  .  R  q  : :  P  M .  P  Y  ;  fitque  denuo  D  L . 

Fig,  ipp,     R : :  R .  L  E .   &  per  E  intra  angulum  L  D  G  defcribatur  H^per- 

boU  E  X  X  -,  huic  autera  occwrrat  du6ta  reda  Z  H  X  ad  A  D  parallela, 

erit  fpatium  P  D  O  Y  xcimkfpatio  Hjperholicd  L  H  X  E. 

PM         2LEXH 
Hinc  [fimma  omnium  ^  p  j^^  — -^ — . 

7heor>  III* 

Sit curva quaepiam  A M B,  cujus  axis  A  D,  bafisDB-  &  curva 

K  Z  L  talis,  ut  adfumpta  quadam  R,  &  arbitrarie  duda  reda  Z  P  M 

ad  B  D  parallela,  fitVAPM.PM::R.PZi  erit  fpatiura  ADLK 

Fig.  200.  ,       -        ,       „.        /Ar^r>        ,ADLK        ..r^r, 

xquale  reEtaKgMh  ex  R  m  2  V  A  D  B  j  vel  - — -^  =  ^  A  D  B. 

PM 

Exemp.  Sit  A  D  B  circuli  quadrans,  erit  fumraa  omnium  Xprr?   

V  2  D  A  X  arc.  A  B. 

nheor,  IV. 

Sitcurva  qnsepiam  AM  B  (cujus  axis  AD,  bafis  DB)  fintque 
ilu£  linea^  E  X  K,  G  Y  L  ita  relatx,  ut  in  curva  A  M  B  furapto  quopi- 

am 
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am  punao  M  ,  duaifque  reais  M  P  X ad  B  D,  &  M  QY  ad  A  D 

parallelis,  pofitoque redam M T  tangere  curvam  AMB,  ritXP. 

PM::  QJ.PX;  erunc  figuras  ADKE,  DBLG  fibimet  aequa-   %2oi' 

les. 

V  Valet  hoc  converfum.    Nempe  fi  figurx  ADKE,  DBLG^-. 

quentur  ,  &  M  T  curvam  A  M  B  tangat ,  erit  T  P .  P  M ; :  Q  Y . 

PX: 

Not»  Omnium  ha(^enus  Proporitorum  foecund'/]imura  eft  hoc 
Theorema  •  praecedentium  quippe  corapluravel  in  co  continentur,  aut 
ab  eo  facile  confedantur.  iNara  poiito  lineam  A  M  6  indeterminatans 
efle  natura,  fiipfarum  EX  K,  G  Y  L  alieriura  pro  tuo  arbitratu  de- 
terminetur,  exinde  refultabit  Tfeeorema  quoddam  ejufmodi,  quaiia 
fuperius  exhibentur  aliquammulta.  Si  ^  g.  linea  G  Y  L  ponacur  reaa 
cum  ipfa  B  D  ferai-reaum  coAiilituens  angulum  (quo  cafu  concipiun- 
tur  punaa  D ,  G  coincidere)  provenietindeprima  X^c7/<?«^j  XI.  Si 
G  Y  L  fit  reaa  ad  D  B  parallek,  emerget  Le^l-ms  ejufdem.  Rur-  Fie  202 
fus  fi  P  M  =  P  X  (vel  linex  A  M  B,  E  X  K  fint  e^dem)  confeque- 
tur  hinc  decima  ejufdem.  Exhinc  porro  liquet  adfumpto  cuilibet  ipa- 
tio  infimta^genere  diverfa,fpatia  aqiiaiiid  facile  defignari  velvtti  fi  //74- 
tittm  D  G  L  B  ponatur  clrcHli  qnadranSy  cujus  centrum  D  j  &  curva 
A  M  B  fit  paralohi,  cujus  axis  A  D,  emerget  curvae  E  X  K  hacc  pro- 
prietas,  ut  (fi  dicatur  DB=:rj  AP=:a;jPX— /j  6c  k.   (vei 

— Y^J  Cit parahoi<£  fmiparameter')  Cit =z^k^x -\^  x y  ^.  Sin 

A  M  B  ponatur  hjperhola,  procreabitur  alterius  generis  curva  E  X  K. 
his  autem  expenfis  «'/3^.64'^  meam  incufo,  qui  non  hoc  Theorema  (fi- 
cut  &  ea  qua£  fubfequuntur,  quorum  fere  ratio  confimilis  eft,  &  fup- 
par  ufus)  primo  loco  pofuerim,  &ex  eo  (nec  non  e  reliquis  mox 
fiibjieiendis)  quod  fieri  poife  video,  reliqua  deduxerim.  Veruntamen 
hujufmodi  Phrygiam  fapientiam  juxta  mecum  plerifquefamiliarem  au- 
tumo,  literas  has  traaantibus. 

Theor,  V. 

Sit  fpatium  quodpiam  A.  D  B  (reais  D  A,  D  B,  &  curva  A  M  B  . 
comprehenfum)  fint  item  curvse  E  X  K,  G  Y  L  ita  relatse^ut  fi  in  curva  ^'^' ^ ^3» 
A  M  B  iibere  fumatur  punaum  M,  ducatur  D  M  X,  fit  D  Qj=  DM, 
ducatur  QJf  ad  D  B  perdendicularis,  fit  D  T  ad  D  M  perpendicula- 
ris,  reaa  M  T  curvam  A  M  B  contingat ;  fi,  his  inquam  fuppofitis,  fit 
TD.DM::DM5<QY.DXq.,eritfpatiumDGLB  fpatiiEDK 
duplum.  S  Theor, 
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Theor,  VL 


Fig.  204.  SitrurfusAMB  cum  quaevis  (cujus  axis  AD,  bafis  DB)  & 
curvac  E  X  K,  H  Z  O  ita  verfus  fe,  &  axes  A  D,  *S  relata?,  ut  arbi- 
trarie  in  curva  A  M  B  accepto  pun6lo  M,&  duda  M  P  X  ad  A  D  per- 
pendiculari,  fumpta  <*  ^^  =  arc  A  M,dufta  p  Z  ad  &  f  perpendiculari, 
pofitoque  re(^am  T  M  curvam  A  M  B  tangere  ;fitTP.TM::^Z. 
P X j  erunt fpatia ADKE,  tf^OH aequalia fibi. 

Theor.  VII. 

fig/  204;  Sit fpatiumquodpiamADB  (re£lis  DA,  DB,  &  curva  AMB 
205,  definitum)  fint  item  curvx  EXK,  HZOita  relatse,  ut  fiquodvis 
capiatur  pundlum  M  in  curva  A  M  B,  projiciatur  refta  D  M  X,  fuma- 
tur  ct  /Lt  =  arc  A  M  j  ducatur  ^i  Z  ad  redlam  «•  C  perpendicularis  j  fit 
D  T  perpendicularis  ipfi  D  M  reda  M  T  curvam  A  M  B  tangat  •  fit 
TD.TMjjDMxftZ.DXq  j  eritfpatiuma^OHfpatiiEDK 
duplum, 

Sed  horum  hic  efto  teraiinus. 


LfiCT 


X^l 
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/r?  QHatisnum  naturam  e  terminorum  analogia  expofuit  Vieta  ^ 
jLHf  illam  ex  eorum  in  fedudu  dilucidius  explicuit  (^'arteJiMs. Eam 
ego  jam  e  linearum  fingulis  appropriatarum  defcriptione  conabor  ali- 
quatenus  enucleatam  dare  •  qui  fane  modus  rem  praefertim  elucidare 
videtur,  ac  ob  oculos  ponere,  agedura. 

NotetHT^  In  fequentibus  perpetim  ad  eafdem  feries  redigi  ^quatio- 
nes ,  quae  coe^cientes  habent  eafdera. 

Mqmtiotmm  Series  prima. 

a  -}-  b  —  K, 

aa  --f'  ha  rr:  »J7. 

a^-i-haa-=.  «'.  . 

a^-ha^^^n^^t. 

Sumatur  refta  B  A  aequalis  coefficienti  ^,  &  haec  verfus  H  indefini-  pjg^  ^^^^ 
te protendatur  ^  fint  anguli  RAH,  SBH  femiredi.  fintque  lineje 
ALL,  AMM,  ANN  tales,  ut  reftaG  K  dufta  ad  A  H  utcunquc 
perpendiculari  (quie  diitas  lineas  ordine  fecet  pundis  L,  M,  N  ;  re- 
ftafque  B  S,  A  R  punftis  K,  Z)  fit  inter  G  Z,  G  K  medU G  L  '*' ,  ^/-  *  Vid.  f(ig^9<^. 
mediaG  M,  trimeiia  GM;  hse  lineae  propofitarum  lequationum 
naturae  explicandae  infervient.  Nam  fi  A  G  (vel  G  Z)  dicatur  a  .  erit 
BG(vel  GK)  rr  ^^-^.  atqueG  Lq  =  <i4 -f-^^  ;  &GMcub. 
^a'4-^^^  i^GH^q^a^-i-baK 

S  2  T^otetfir 


ip 
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Netetnr  amem^ 


I ,  Dnc\a  A  D  ad  B  H  perpendkulari,  fi  in  hac  capiatur  A  E  =  « ; 
ducaturqueE  F  ad  AHparallcla;  hujuscumlineis  expoficis  interfe- 
Fis;,  206.  jftioneszequationum  propofitaruraradicesexhibebunt  refpedive  j  erit 
utique  F  K  ,  vel  E  L ,  vel  E  M ,  vel  E  N  ccqualis  ipfi  a  • 
hoc  eft  ipfis  A  G,  concipiendo  a  fingula  interfcdione  deduei  ad  AH 
perpendiculares,  quae  punfta  G  determinet. 

2,Qu6  punftum  G  raagis  a  termino  A  reraovetur(&  quidem  potefl: 
G  A  defumi  quavis  defignaca  raajor)  eo  ordinatae  G  K,  G  L,  G  M,GN 
raagis  increfcunt  5-  adeo  ut  quantacunque  ponatur  A  E,  parallela  E  F 
curvis  occurfura  fit ;  &  proinde  femper  habetur  vera  radix  iftarum 
sequationum  cuilibet  conveniens  -,  &  ea  tantiim  una,  quoniam  E  F 
curvas  iftas  unico  punfto  interfecat. 

5 .  Cnrva  A  L  L  eft  hy^erhla  aciuiUteray  cujus  axii  A  B,  reliqusE 
A  M  M,  A  N  N  funt  hherljoliformes. 

4.  SiAO  fittABj  6cA?  =  fAB,  &  AQ^— |  AB,  du- 
canturque  O  T,  P  V,  Q^X  ad  B  S  parallelae,  erunt  hx  curvarum  ALL, 
AMM,  ANN  afymptoti. 

^,  Hincconftat  in  fecundo  gradu  fore  4  c"  «  — — -.  in  tertio  ^cr" 

^      .  ^  .  ,.  ^ 

«  =_  — .  in  qu^rto  acfi—  — j  quae  tamen  inaequahtates,  11 A  E 

benemagna  fit,  exiguae  erunt. 

^.  iEquationibus  iftis  nulla  competit  maxima ,  velmimma. 


Series  fecmda, 

a  '■—  y  z=z  tj, 

aa  ~—  h^r^:  nn. 
a'  —  bAa—  n' , 
a^  —  /-^'  rr  «^,  &C. 

^.  Sit  rurfus  A  B  =  ^ ;  &  indefinite  protrahatur  A  B  verfus  I,  & 

rig.  207.      fmt  anguli  R  A  1,  S  B I  femireai .    tum  concipiantur  curvac  BL  L, 

B  M  xM,  B  N  M  tales,  ut  fi  utcunqug  ducatur  G  Z  ad  A I  perpendicu- 

laris  (dift  as  lineas  fecans,uti  cernis,  panftis  K,  L,  M,  N,  Z)  fitintcr 

CZ, 
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G  Z,  G  K  media  G  L,  bimedia  G  M,  triraedia  G  N  j  propofitas  se- 
quadones  explicabunt  hx  linex.  Nam  fi  A  G  (vel  G  Z)  vocetnr  a  • 
eritBG(velGK)  —  ^  —  ^.  &  GLq  =rt^  —  ^^ j&GMcub. 

Not, 

1.  Da£^aA  Dad  A I  perpendiculari,  &  EF  ad  AI  parallela,  Ci 
A  E  ponatur  aequalis  ipfi  »  ;  erunt  E  K,  E  L,  E  M,  E  N  radices  aequa- 
tionum  refpeftivae,  feu  aequales  quaefitis  a. 

2 .  Quoniara  ordinatse GK, GL,GM,GN  a  terraino  B verfus I 
infinite  excrefcunt,  feraperhabeturunaveraradix,  &unica. 

3.  Curva  B  L  Lcdhjperbola  aqmUteray  cujus  axis  AB,  reliqua; 
curv3£  funt  hjfporboiifrrmes. 

4.  Si  A  B  bifecetur  in  O,  trifecetur  in  P,  quadrifecetur  In  Q,  du- 
canturque  ad  A  R  parallelae  O  T,P  V,Q^X ,  erunt  hae  curvarum  BLL, 
BMM,  BNN  ^^ff^/?ftfr/. 

5",  Hinc  fcquitur  in  fecundo  gradu  fore  <?  c-  »  -j •,    m  tertio 

i,         .  h  ^  . 

Azr  n*\^  — .   in  quarto  <«  et"  «  + " —  j  qubd  fi  m  fatis  magna  fit^ 

iftas  inaequalitates  ad  aequalitatera  proxime  accedunt. 

6^  Verarum  in  his  radicum  habetur  minima  i  fcilicet  ipfa  A  B,  vel  h. 


m 


Series  tertia. 

h  —  a  =». 
ha~~—aa  =»», 

haa  —  <«  '  r=  «  ^ 
ha^  —  a  ^  —  n^^^^c. 

Eg.  2  §0, 

Sit  A  B  =  ^  3  &  angftli  R  A  B ,  S  B  A  femirefti ;  tum  curvae 
ALB,AMB,ANB  tales,  ut  duda  reaa  G  K  ad  A  B  utcunque 
perpendiculari  (quae  lineas  expofitas  fecet,  ut  vides)  fitinterAG 
(feuGZ)  &G  KmediaG  L,  bimedia  G  M,  trimedia-  GN  •  pro- 
pofitas  aequationes  explicatas  dabunt  hae  lineae.  Nam  pofito  fore  A  G 
=  <«,  erit  GK  =  ^-4;  &GLq  =  ^<s.— ^^j  &GMq  = 
^4^™4^&GNq=^«'-— 4^. 
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Not. 

1 .  Si  in  A  D  (ad  ipfam  A  B  perpendiciilad  )  defiimatur  A  E  =  ». 
&ducaturEFad  ABparallela,  hujufce  cum  lineis  expofitis  interfe- 
ftiones  exhibebunt  radices  a  refpeaive. 

2 .  Cum  ad  hafce  curvas  ordinatx  femper  terminatx  fint,  &  inter 
ipfas raaxima quxdam  detur,  \m\xxs  ferlel  aqa.tiones^  proraoduloaf- 
iipnatre  A  E  (vel  n)  fubinde  duas  fadices  veras  habent  (cum  utique 
fuciit  A  £  curvx  maiiima  ordinata  minor  refpedive ,  hoc  eft  ciira  E  F 
curvae  bis  oceurrerit)  norlnuriquam  duntaxat  unam  (cum  AEnempe 
maximam  adxquet,  adeoque  E  F  curvara  contingac)  aliquando  nullara 
(cura  fciiicet  A  E  maximam  excedat,  adeoque  nec  E  F  curvss  unquam 
occurrat)  . 

3.  In  fecundo  gradu  fi  A  O  =  O  B,  &  ordinetur  O  T,  erit  O  T 

.       ^          ,.                  .         .     A  B       , 
maxima.  (aceoque  radicum  una  raajor  quam ,  alrera  mmor)  in 

tertio,  fi  A  P  =  2  P  B,  &  ordinetur  P  V,  erit  P  V  maxima  (unde 
radicura  una  major  erit  quam  f  A  B,  aitera  minor)  demixra  in  quar- 
to  gradu  li  A  (X.—  3  CLB,  &  ordinetur  QX,  erit  Q  X  mnxima 
(&  hinc  una  radicum  femper  major,  quam  ^  A  B,  &  altera  minor). 

4.  Hinc  confeftatur,  fi  fuerit,  in  fecundo  gradu  n  cr"^;  in  tertio 


«  ET"-'^ — —  — ==-  =  ^^^ —  ;  m quarto n ^ cTt— » ^  —  — -7-  b^  = 
^  1  *■  /  o^  2  y  o 


,  ^    .  nullam  dari  radicem. 
256    ' 

5".  Omniura  radicum  maxlma  eft  ipfa  A  B,  vel  L 

6,  Omnium  curvarum  coramunis  interfeUlo  (  feu  nodns )  eft  ptin- 

B.\xa\  T  j  &  fi  fuerit «  =  —  j  femper  A  O  (  vel —    )efl:  una  radix. 

7.  CurvaAL  Beft  Circnltif^  reliquae  AMB,  ANB  eum  quo- 
dammodo  referunt. 


I. 

2. 

3' 

a-\~^b-=:n 

\ 

a 

hz=n. 

Vf 

l  —  ^  —  V, 

,                n  n 

h  —  a  — 

a 

b  —  <i  —  —  1 
aa  1 

,       n  n 
a 

aa 

1 

> 

a  - 
a 

n  n 
aa 

V 

f 

- 

1 

>< 

1 

,         n^ 

a  ^ 

\ 

a 

u 

l'. 

Aliter 
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Aliter  (&  forte  coraraodiiis  j  pro  fmgulo  trium  ferierum  gradu  tan- 
tiim  unam  adhibendo  lineam)  explicantur  iftae  prxcedaneae  xquatio- 
ncs,  hoc  pado : 

Sit  A  H  reda  indefinite  protenfa,  &  huic  perpendicularis  A  D  .  in  Mg.  2  op^ 
quafuraatur  A  B  =  »  ,  &  ducatur  B  Kad  A  H  parallela,  tum  fmE  210. 

lineae  LXL,  MXM,  NXN  tales,  ut  fumpto  in  AH  quocunque 
punfto  G,  &  dufla  G  K  ad  A  D  parallela,  fit  in  proportione  A  G  ad 
G  K  (vel  A  B)  proportione  tertia  G  L,  qaarta  G  M,  ijuinta  G  N  j  hae 
lincsE  propofitarum  xquationum  naturx  explicandse  infervient. 

NamfumptaAE  =  i'  (fumatur  auteni  AE  ob  primam  feriem 
ad  partes  I ,  ob  fecundam  &  tertiam  ad  partes  H )  &  fiat  an=. 
gulus  F  E  H  femireftus  ( ifte  quidem  pro  prima  &  fecunda  fe- 
rie  inclinans  verfus  H ,  pro  tertia  reclinans  ab  H,  ut  Schema  fatis 
monftrat)  tum  rettae  E  F  cum  expofitis  lineis  interfe£liones  refpeftiv^ 
radices  a  determinabunt  •  nempe  li  per  has  duft^e  concipiantur  ad  A  H 
perpendiculares  (LG,  h/1  G,  N  G)  erunt  interceptae  A  G  radicibus  a 
aequales  refpedive. 

Net. 

Eshinc  conftat ,  quod 

1 .  In  hac  explicatione  coeffidens  b  indeterminata  habetur  j  ut  in  prse-  ^ 
cedentibus  ipfa  «. 

2.  In  prima  &  fecunda  ferie  femper  una  pofitiva  radix  habetur ,  & 
unica. 

3 .  In  fecunda  ferie  minima  radix  ipfi  A  B ,  vel  n  scquatur. 

4.  Comraunis  omnium  iinearum  mdm  eft  fmciHm  X ,  ubr  B  X 
{yt\a)~)i. 

<y.  In  tertia  ferie  fubinde  duae  habentur  radices  pofitivae  (quando 
fcilicet  EF  curvas  bis  fecat)  nonnunquam  una  tantum  (ciimEFip- 
farum  aliquam  contingat .  id  quod   accidit  in  fecundo  gradu  cum 

b  ,  ,  ,  y 

a  —  —  ;  in tertio ciim  <«  =  f  ^  j  in quarto cum  a  —  \b)  aliquando 

nolla,  ciira  E  F  infra  tangentes  cadit ,  &  adeo  nufquam  curvis  occur-' 
rit. 

6,  Secundi  gradus  curva  efi:  hyprhola,  reliquae  hyferlollfarfms, 
quarum  communes  afjntftoti  funt  leftas  A  H,  A  D. 


Sme^ 


la^ 


L    E    C    T.    XII. 


Series  quarta. 

cc 

aa-i-  c  c  —  nti» 

a^-\- cc  a  =«?. 

<i+  A-  cc<!ia-=i  »■*. 

Sit re<fla indefinite  protenfa  AH,  &:  huic  perpendicularis  AD. 

fiat  aurem  angulus  R  A  H  lerairedus  •  tum  utcunque  ducatur  G  Z  K 

Fig.  2 1 1  e     ad  A  D  parallela  ;  &  fafto  A  G .  A  C : :  A  C  .  Z  K  j  per  K  intra 

anguium  D  A  K  defcribatur  hjferboU  K  X  K  ;  fint  denub  curvae  CLL, 

A  M  M,  A  N  N  tales,  ut  inter  GZ,  G  K  fint  media  G  L ,  bimedla 

G  M ,  trimedia  G  N }  hae  propofito  defervient.    Nam  fi  A  G  (vel 

c  c 
G  Z)  dicatur  <« ,  erit  G  K  rr  <« -j- — ;  &GLq  — ««<i-|-ff<:.    & 

G  M cub  —a^^-^cca-^  &GNq<3  —^'^'^-ccaa. 

Not, 

1 .  Defignantur  radices,  ut  in  prxcedeRtibus,  pofita  AE— »,&  du(fla 
EFadAHparallela. 

2.  Si  A  P  =  A  C,  erit  P  X  ad  hyperholam  K  X  K  ordinatarum  mi. 
nimai  undc  fi  AE  (vel »^  ^PX;  nulla  dabitur  radixinprimo 
gradu. 

3.  CurvaCLL  eft  hyferbolaaqmUtera^  cujus  centrum  h^femi- 
axt^AQ'^  quae & ordinatarum eft ?»»»/»»«<  ;  alioquinfi  »cr"r,  fem- 
per  una  vera  radix  habetur,  &  unica. 

4.  Reliquae  AMM  ,  A  N  N  funt  hyperboliformes  adinfinitum 
excurrentes .  unde  femper  una  vera  radix  habetur,  neque  plures. 

5.  SifueritY«r=iYX;  YCrrfYX;  Yy  =  %YX,  &  per 
punfta  «s,  ^,  ^^,  tradudx  concipiantur  hpperhU  (habentes  &  ipfae<«- 
fymftotos  DA,  AR)  «-a,  Cyi.^  yv  ;^  erunthae  ipfarum  curvarum 
CLL,  AMM>  ANN  afym^totl.  (Similes  etiam  afympt  et  i  con- 
veniunt  lineis  pofthac  defcribendis ,  quanquara  de  illis  conticeamus.) 

6.  Hinc  in  fecundo  sradu  a-\-  —  cr"  »  ;  in  tertio  a-]-  —  CT"  .« : 

fi>  '    la  '  i^ 

in 
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c  c 


in  quarto  4  4-  —  cr  » j  quae  tamen  inxqualitas  eo  mmoi'  eftj  qud 
'A  E  (vel  n)  major  exiflit. 


1  '■'' 

^», 

nn 

aA 

»3 

«^ 

""^3' 

Poflithaecferies  expiicari  juxta  prscedentium  modum  fecundum,  p. 
& eafdem adhibendo curvas LXL.MXM^NXNj  quarum nimi-     2« * ' ^, 
rum  proprietas  efl:,  tit  reda  G  K  duiSa  ad  A  H  utcuaque  perpendicw- 

lari,  fitGL=~  ;  &  GM^;^^  ;  &GN=j^ 

Kam  fi  fiat  angulus  H  A  R  ferairedus,  &  utcunque  ducatur  G  E  O 
ad  A  H  perpendicularis  5  &  fit  G  E .  (t  j ;  «r ,  E  O  =  &  per  O  intra  a-  ~ 
fymptotos  A  D,  A  R  defcribatur  hperhoU  O  O  •  hujufce  cum  expo- 
litis  lineis  L  X  L,  M  X  M,  N  X  N  interfeflionesj  radices  4  refpe£livas 
deterrainabunt .  dudis  utique  L  G,  M  G,  N  G  ad  A  H  perpendicu« 
laribus.  erunt  interceptae  A  G  ipfis  a  xquales  refpe<ftive. 

Poffint  confiraili  modo  fubfequentes  oranes  aequationes  explicari  | 
fcd  eas  modo  duntaxat  priore  dabiraus  expofitas» 


Series  qmnta* 


sc-^aa^nn, 
ssAa  ==»  *i*  =^  ff'^ 


Smef^ 
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Series  fexta. 


a  — —       Tz  ii, 

aa —  c  c  :=.na,, 

a'  —  ccc>,  rr:  «'. 
a^  —  csaa-^n^. 


p.         ^  Fiat  angulns  R  A I  femirediis,  &  A  D  ad  A I  perpendicularis  5 

*g«,  213,  inqua  AG=  c*  tunn  utcunque  du6la  GZ  ad  ADparallela%  fic 
A  G  (vel  G  Z)  .  A  C : :  A  C  .  Z  K,  &  per  K,  intra  angulum  DAR 
defcribatur  hypedola  K  Y  K  5  tum  fint  curvs  CLYHLa,  AMYHM/a, 
ANYHNptales,  utinter  A  G  (velGZ  )  &  GK  fit  media  GL, 
iimedUGMytrlmedlaGN ^   hse prop^fito defervient. 

Conflat  hoc,  ut  in  praecedente  5  &  quo  pa6to  radiees  r efpe6i:ive 
determinantur.    Verum  adnotetur  prxterea. 

i .  Curv3e  C  L  H,  A  M  H,  A  N  H  ad  quintam  feriem  pertinent  j  re- 
liquae  H  L  A,  H  M  j/,  H  N  V  ad  fextam. 

2 .  Quoad  curvas  ad  qulntam  feriem  pertinentes  5  fi  A  ^  =-/- — 3. 
&  ordinetur  p  Y  5  erit  Y^  communis  linearum  interfe6tio ,    feu  m- 

3 .  In  harum  primo  gradu  ordinata  A  K  eil:  infinita,  in  fecundo  A  C 

A  C   a 
eft  maxima  j  in  tertio  fi  fuerit  A  P  —  -/  — — ^,  &  ordinetur  P  V, 

ACq 

erit  P  V  raaxima(unde  radicura  una  femper  major  eft  quam  ^ ^ 

-  /5 

altera  minor)in  quarto  fi  AQj=  V— ^  —  — --?  &  ordinetur  QX, 

^  ^ntQ^ixiaxima  (unde  radicum  una  major  erit,  altera  minor  ipsa 

AC^  —  -  -^-  -^  -  .      ■  -  ^ 

4«  Gon- 
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4.  Gonreqiientei: in harura  fecundo gtadu  Ci-acje]  in tertio^  fi n\ 

CC         C  C,    C  C  ,  .CG  ,     ,  >&»«       • 

-  3        3         ^  ^ 

^  C'^  C^  «n° 

tofiw^^c — ~^=i"6^'*i  "^^^^^  ^^^^^  habetur;  unammmis 

A  I  O 

cafibus  re£la  E  F  curvas  fupergreditur  5  nec  iis  ocCurrit. 

5.  Itidem  in  his  omnibus  masima  po/Iibilis  radix  eft  A  H  :=  A  C. 

6.  Curva  GYH  eft  Clrcnll  qttadr^^s,  reliqux  AMH,  ANH 
quodamraodo  ^^^viao^M'?, 

7.  Ad  fextam  feriem  pertinentium  curva  H  L  L  t^kbyperhoU diqui' 
Utera,  cujus  axis  A  H  ;  xd\c^\x^mtH)p(rhoUformes.  Unde  quoad 
hanc  feriera  liquent  caetera. 


Seriesfeptima» 

a 

aa^-^ha^^-cc—nn^ 

a"^ -^h  aa"^  c  c  az=zn\ 
a^J'^ha''f'Ccaa  —  n'^^  &G* 

In reaa B  A H  indefinite  protensa capiatur  A  B  -hi  ^'fj^ ^  Fig.  21 4, 
ad  B  H  perpendiculari  fit  A  Grr ^  j  fmt  etiara  anguh  HAR>HdS  Semf- 
redi '  tum  arbitrarie  du^a  G  Y  ad  A  H  psrpendiculari  quae  ipfam 
BSfecetinY;  fiat  A  G.  AG:;  AG.YK5  &per  K  intra  angulurn 
D  V  S  defcribatur  hyverhoU  K  K  K ;  fint  demum  curvae  ,C  L  L,  AMM, 
A  N  N  tales ,  ut  inter  A  G  (vel  G  Z)  &  G  K  fit  med^a  G  L,  bimc- 
dia  G  M,  mmedia  G  N  5  hae  fatisfacient  negotio.    Nam  eft  G  K  =r  ^ 

^j^  ^._]_ ^-^ .^GL  (^  —  a a'+ha-i-  c c i  Sc GMcub  =^3 -^^^^ 

-y^ca  .  &  G  N  q  q  —  ^^  ^ha^-^csaa. 
'  Not, 

I.  Secundigradiiscurva  GLLeftpars  hjperlol^  ^qmlaters  c^.x^ 
cenmimO,  ipfara  A  B  bifecans ;  &  fiquidera  A  C  c- A  O,  eft  O  H 
(ad  K  B  perpendicularis ,  &)  :=  V  A^  q  -  ^  O  qejus/>«.A4Ar^  j 
anAc4AO,ejusaxise{fOI^7AOq™»ACq.reliqu^ 

vero  curv^s  A  M  M^ A  N  N  funt  hjpsrhohform^s, 

T  2,  2- .  nini. . 
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2.  Hlnceonftat  in  fecundo  gradu  fi  fuerit  «"tjQ  ,  nullam  veram 
radicemdarij  alioquin  in  omnibus  una  feraper  habetur,  &unica5 
quoniamre^SaEFcurvasferaelinterfecabit,  necpluries. 


Smes  oBa^a, 


cc  -1-  ha  —  aadtn^i, 

ceaa-\-ld''^\'^  z=z  n^y &c. 


Series  mna^ 

-   l     cc 
a 
aa  — ha  — -  cc  ~  »»,. 
rt^  —  hi^a  —  c  c  a  z=z  n\ 

it'' — ha'  —  scaa  ==  ^''■.d^c. 

In  refia  A I  furaatur  AB=^5  &inADad  iplam  A I  perpen» 
^  ^  5*  diculari  fit  A  C  —  Cs  ^ant  autem  anguli  1  A  R,  A  B  S  femireai ; 
ducaturque  redlaZ  G  K  ad  A 1  utcunque  perpendicularis ,  ipfam  B  S 
fecans  ad|;  &fitAG,AG::AC.$Kj  tum  per  K  intra  angu- 
lum  D  S  B  defcribatur  bypeMa  KYHK ;  fint  denuo  eurvae  CLHLa, 
AMHMft,  ANHN^^tales,  utinterAG,  GK  fint  «^^<//<iGLj  hime- 
diaG  M-,  trimedia  GN  j  hae  curvae  propofito fatisfacient .  conflat 
autem  hoc  ut  in  praecedente. 

Not. 

1.  Curvae  C  L  H,  A  M  H,  A  N  H  ad  odavam  feriem  pertinent,  re- 
liquae  vero  H  L  a,  H  M  p.,  H  N  >,  ad  nonLim. 

2.  Quoad  oiftavam  feriein,  fibifecetur  ABinO,<ScordineturOT 
-  h  h  h 

ad  Gurvam  G  L  H  eft  Q  T  maxima  |  fin  fiat  A  P  =  --  +  V  ir  '"^ 

cc 
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-- ,  ac  ordinetur  P  V  ad  curvam  A  M  H,  erit  P  V  raaxima  j  item  fi 

c  c 

A  CLf=  8^H-V?4^^-+'j  >&  ordinetur  QX  ad  curvam  ANH 


cc 

erit  Q  X  raaxima 

hh 


b  h 

g.  Hinc,  fi m fecundoharura gradu  ^it n zT  ^  cc  -^ — ;  \n  ^er- 

;  7  7  V  • 

Eio  fi  (pofito  fore  /  =—  4-  V  —+-~)  fit  «'  cr  ^r  ^  /-j-  hff 

-f^  jinquarto/i(pofitofore^™f  ^-j->/|f  U4-~^)    fic  «^ 

CT'  ^ ^^^ ^~* ^f '  —  ^  "^ »  ""^^^  ^^^"**  ^'^<i*x  i   "ai^  his  fupp  fitisj 
te^^aEFcurvisnonoccurret,  refpe^live. 

4.  Si  foerit  A  9  =  ---  -H  V'  ^  ^  +~3  ^  ordinetur  (p  Y  j  erit  Y 

iSTof/wrf  curvarum  5  undefi «  ==:  A  $  j  erit  Af  una  radieura  in  omHi- 
bus. 

5.  CurvaCLHeft:  clrcHmferentia  CircuU^  cujus  Centrum  O- 
seliquae  A  M  H^  A  N  H  funt  CycUformes. 

6.  Peculiare  eft  in  fecundo  gradu,  quod  fi  »  "^  f ,  detur  una  tan* 
tum  radix. 

7.  Inhac  radicum  maxima  fquae  &  minima  eft  in  nona  ferie)  eft 

S,  Curva  H  L  A  eft  hyperhola  iSqmUtera^  mjm  femUxt^  O  H  j  re- 
liqnxHMt^,  HN  f  funt  hjpsrholiformes  -^  unde  patet  in  ferie  nona 
feroper  unam^  6c  hancijnicam  radicem  habcri. 


aa  *"]-  ha'^—  c  c  =  «;7^ 

Serigs 


/41 


'lg..2I  ^« 
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SeriQS  undecima. 


C  G 


c  c  ~~^h  a  —  aa  ■^nn^ 

cca  —  baa  —  it'  rrzrA, 

Fm  216  -^"  ^^^^  ^  ^^  ^^  fumatur  B  A  =  h;  Sc  in  AD  ad  A  H  perpendi- 

&"  ■•  cularilic  AC  =  c.  fintque  anguliHAR,  HBS  femiredi ;  tum 
Ktcunque  duaa  reda  G  K  |  ad  A  H  perpendiculari  (  qu^  ipfara  B  S 
fecetin  ^.  fit  A  G.  A  C: :  AG  .^K  ^  6c  per  Kincra  ^/;«?;fof,; 
VD.VS  defenbatur  hjferhU  KYHK ,  'fint  demum  curvse  CLHLa 
AMHM/x,  ANHNnales,  utinter  AG(velGZ)  &  GK  iint  mel 
dia- GLy  Umedia  G M,  trlmedU  GM;  ha;  propofito  fervient,  id 
quod  conflat,  ut  in  praTcdentibus. 

Nof. 

I.  Cnrv2£  HL  A^  HM^,  HN  y  ad  decimam  feriem  pertinent . 
reliquae  C  L  H,  A  M  H,  A  N  H  ad  undecimam. 

2.CurvaHLA  eR hyperhola a^mlatera,  &curva  CLH  clrcula'' 
ris  circHmferemia  pars-  utriufque  commune  centrum  eft  O,  ipfam  AB 

bifeans  (  unde  A  H  =  V' —  -^-gc, —  J 

4  '^ 

3«  Indecimaferieradixunafemper  habetur"  &uniGa.  in  undeci- 
raa  Runc  dua?,  nunc  una,  fubinde  nulla. 

4.  A^rr-y  -  <fcA4,^V-^H — —'  —— j&ordinentur 
^  Y,  4  X  j  punaa  Y,  X  funt  nodi  curvarum. 

5 .  ^n  undecimae  fecundo  gradu  ordinata  A  C  efl  maxima  j  fin  A  P 

_  y -^  ^j^      .  i^~~- .   &  a  P  ad  curvara  A  M  H  ordinetur  P  y , 
haec  maxiraa  erit ;  item  V\  A  Qj=:  ^  4^  H-  — - :  —  -^  .  &  a 

Q 


sss    5«     A     %     I   H   E      e  aa       a 


CroJ}  Jculpfit 
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Clad  curvam  A  N  H  ordinetur  QJ^,  hxc  etiam  maxima  erit .  unde 
deradicum  limitibusfietjudiciura;  utiniis,  quae  ad  feriem  ojftavam 


funtadnotata. 


Series  duodecima» 


j       cc  ,  ■    ,    jrig.  2170 

'     a 
aa  —  l^a  h-  cc  t=z  nn, 
e^  — ■  haa  -\-  cea  rr  »^« 
a'^'—ha^-^ccaa-z=zn'^y  ScG. 


Senes  dmma  tertia* 


c  c 


hfi  — ,  aa  —  cc^  nn, 
hiii-^  ^^^CCM-cz.n''^  6CC<. 


"  I.  Curvse  GLH,  AMH,  ANH,  atque  curvas^IL^j  IM/x, 
I N  ?  ad  ferkm  duodecimam  fpe^ant,  verum  intermsdis  cury^  HLL, 
HMJ,  H N i addecimam tertiam.  ^  - 

2.  Curvs  CLH,  IL;*.funt  hjferhoU  &cjuliater&,^  quarumcom- 
mune  csntrum  O  (re^lara  A  B  bifecans)  &c[e7nUxii  Q  H  (vel  O  I) 
=  V'  A  O  q,— A  C  q  reliquae  tales  fant,  quale^  figura  monftrar. 

j.Cnivs 
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5.  Curva  HLLI  efl  fsmictrcftlm  .   rellguas  ic/dem  oftentat 
Schema. 

^     c  c    ^  .      y        ,  hy      ^^0.         ^■. 
4.  SiA£=-^iA4= --V-jj-— ;  &A»=— -1- 

1  1 

y ---_=- — j  ordinenturque  re^ae  ^  V,  4  X,  9  Y  j  erunt  punftaV, 

X, Y «oi» curvarum   (JXh^^J  %cc^  deerunt  ndl X,  Y  ;  fi  ^ :r:  V 
%c c\  iieoalefcentj . 

^,  Ordinatarura  ad  curvam  G  L  H  maxima  efl  ipfa  A  C  .  fin  AP 

—  — -  —  jJ- —  — —  j  &  ordinetur  P  >  ad  curvam  A  M  H 1  erit 
3  9        3^ 

c  c 
P  y  maxlma  j  item  Ci  A  Q.  =  %h  —  ^  ti^h  — — -  5  &  ordinetur 

CL'1  ad  curvam  A  N  H,  erit  Q^^  maxima. 
*  ^.  Ordinatarum  ad  curvam  HLLI  maxima  ell  ipfa  O  T  j  fin  A  P 

p  h  b  c  c 

__  . — Y  v^  — -  —-r~  &  adcurvara  HMI  ©rdinetur  /»^3  erit^j- 

3  9  3  j 

maxima^^  item  fi  A  q  =  f  ^  4^  V  rf  ^  ^—  — ~  J   ^  ordinetur  ^  d 

ad  curvam  H  N I,  erit  q  dmaxima. 

7.  Hinc  radicura  limites  dignofcentur,  wt  innuitur  in  iis ,  quae  ad 
oftavam  feriem  animadverllvfunt. 

8.  Patet  in  Serie  duodecima  nunc  tres,  modo  duas^  femper  unam 
radicem  haberi  5  in  decima  tertia  vero  fnbinde  duas,  aliquando  tantiim 
unamj  interdum  nullam  haberi. 

h  y 

9.  Ethffcquidem  conftant  pofito  fore-^C"^^;   atfi —  —  e  -^ 

evanefcet  Series  decima  tertia  ;  coalefcent  punda  H,  0, 1  •  re<aa  A  B 
hjferj}olam  KKK  tanget  5  curvseque  G  LH,  I  La  in  redas  hneas 
degenerabunt. 

I  ©.  Sin — *t3  <r  jCtiam  evanefcit  Scries  decima  tertiaj  hyferhola  KKK 

tota  infra  reftara  A  B  jacente ;  quo  cafu  curva  C  L  L  erit  hyperbola 
sequilatera ,  habens  centrum  O,  feraiaxem  (ipfiAB  perpendicula- 
P^  rem;  OTrr:  VAGq  — AOq  ;  tunc&rcurvacAMM,  ANN 

^'     ^    •     ad  infinitum  procurrent,  ficutxquationes,  qu3e  in  Serie  duodecima, 
unara  femper,  &  unicara  radicem  obtineant.     Hxc  fufFecerrtinfinu- 
afle  •,  quin  &  rem  totam  hadtenus  particulatim  attigiffe.    Subneite-  ■ 
mus  autera  notas  quafdara  raagis  generales, 

In 
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Inpramjf^f  explicatlofjes  Sinimzdv^rmm  generatirn 
I .  Propofitam  quamvis  jtquationem  explicans  ci^rva  defignatur 
hocmodo:  proponatur,  exerapli  causa,  aqHatio  a^ -^-ba"^ -y-ccn^ 
>^d^aa — f^a~n'  ;  In  refta  indefinite  protenfa  HI  deiignetur  pun-  Fig,  aio. 
ftum  A  ,  pro  radicum  termino ,  vel  origine ;  tum  arbitrarie  fumpta 
A  G  pro  indeterrainata  radice  a-^  fiac  Ci  K  aequalis  primo  feriei  pro- 
pofitara  squationera  concinentis  gradu  j  nempe  fit  hic  G  K  ~  a-^h 
,     cc  di         f' 


Ad         ^5 


— r  (utique  rationem  ««  ad  e-  femel  continuando  fit 


—  5  rationem a^ii bis continuando fit        j  ac ita porro)  tum inter 

A  G,  G  K  tot  mediarum  proportionalium,  quot  aEquationis  propofitje 
gradus  exigit  (is  autem  a  pura  qusefitsc  radicis  poteftate  indicatur  )  in 
hoc  nempecaruquatuormediamm  proportionalium  prima  fit  GOj 
per  cjufmodi  puncta  O  trada£la  curva  A  O  O  propofito  deferviet. 

2,  De radicibus falfis j  feunegativis  nihil  attigimus  fupraj  C2E:te- 
riim  eae  reperiuntur  hoc  modo»  iEquationi  propofirx  fubrogetur 
akera ,  cujus  in  locis  paribus  (  etiara  vacuos  iocos  adnumerando) 
figna  funt  illis  contraria,  qux  habet  xquatio  propofita  j  erunthu- 
pictinbciiiitlix  <zqHAtioni6  radices  verse,  feu  pofitivce  ipfius propofitae 
aequationis  radices  falfs ,  feu  negativae.  Exemfio  fit  ^qmtk  sO-^-haA 
—«3  5  veUJ-i-^;?/**  ~«5— o.    Subrogetur  rf^ — ^^^'*"-]-«3~o  •  & 

hujus,  tutifupra  edoftum,  verae  radices  defignentur,  hae  propofyta  •finSerie^, 
dqnaiioKU  fallaeerunt.     Rurfus  fit^«3—^^^— ^jS  ^  vel  ii^—[>aa — »3 
=  0  I  fubftituatur  jequatio  a^  ~\-Ua  ^y^yi^  ::ro  .  hxc  nullara  veram 
radicem  obtinct  j  ergo  nec  di^uatijprgpsfita  falfam  adroictit. 

3.  Quinirao  data  vera  radice  quapiara  ,  deprefiioris  gradus  aequa- 
tio  quxdara  falfis  reperiendis  inferviet,  qualis  ita  dqtermiHatur,  Pro- 
ponatur  sequatio  quaevis,  puca  a^-f-baa^^n^  5  cajus  nota  fit  radix una, 
quse  vocetuE  f.  Conilruatur  ^equatio  plane.fimilis  propoIitsE,  eaf- 
demque  coe^ciemes  habens,  tantum  pro  a  fubftituendo  f  5  nerape 
fs^bff—fi^c  QVgb  ri^*^haa~  n^  —f^ -^  ifff  \  adecJque 
a^  ^if^a — /3^ hff^ o  .  dividatUi iisec sequatio (id quod fem- 

c    .         n.N  r  '  -A-haA-bf 

perheri  poteit)  per  a — f  |  provemet  aa  !  r   ,  ri  =0  j  cujusx- 

quationes  eaedem  erunt  Gum  reliquis  sequationis  propofits  radicibus.' 
quae  proinde  duas  colligitur  ^adices  falfas  habere  ;  itaque  mutatis  loco» 

rura  parium  fignls^  ut  ita  fiat  (sa  '  ^  —  o  |   hujus  sEquationis 

V  verse 
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vef3E radices  propofitae f airasexhibent.  Hicinfuper  modus  sequatfo- 
nis  propofitse,  quattnus  illa  ex  aliarum  in  fe  du£lu  provenitj  conftitutio- 
nem  oftendit. 

4.  Radices  n:iaxirax  &  nrjinimae  deprehenduntur  in  quacunque  fe- 
rie  ponendo  (quovis  in  gradu  feriei)  fore  n=o  j  ut  in  o6lava  ferie  Cit 

ha—-ad'-\-~cc—o  j  adeoque  cc^^^a-^ha^  erit  a  ( — ^-V — -  -]-<' 

cc)  maxlmaradix-j  item  in  Serie  duodecin:ia  fit  aa — ha-]-cc=:o  - 

nnde  cc—ha—aa  •  erit  ^  (•=:  —  -]-'/ — ~^cc  )  radix  m/ixima- 

L 


t>  ,h  h 


$c  a(z=.  —  — "J — - — cc)radixmmma, 

5.  Curvardm  nodl^  vi\inter[ed:iones  inn.oitkmt,  cujufvis  in  Seriei 

quovis  gradu  ,  ponendo  fore  a  —  n  -^  ut  in  oftava  Serie ,  ubi  ba—aa 

'^{-cc—nn^  fit  <«=?zj  ergo  ba — aa^^-cc-^aa '^  vel  cc—iaa^kii 

,  c c  y^  h     ,       ,bh   .     c  c 

vel  --—  aa—  :^  '^  quare  a  —  ~-'-\-  VT^i — r  •    ^tem  in  Se- 

2  Z  4  ■•■O  ^ 

rie  duodecima,  ubi  i^;^2—^^>-)-f <:=»»= «4  j  erit  ideo  cc—ha ;  ac  inde 

cc  '      ■  ...^ 

d.  Ordinat£  maxim^^  minimdiqHe  variis  nodis,  methodifque  paf- 

fim  notis  inveftigantur  j    ego  fimul  illas  atque  curvarum  tangentes 

una  opera  fic  determino.     Sitcurva  Aj^H,  ad  Seriem  undecimam 

pertinens,  ejufque  gradum,  cujus  xquatio  eft  cca — ^^^—43— »3. 

y  pofito^/Tcurvamtangere,  &>.P  ad  AHordinari,  reperio  (defu- 

pra  monftratis)  fore  P  T  =  — -Ji-tha—cc  '  ^""^  confidero ,  fi  or- 

dinata  P  ^  fit  maxima,  fore  tangentera  ipfi  H  A  parallelam,  feu  recH-am 

PTefle  infinitam  5  quarecumfit  »3— PTx  :  3<?^-|^2^^— cc;  &« 

c  c 
litfinita,  pateteffe  ri^Aa-^-iha — cc-=^o  1,  vel^^+f^^rr—-  .   adeo- 

hh       cc  h 

que  V  :—  -^  —  :  —  -—  =:4=AP. 

>*  3   ,      ,3       .    .  ..... 

7.  Adnoto  demum  e  maximii  &  mimmis  ordmatis  radicum  h- 

raites  derivari  5  nempe  fi  reperiatur  ad  maximam  ordinatam  pertinen- 
tis  radicis  (velut  ipfius  A  P  in  exemplo  proxime  fuperiori)  valor ,  & 
i%  ubique  in  squatione  pro  ipsa  a  fubftituatur ,  fi  quod  provenit,  de- 
ficiat  ab  homogensQ  (quod  vocant)  comparationf^,  'prohkma  conftrui 

nequit 
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ncquit,  autfaUem  radidbusaliquotcaret,  quas  3equationisgfadus& 
fpecies  prae  fe  ferunt.  Eadem  mimmarHm  eft  rado  j  tantiim  ibi 
proveniens /«ZWZW4  debet  homogentHmi\\\xAt%ztdi.ttt,  quoradixali- 
qua,  velonineshabeantur.  ExmpUxdm^mnx.  in  prjemiffis,  Hic 
itaquefublifto. 

Lam  DEO  Optimo  Maximo. 


F  JNIS, 


PAg..  •).  tin.  20.  ad  teftatar  ^  kge  teftatam  facit.j».  ^.  i.  ),.  kg,  velocitatum. 
p.  14.  /.  3^. /e^.  plana,_p.i7./.  z^.feg.  prohibetur.  f.  iS./.jt./f^a  punftoB. 
p.  I j>. /. 4. /ej. B  D,  G  K.   ^.  2£.io./for.  VDmultitudo  cenferi.  p.x^.l.y. 
/f^.  radiusad.  ^.  a3./.io. /e^.  necnonjdatis.  p.  24. /.  i. /^g.  efFe^tx,  p.  24.  l.  24. 
/e?.  quidemut  pundum.  p.  30.  /.  iS.  /p^.  protrafta.  f.  32.  /.  5,  ^./fg-.  tangentes 
(una  —  hujus)   f.  p.l.$-  leg  tangant.    p.j^.l6.leg.  MP.  f.^^jj.itjeg.  TP. 
».  j7./.  1 . /e^.  divisa.  I'.^®/.*.  %  arcus  N  H  major  eft  ipsa.p.41.  /.  jz./e^.ver- 
fari.  p  45.  /•  H.  %.  ai"m  H  R.  $.  47.  /.  Xi^.  Fig.  39,  &  40.  p«^.  4?.  /.  i5.  /eg. 
2/a-/.  I?. 52. /.  3.  ^f/s  Fig.  <>i,5z.|>.  5x./,  ^,/?^.  Fig.  ?i,  n-  r«^.  5t/.24./e^. 
Fi^.53.  p.  5?-^-  i^.^s/efeinterfecantes  inX.  p.  ^jj.i^.  /#g-.  ^  P.  ^.58./.  i^- 
/e^"^  F  B  F  ipfi  K  E  K>  p.  5^. /•  2,.  leg.  K  E  K.  ^.61.  i.  t6. leg.  punftcim.  p.62  ./.47. 
ieg.KOcT'^^-^-^^'  ^'  ^^'  %•  conta^ra.  j>.  6^.l.%tJeg.  Fig.  80.  p.  ^5.  Z4. 
Isg.  Tit>o Aco^t Aif.  f.  67.  /.11.  leg  tum  alia.  |>.  ^7.  /,  35.  /eg,  QjD  tj  ~  Z  q.  p.  6%' 
l.  7-  /«.?.  ^  0.-  h  70.  A  2  2.  /f^.  Fig.  9f.  ^.  7^.  /.  3.  %.  H  T  («)  c"  G  A.  f.  7^. 
*/.  1 1 .  /«i.D F.  ^.  7^.  /.18.  leg.  P  K.  p.76.l.ro.  Ug.  tanget  rcaaRFK.  p.  ^S./.^^* 
^/«g.  infra.  p.7§.  l.  l".  dele^ig,  113.  f,yp,  l   31.  /^^.  Fig.  113.  j».  8*.  /.  31»- 
/ej-.VVCZ<p=r:CG.  /..87/.  S4./<.^  D4^^V'^|.    f«^.  ^I-  1'9'  H' 
inrefta.  $.9  i.l.  ij.  hg.  sequale redangulo ex.  f.  ^j.  /.  24.  leg.Vi  Q,.   f-^*' 

/.15./^^.  C  A.  CD.  p.  5?^  /.  22,  /^^.  AD  — ~C  A.  j».??.  1. 1.  %•  totam. 

|i  102,  /.  z5.  /eg.  O  P  ad  O  T,  fag.  106.  L  10.  hg.  applicatis,  p.  i«tf.  I.  19.  ^*f 

femi-axis.  /',  iii./.z./e^,  appHcatis.  ^.114. 1.  aa. /fg.      ^,    f .  1 14»  ^-^6 

/e^.  propoliium,  p.  I  \6.l.  5./f?.R.S./.  122./.  xi./go-.Fig.iSj.p.  113./.  1.  /*^ 
Fig,  184  j).ii5.  /.  4.  /f^.D  M  —  DI.    f.  128,  /.  7.  /^^.  Fig.  1^5.   f  »  ^^-  '• » ^ 

PM 

i^&Fig.  IP5.  p.  12S.  /.  23  --y^^|..i29./.i3,emcrgetandecimaLcfl.^i3^ 

/.  lo.  kg,  hyperbol^.  fag»  139.  h  3.  /fjf,  nara,  f.  140.  /.  i.  leg.  «*^<"« 
a^.  io5.ad|>.  ii2./i./f^.  Left.Xll.^ 


Ct-ofs  Jadffif      Ceo  v  0.01^6 


i*i  ife>  S^  ife,  S^  ife.  £&*   *it*  *i 


«jl»   «1&* 


UBi  (^fag^  looj  de  Gentro  gravitatis  parabolae  Bc  para° 
boliformis  verba  fiuntjintelligantur  non  curvs  line^ 
fed  iis  comprehenfa  fpatia,  de  quibus  apparet  ifthic  agi» 
Sicubi  ponitur  A  ^  nec  adponitur  U^kjh  ulla,  defignan^ 

tur  termini  rationem  esprimenteSj  quam  habet  circuli  di- 
ametcr  ad  ejus  circumferentiam. 


e-SS  G-ST5  5^22^  5-2aS  5^StJ  S^  !?StJ  SS^  S2S3  £r||a  !tS3 

c^  cla  cJ^  c^a  #>  c|a  cJ^  €J^^ 

«-T*    ci?*    *^   «^    «^   «-^   «^    «^    «^    *fk*    *5>* 


i  aStS  '-^^  5'SS'5 


«.J*   c^    *f*   «^    «^   «-^   «^   «^  «l^    *fk*   *5>*    cf*   ®^   «^    *?'*   ^^ 
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Addenda  Leftionibus  Geometricis. 

Kacuce  PagelU  ex^leniii£  h^c  adjici  J^offmt :  u^sro^acAiKa  vice  ^ 
ammad^verto  potmjfe  jecundo  ^ffendicuU  tertia  Le^iO" 
nis  XII  Problemati ,  pag,  122.  Corollaria  qu^dam  adpom 
non  injucunda ,  qualium  adfcriham  unum  ^  alterum^ 

ProbL   h 

DEtur  linea  qusepiam  AM  B  (cujus  asis  AD  ,  bafis  D  B)  Fig.  221« 
curva  ANE  defignetur  talis,  ut  dufta  libere refta  MNG 
ad  BD  parallela  ,  quae  ipfara  ANE  fecct  in  N?  fic  curva  AN 
squalis  ipfi  G  M, 

Curva  A  N  E  talis  fic  ut  fi  M  T  curvanti  A  M  B ,  &  N  S  cur» . 
vam  ANE  tanganc,  fitSG.GN::  TG.VGMq  —  TGqj 
ipfa  A  N  E  Propofito  faciet  fatis. 

ProbL   II. 

lifdera  quoad  cstera  Suppofitis,  &  conftitutisi  curva  ANE 
jam  talis  effe  debeat ,  uc  curva  AN  feraper  squetur  interceptae  re<5ts 
NM. 

Curva  ANE  jam  talis  fit ,  ucfitSG.GN^siTGKGM: 
G  M  q  —  T  G  q  5  erit  A  N  E  curva  qus  dcfideratur. 

ProbL    IIL 

Daturcurva  quaepiam  DXX,  cujus  axis  D  A|  reperiatur  curva  Fig.  222. 
A  M  B  proprietate  talis ,  ut  fi  libere  ducatur  reda  G  X  M  ad  ipfam 
A  D  perpendicularis ,  ponaturque  S  M  T  curvara  A  M  tangerCj  fit 
M  S  aequalis  ipfi  G  X 

Liquet  rationem  T  G  ad  T  M  (hoc  eft  rationem  G  D  ad  ^l  S,  vei 
G  X)  dari  j  adeoque  rationera  T  G  ad  G  M  quoque  dari, 

"X  Infervit 


150  Addenda  LeSHomlus  Ceometricis, 

Infervichoc  diperfickbus  defignandis,  quarura  in  promptufirdi- 
raenfio  ,  etenim  (duaa  M  E  ad  A  D  parallcla)  Superficies  Solidi 

ex  plani  B  M  E  circa  axem  D  B  rotatu  progeniti  adxquat    ^^ 
>t  G  D  X  .  ut  habetur  in  1 1  ^  Ledionis  XII. 


InLeEi.  XJ.  appendice  ,  mmero  XXXIII.  de  Cycloide  tYofer- 
tur  Theor^ma  quoddam  ,  id  qmd  ex  hujHfmodi  generaliori 
Theoremate  deduci  potmffet, 

Fig.  223.  Clt  AMB  curva  qoxlibet,  cujus  Axis  A  D,  bafis  D  B,  fitirera 
i3curva  AN  E  tali^,  uc  fi  arbicrarie ducatur  P  M  N  ad  DBEpa- 
rallela,  pofitoqae  reftam  T  N  curvam  A  N  E  tangere,nt  T  N  paralkU 
fubtenfas  A  M  ;  completo  Redangulo  A  D  E  G  erit  Spatium  trili- 
neum  A  EG  xquale Segmento  ADB. 

Huic  fuppar  Theorem.a  ta!e  eft  :  lifdem  pofitis,  fi  tam  Segmentum 
A  D  B,  quam  Spatium  A  E  G  circa  Axem  A  G  convertantur  •  erit 
^rodudum  e  Segmento  A  D  B  vSolidum  produiii  ex  A  E  G  duplura. 

E  tangentium  porro  contemplatione  fuborta  eft  methodus,  per 
quam  expedifiime  plurima  circa  maximas  quantitates  Theoremata 
deducuntur  .,  quae  certe  fi  tempeftive  fe  objeciffent,  digna  cenfuifTem 
quae  Leftionibus  infererentur ,  ex  iis  indigicabo  nonnulla. 

Fig.  224,  Sit  curva  quaepiam  ALB,  cujus  Axis  A  D,  bafis  DB  j  &  huic 

paralleliE  L  G ,  hy  .^  icem  L  T  curvara  tangat. 

Theor.  I. 

Sit  m  nuraerus  quicunque,  potefiates  exponcns.  fi  ponatur 
D  G  2?-- i-  X  T  G  =  G  L  -1"- ,  erit  D  G  -"-  ^-  G  L  Ji.  maximura,  feu 
liiajus  quam  Dy  ---^- y^^^. 

Theor.  IL 

Itidera  fumpto  numero  m,  fi  ponatur  B  L  ^^J.  x  T  L  =  G  L  JH . 
crit  G  L  =2.  -1-  B  L  Ji  maximum  feu  majus  quam  >  a  ^  .^-  B  ^  ^. 

Theor.    II L 

Sint  numeri  quilibet  m,n*^  fi  ponatur  «jxTG=:?^xDG,  erit 
D  Qjix  GL^maximum,feuraajusquam  Dy'^^  y^^, 

Theor, 
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Theor,   IV. 

Qiiod  fi  ponatur  w  x  T  L  =r  «  x  irc  B  L ,  erit  G  L  jl  x  B  L  Jli 
maximum,  feu  majus  quam  ^  ^  ^  x  B  a  jil , 

Theot\    V. 

Si  fuerit  TGxGL—DGLB  ,  eiit  DGLBxGL  maxi- 
mum,  feu majus quara  Dy  ^"Bv^yK 

Theor,    VI. 

Sin  TGxGL=:2DGLB,  erit  GLxVDGLB  paxi- 
mum  ,  k^  majus  quam  y^  *  ^/  D  >  ^^ B. 

Haud  difficili  negotio  ,  cum  h?ec' demonftrantur ,  lum  ejufmodi 
complura  deprehenduntur. 

Ad  tlU  vero  fHccwCims  comfrohanda   defervire  pojfttnt  hHJHfmodi 
Theorern^ta, 

Sint  duse  curvse  A  G  B,  D  H  C  quarum  coramunis  axis  A  D,  Fig.  225-.' 
fed  ordinatae  inverfo  fitu  increfcant  ab  A  ad  D  B,  decrefcant  a  D  ad 
A  C ;  ad  ordinatje  vero  communis  G  E  H  terminos,  reda  G  S  cur- 
vam  A  G  B ,  &  re£^a  H  T  curvam  D  H  C  contingant, 

l.  Si  reda  H  T  reclae  G  S  parallela  fit  ,  erit  G  E  H  maxima  or- 
dinatarum  in  continuum  jacentium  fumma. 

Nam  utcunque  dudta  OKFLP  ad  GEH  parallela  (qua:  Li- 
neas  fecet  ut  cernis)   erit  GHmQPc^KL. 

iVi)f  Verum  hoc ,  fi  curvarum  partes  concavae  axi  obverf^jaceanrj 
alias  G  E  H  erit  minima. 

I L  Si  E  S  =  E  T ,  crit  re6tangulum  ex  E  G,  E  H  maximumo 
Nam  obSE.SF:;EG.FO,&  TE.TF::EH.FP;  eric 
SE^TE  .  SF^TF  ::  Ed^EH  .  FO*FP,  itaque  cum  fic 
SE*TEc-SF*TF,  erit  EG  »  EHc-FO  *  FP. 


J   N    l   S. 
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